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Pierderi recente Tn lumea matematicienilor

Miron Oprea

n vara aceasta, lumea matematicienilor a suleti pierderi. In partea a doua a lunii
mai, Tn urma unui accident de giv@, cea mai sclipitoare minte omeneasmatematicianul
John Forbes Nasfi satia acestuia, Alicia. Ei se Tntorceau Tn Americaaaop, pe 19 mai a.c,
primiseé din mainile Regelui Norvegiei Harold al V-lea, priel Abel. Nash, impreuncu
matematicianul canadian Louis Nirenberg, au priprémiul Abel (care se acardanual)
pentru contribtia lor decisid la studiul TR~
ecugiilor cu derivate pariale neliniare si a
aplicariilor lor la analiza geometrig. Premiul
a constat in 6.000.000 coroane (aproxima
700.000 €).

lati alturat scena in care regel
Harold inmaneaz medalia Abel lui Nash (cel
in picioare)si lui Nirenberg (cel in &rucior).
Sestie &, In
1994, Nash a A
primit premiul ' | NG
Nobel pentru
contribuiile sale la fundamentarea matemadtic,teoriei jocurilor
strategicé si a aplicaiilor sale in dezvoltarea economiei.
latd alaturat poza lui Johsi Alicia Nash la ceremonia Nobel dela
Stockholm, Tn decembrie 1994. Deasemeneaineakituri poza
in care John Nash se indifin faa audierei, du@ primirea
medaliei Nobel dela regele
Suediei.

Viata tumultoas a lui John
Nash a fcut obiectul uneiarti
scrise de Sylvia Nasar: O,
minte sclipitoaré (tradusi si in
limba roméad), precum si
obiectul unui film,A beatiful mindUn om de excg@).

John Forbes Nash s-d@stut la 13 iunie 1928 in Virginia
(S.U.A), a studiat la Princetana susinut, in 1950, teza sa
de doctorat privitoare la teoria jocurilor, ¥ein care el
introduce celebrele echilibre Nash care-i vor adu@amiul
Nobel Tn Economie, in 1994. Matematicianul nukkail
Gromoy alt medaliat cu premiul Abel, va declarhtash a
realizat in Geometrie mult mai mult decat a redliia

Economie.” John Nashsi Louis Nirenberg n-au colaborat \

niciodati, dar ei s-au ntalnit in anii 1956-1957 la New

York, la Institutul Richard Courant. Ambii sunt ebli pentru teoremele lor de prelungire
privind varietitile riemaniene.

Prin moartea lui Nash, comunitatea inteior@ali a matematicienilor a pierdut pe cea
mai ilustd si profundi minte omeneadc La aflarea maii lui Nash, comunitatea
matematicienilor a fosi ramane profund indurefatbumnezeuds! odihneasa!
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O al& pierdere a suferit-o comunitatea profesorilor dgematié din tara noast la
aflarea matii ilustrului profesorAlexandru Popescu-Zori¢éa Tnceputul lunii iulie anul curent.
Profesorul Al. Popescu-Zorica a fost unakstcit metodistsi un
profund cunositor al evoldiei matematice in general, cu "‘
profundi cultud general. Conferinele sale convingeau, mg | l‘\ :
ales, @ erau prefrate cu o serie de a@munte savuroase.ascut :
in Bucureti, Tn 1920, el a avut privilegiul de a fi Tn coatacu
marii nastri matematicieni ce au ilustrat #dmantul matematic
dela toate nivelele. Tn anii 1939-1940 itatiu a fost prefectul
Bucurstilor, motiv pentru care, in anii 50 ai secolulkgdut, el a
fost privat de libertate peste doi ani.

Revenit la catedr la finele anilor 70, el este incadrat ¢
lector la Institutul pentru Perfetonarea Cadrelor Didactice
(IPCD) unde s-a remarcat ca uraktcit metodist. A scris o seri
de articole in revistele de matematidin tara noast, printre
care, am avut bucuria ca unele din elefis publicatesi Tn
Axioma-supliment matematit/ltima ntalnire cu profesorul Zorica am avut-e Bl ianuarie
a.c, laFestivalul de Poezigi Satira ,Romeosi Julieta la Mizil”. Era nelipsit delaConferirra
anuaki de Analiz neliniarg si Matematici aplicate organizat la Universitatea Valahia din
Targovite.

Ti vom sinti lipsa vervei cu carsiidelecta auditoriul.

Dumnezeuds! odihneasa!

Asupra unei probleme de O.1.M.
Marin lonescu, Gheorghe Molea, Rite

Tn iulie 2000 la O.1.M. a fost propasirmitoarea inegalitate:
.Fie a, b, c numere reale strict pozitive astfelinabc=1
(. Dy, L Dy L Iy
Sé se aratea:l‘ﬂ- — 1 ‘I'E‘_I[.D — 1 TE:”-C — 1 1-5!1 T —
Tn condiiile din enun, inegalitatea se poate scrie sub forma
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In cele ce urme&z vom da o generalizare acestei inegalit
PROPOZTIE

FieneN.nz3 g Gy, @z -.0n numere reale strict pozitive astfel ingatdz —Gn =1
Atunci existi inegalitatea:
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unde Tn termenul sténg fiecare factor al produsaadm 0 sumde n termeni, iar fiecare factor
al produsului din membrul drept este o duien-2 termeni.

Demonstrée:

Deoarece A3Qz...an = 1, omogenizm cu ajutorul substitiei
X, ¥

a, = @ =_=

T T TR T T T undeX s X, . X = 0

3

Inegalitatea devine:

{xl —Az TA T ---‘:‘xn}{x: A3 +x4+"'+xﬂ+x1} {"’h‘ it + .+ An T AT A + T }
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. {xl +Xz o X F X+ +xn}--- '[xa +X, 4.+ )

- (1) .

In continuare demongim inegalitatea (1).

Facem urritoarele notgi:

Vi=Xg+Xz+ o + X5y —Xi+Xjpg + .- +x,,Wi=1Ln
Au loc relaiile

A

ju]

Y1+ Y2 +Y
1T_ Hg X | .o | Xy }D,Ta— g lxg ... 1x, =0,

Yn-1 +V¥ +V

¥= Xy Xz + .. +xpg =0 %— Xp4+Xa 4. . +xpy =0

Folosind comutativitatea Tnmtirii numerelor reale, inegalitatea se mai poatéscr
2?‘1«; 1z ar . e e aar WA 'R {q: var W 'R 21

Kr Vg ¥ =4V TV A V2 TValeer Un-1 T¥nNn TVah l,\&',,l
Daci toate numerel&s - Yz —. Yn Suntmal mari sau egale cu zerg, atunci din
Vi, = T P — - o .
VitVita= 2JViVita ()i =1L1N Vn+s = Vi, prin inmutire rezuls (2)

Daci existi i € {1,2, «..2 7} astfel incatVi = 0 | acesta este unic.
intr-adevir, daci presupunem i exist 7.5 € {L2,....n} T < &, astfel incat
I << 0,¥s < 0
adic: ¥a tXz2 T vt Xp_ g ~Xp+Xppa t+.. X =Vr =
Xy +Xz+ o+ Xoy — X+ Ay + -+ Xy =V <

Obtinem:
- Vr +Vs
Xy +Xz+ e F g F Xy T o F Xy F X b Xy = 7 - =0, ol
In cazul in care unul dintre numereleyi, i€ {12,....1} este negativ, produsul
Vi Vg uVn este mai mic sau egal cu zero, iar

(va +2)rz2 +¥a) - (Vnoy +Vu)(Vn #¥1) > 0 jinegalitatea (2) este demonstrat
Propoziia este acum complet demonsirat
Pentru® = 3. notanda: = @.a: = b, a, = ¢, ohiinem problema datin anul 2000 la O.I.M.

Bibliografie:
[1] Mircea Becheanyi Bogdan EnescuA 41-a Olimpiad Interngionald de Matematié ,
G.M. nr. 10/2000
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Céte ceva despre hazard

Miron Oprea

De aproape patru secole, de c@alculul probabilitifilor a intrat Tn preocusile
oamenilor,hazardul a devenit tem de analiz si cercetare pentru matematicieni, fizicieni,
filozofi, sociologi etc. etc. In acest context, auirut o serie de ludri dedicate hazardului care
ii analizeaz multiplele faete sub care se prezinin 1970, la celebra editufrancez Bordas,

a apirut lucrarea Autopsia hazardulli(ocupi locul [2] Tn bibliografia noast) semnat de un
matematiciarsi un filozof. Aceast lucrare a dmas punct de referiih in literatura dedicéat
hazardului.

De obiceihazarduleste considerat sinonim tutdmplare dar ele nu au acegafera
ca naiune. In diverse contexte, hazardul este considaait, destin, fatalitate etcsa cum
este analizat Tn [9] din bibliografia nodstr

Existi hazard Btiinta a refuzat multe secole de a-l lua in consitksraonsiderand
Calculul probabilizsilor drept oprotezi matematié a ignoragei omului, mai ales, Tn cazul
jocurilor de norocsi a jocurilor strategice.

Marii filozofi si matematiceni dinAntichitatea greag€ nu au dezvoltat o teorie a
probabiliitilor caci ei nu cuneteau jocurile de hazard, de-abia Renaterea italiani au
apirut primele considera matematice despre probabilt In aceast epod, marele algebrist
Jerome Cardan(1501-1576) publi¢ un tratat in care el utilizeazanaliza combinatorie
elementat pentru a determina, ceeace mai numinizasiprobabilitizsile de catig la jocurile
de zarurf. Lucrarea lui Cardan a constituit un punct decpte in teoria probabiiitilor pentru
Blaise Pascdll623-1662)si Pierre Fermaf1601-1665). in schimbul de scrisori dintre ei
referitor laproblema g@rrilor (vezi [3]), s-a #scut ideea & hazardul poate fi abordat direct
prin stiinta. In acest mod, Pascal dezvoti nou disciplina stiintific, pe care el a numit-o
.geometria hazardului’, termenul de ,geometrie”, fiind Tn epbsinonim cu ,matematit.
Pascal realizedz astfel, o veritabl revoluie intelectual acceptanchazardul ca obiect de
investigaie spre a-i descoperi ,legile”. Revoia initiati de Pascal a intAmpinat o serie de
piedici (vezi [8]) — interpreti eronate ale probabiitii. Prima eroare pe care éckau cei ce
foloseau probabilitile consta in faptul £ ei credeau & probabiltitile permit & dirjam si sa
stipanim hazardul, deci,acera posibil 8 se optimizezeansele la jocurile de hazard (loto,
cazinou etc.). A fi In iiBUl sa calculezi probabilittile Tntr-un joc de hazard nu permite de a
modifica aceste probabdif in profitul nostru. De exemplu, a fi inasui si prevezi o eclips
de Soare sau de Laimu inseamicid e posibil de a dirija mersul Soarefiiial Lunii. O a doua
eroare consta in a te indoi de valoatéatifica a probabilifitilor pe motiv @ ele se bazeédpe
notiunea de hazard, foarte vagrau definiti. Aceasi obiedie nu este &a valoare, dar nu
trebuie 4 fie rau dirijata. Par la Tnceputul sec. XX, este adeat ci teoria probabilittilor era
expusg la diverse critici; numeroase paradoxuri aparecdeg proveneau din faptul ipsea o
anumit claritate Tn definirea unor giani, astfel @ unii nu considerau probabditle ca parte
componerti legitimd a matematicilorSi astzi, inci, se obsery o oarecare distégha unor
matematicieni f@ de Calculul probabilitilor, dar, aceasttendirta a devenit marginal Tn
2006, medalia Fields a fost atridyipentru prima dat pentru luciiri Tn teoria probabilittilor,
matematicianului france?/endelin Wernedela Universtitatea d’Orsay. Acest lucru a ilustra
faptul ci Teoria probabilitilor nu este perifericin matematici.

Pentru ca hazarduk gleviri obiect destiinta, era necesarasfie eliberat de orice
aspect mistici acest lucru l-a realizat ilustrul matematiciars Andrei Kolmogorovw(1903-
1987). Kolmogorov, in ludrile lui din anul 1933, a axiomatizateoria probabilitilor,
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dandu-i aceld statut casi cel al geometriei, algebre_______

etc. In acest mod, Teoria probatiiiior devine o ;"

stinta abstract, avand ca n@ni de baz :
evenimentelgi probabilitisile lor. Axiomele puse laf =
baza teoriei nu sunt artificiale, ele au la Ha
activitatea practica oamenilor.
lati, pe scurt, constrtie axiomatida a lui |
Kolmogorov pentru campurile de probalaiit (finit
si, respectivjnfinit).

I. Cadmp de evenimente

Fie E o mutimesi K o familie de grti ale sale.
Def. 1: K este corp dac

1) oricare ar iAOK, CAOK;

2) UADOK, daa AOK cui=1n

i=1
Cuplul (E, K) se numgte cAmp de evenimengeare o serie de proprigt.

Def. 2: K se numgte O - corp, das:
1) oricare ar fiALl K, CAO K;
2) UAOK, daa A OK pentruoricei Il undel este o myime nunirabili
de indici.
II. CAmp de probabilitate
Fie K un 0 - corp de prti ale unei muimi E .
Def. 3:Funaia P definiti pe K cu valori reale este o probabilitate atac
1) P(A) >0 oricare ar fiALK;

2) P(UA]=ZP(A) daa AOK, il unde | este cel mult

idl icl
numirabila A (1A =@ candi # j.
Tripletul (E, K, P) se numgte camp de probabilitateCampul de probabilitate are o serie de

proprietiti printre careP(w) =0; P( CA) =1- P( A) P( B- A) = P( B) - F( A dac
ALl B etc.

Pentru aprofundaresi dezvoltarea celor de mai sus, trimitem cititotal [5] din
bibliografia noast.
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[4] E. FischbeinHazardsi probabilitate Tn gandirea copiluluEd. Didactié@, Bucureti, 1974;
[5] Gh. Mihoc, N. Micu, Elemente de teoria probabiiilor si statistiai, Ed. Didactid,
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Provocare

loan Dancild, Bucureti

Tn numirul 53 al Suplimentului Axioma, a apt articolul Duzina ,spart:”: numdrul
13. Suntem in rsuid s va provo@m cu urnatoarele Tntrefiri:

1. Stiti care sunt cele 13 culturi diigare sunt clasificate cifrele ?
2. Stiti care sunt cele 13 axe de simetrie ale cubului ?
3. Stiti ce proprietate, legade nunarul 13, are suma primelor 13 numere prime ?

4. Stiti ce leditura exist Tntre singurul triunghi dreptunghic cu laturilepeixnate in
numere naturale, iar perimetgilaria sunt exprimate prin acelaumér cu nunirul 13 ?

5. Stiti ce legitura cu nundrul 13 are ecuéa diofantic ZZ=x- y3 ?

6. Stiti ca cel mai mare numar, cu toate cifrele difesitdivizibil cu fiecare dintre ele,
se dividesi cu 13 ?

Benjamin Franklin la {MATEMATICA}({FIZICA}
Prof. Graiela Calcan

Benjamin Franklin repreziit una din personaiitie de dpetenie ale forrii
poporului american. Acest om de geniu a luptatatedta pentru dewarsirea personalitii
sale, n scopul folosirii ei ca un instrument séticslujba identitii nationale.

Nascut la 17 ianuarie 1706 la Boston, Benjamin Friangste al 17-lea copil al unei
familii de coloniti englezi, sosi in America la 1682, din comitatul Harthhaupthanskdin
nord-estul Angliei. De mic dovegke o inteligei deosebit, remarcandu-se kgroak ,pentru
scrissi socotit”. La varsta de 10 ani intrerugeoala din cauza lipsurilor materiale ale familiei.
La 12 ani devine ucenic tipograf, prilej cu caraevin contact cu foarte multérg si citeste
asiduu. Tn aceastperioad incepe preifirea sa pentru via, viati care i va oferi cea mai
fnalta treapi pe care o poate urca un om Tn secoll: 24 de Universiti si Sociefti
Stiintifice din lume i-au acordat titlul de ,Doctor HonerCausa” sau membru de onoare n
timpul vietii. Citind memoriile sale, publicate in remarcalilarare Autobiografié, aparuta
in Anglia, la 1808, apoi, in Frata, la 1818, dupa aceea, In toatumea, gti impresionat de
acest geniu universal comparat cu Leonardo da \dinteibniz. Foarte rar, un singur om
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intrunate atat de multe caditi morale, de inteligei, patriotismsi vointa intr-un tot perfect,
cum s-a Intdmplat la B. Franklin. El este un awtadi care ajutat de o vainextraordinai si
de o inteligeri deosebit si, Tn acelai timp, de o mare dragoste de mang de oameni,
rewseste € devird un remarcabil om dgtiinta, scriitor, inventator, om de afaceri, diplomgat
om de stat cunoscut in tddtimea.

Studiaz si Tnvata 5 limbi (franceza, italiana, spaniola, germanéatina), elaboreav
studii de economie, teoria valorii bazate muna si un studiu privind crgerea populgei. Tn
aceste studii folosge calcule matematice foarte precise, modul de Fraua populgei,
apreciind @, ntr-un secol, In America se va dgipopulaia Angliei. El afirma & populaia se
dubleaZ la fiecare 25 de ani, natalitatea fiind mai mar@dpulaa sirac. Teoriile lui au fost
confirmate de istorie. Cerceile lui Franklin se realizeazin multe alte domenii: medicin
zoologie, filosofie, muzit, chimie, geologie, matemadicculminand cu o serie de inuérsi
fiind considerat creatorul Teoriei electrigit moderne.

in paralel, are o activitate socia$i politici de mare importas, fiind creatorul
Bibliotecii publice din Philadelphia, a primei Acamii Americane (1749), este parlamengiar
are contribtii deosebite Tn realizarea ,Decl@s de independed’, contribuind esefial la
scrierea Convegiei americane, articole care s#spread si in prezent in Constitia S.U.A.

Te intrebi, citind memoriile sale, cum a putiirealizeze atat de multe lucrgriatat
de binesi gasati o explicaie tot in ,Autobiografie”: studiind algebra mo#iape care o
practica. Dup cum singur rarturiseste, si-a propus proiectul indene de a ajunge la
perfegiunea moral, dornic & triaiasc fara a face greeli. Si-a fixat, Tn urma numeroaselor
lecturi si a unor principii 8natoase de vig, precumsi sub influena lui Socrate, un cod al
virtutilor (in numir de 13), pe care le-a inscris Intr-un caiet, pefiecare avand o coloarcu
toate zilele #ptamanii. Pe liniesi pe coloa#, nota in fiecare zi cu un punct fiecare sgi@
dupi un examen zilnic, cum recomangd#&hitagora in yersurile lui de aut. Se ocupa pe rand
de fiecare virtutesi, dorinta sa era&elimine, pe rand, toate punctele, adgreselile facute.
Realiza cicluri de 13aptanini si patru astfel de cicluri intr-un an. Printre viite urmarite
erau Ordinea care cerea ca fiecare tréasi aiba timpul ei. Franklin realizeazo schera
pentru folosirea eficieita celor 24 de ore ale unei zile ghiite. Din aceastscheni reiese nr.
orelor de munt (10 ore efectiv), dgeptarea la ora 5i culcarea devreme, la ora 22
(rugaciune+somn). Respectarea acestui program zilnidwoea la indeplinirea proiectelgr
corelat, la Tririrea celorlalte virtti: Hotararea, Economiai Munca.Acest proiect a continuat
ani de zile.

In studiile sale, Franklin dddovadi de mare ingeniozitate in folosirea numerelor.
Gissste ga numitele ,jatrate magice” (in care, adunarea numerelor dengiedie pe verticdl
si de pe diagonéldau aceigl suni). Studiaz si face experimente in laétura cu electricitatea,
da explicaii cu ajutorul unor nguni matematice. El introduce o serie de termenicaee fi
folosim si azi: condensator, a electriza, pozitiv, negabiwtelia de Leyda, Tracare electrig,
sarciri electri@. Studiaz naiuni de mecanica fluidelasi explica necesitatea trecerii la ora de
vara cu date precise privind economia. El afiroi: ,meritul cel mai mare al unei descoperiri
este folosul &i

Franklin a ficut experimente la Societatea Régale Stiinte din Londrasi la
Academia deStiinte de la Paris. In acest fel, el devine membaui (faxi) al celor doa
prestigioase institute dgiinta. Franklin a fost contemporan cu Newton, dar esfau ntalnit
niciodaf. Activitatea lui Franklin poate fi considefiatnewtoniard”, chiar da@ nu are
demonstrai matematice ca a lui Newton.

Pentru o mai temeiridnformare, trimitem cititorul  consulte urmatoarea
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Raspunsurile la PROVOCARE

loan Dancild, Bucureti

1. Mesopotamiene, romane, chineze, gitscetrusce, armene, indiene, maia, thai,
egiptene, japoneze, slave, arabe.

2. 3 axe de rotee de ordinul 4, 6 axe de rei@de ordinul Zi 4 axe de rotdge de ordinul

3. Suma primelor 13 numere prime este w238 care are suma cifrelor ... 13!

4. Triunghiul dreptunghic cu laturile 5, 5213 este singurul care are perimetsul
aria 30.

5.n ecuga dati, 1¥ = & - 7.

6. Nundirul este 9867318 se divide cu toate fikle sale si cu 13.



