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TESTE INITIALE

Partea 1 {45p)
Lo exercifife {50 2 serte mmmal reznffatefe. La exvercitind 3 sorie (A) dacd propozitia este

adevaratd 5 (F) dacd propozijia este folsd,

1. Efectueaza:
a) 543 +3078; b}3011-357; c) 400 - TE: d) 15 147 - 51.

2. Cire triunghiurt sunt desenate in figura de mai jos”

3. Precizeazi pentru fiecare propozifie dach este adevirati sau falsa:

Sp al Intre numerele 26 s1 32 suni trel numers impare
Sp b) Cel mai mare numér par care are trei cifre este 983
Sp c) Produsul 25 7 este mai mic decdt produsul 26 6.
Sp d) Mumdrul care impirfit la 6 di catul 48 51 restul de doud on ma mie decat impargitorul este 291
Partea a ll-a (45p)
La problemele wematoare se cer rezolvarile compleie.
15p | & Efectueazi: 100—[48 ; (14—-12:2)+56:7 8]
3. Determind,
5p a) numarul @ care este cu 5 mail mic decat sfertul num@rulu 2008;
ap b} fractia ce reprezintd partea hasuratd din parratul de mai jos;
>
>
oy
> |
. x
4 .
Sp ¢) ce fractie, dintr-o ord, aratd minutarul ceasului din desenul de mai jos?
15p |6 Intr-un cog sunl mere, banane §i portocale, Tn tolal 22 de frecte. Daca numanil bananelor este

cu 2 mai mare decit numarul merelor si de patru on mai mic decét numéarul portocalelor, afla
cdte mere, cite banane 51 cite portocale sunt in cos.
{10p sunt din oficiu}

TESTE INITWLE | 9



Partea 1 (45p)
Lo exercipiite ! gi 2 scrie mimal rezuliatele. La exercifinl 3 scrie (A} dacd propozifia esee
adevaratd 51 () dacd propozijia exte falva.
15p | & Efectucazi:
a)l 351 - 257, by3543+729; «¢)305-87, d)24336:72

10p | . Cate patrate sunt desenate in figura de mai jos?

8. Precizeazd pentru fiecare propozifie daci este adevirati sau falsh

Sp a) Intre numerele naturale 2 - 35 51 15 - 5 sunt patru numere naturale.

S5p b) Trei ore $i jumitate reprezintd 230 de minute.

5p ¢) Mumirul cu 23 mai mic decdt produsul numerelor 10 5 13 este egal cu 107,
Sp d) Trei kilograme de mere costd 9 lei. Cinci kilograme de mere costd 15 lei

Partea a Il-a (45p)
La problemele urmdtoare se cer rezolvdivile compleie,
|5p |4 Efectueaza; [12-5-(B4:4-117:9)-5]:5.
S. Determind:

Sp ajnumarul & care este cu 145 mal mare decdt dublul numamalui 90,
Sp b} fractia ce reprezintd partea hasuratd din pitratul de mai jos;

sp ¢ perimetrul uma dreptunghi care are latimea de 5 em st lungmea de 3 on mar mare

15p |8 Diana a citit o carte de 55 de pagini in trei zile. Stiind ¢3 a doua zi a citit de 2 on mai pufine
pagini decdt in prima zi i inch 2 pagini, 1ar in ulima 2 14 pagini, afld cate pagini a citit in
prima zi § cite pagim a citit in 2 doua zi

{10p sunt din oficiu)
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Capitolul 1. Numere naturale

A. Operatii cu numere naturale

Numerele sunt peste tot in jurul nostru si guverneaza lumea in care triim. Fird ele n-am putea sti ce
ord este sau ce datd este sau cdn ani avem ca viirstd §i n-am putea inventa atites lucruri noi i minunate,

Mumerele au o istorie fascinantd si ne-a luat mult timp 53 descoperim sistemul simplu pe care il folo-
i acum.

Totul a inceput de la numere. .

1. Scrierea, citirea, ordonarea numerelor naturale, Aproximari

Scrierea si citirea numerelor naturale

Ana 5i Mihai s-au intors la scoald. dupd o vacanta plind de peripetii.

Discutiind cu colegii despre ce au facut in vacanti, ei afld ca 3 dintre colegi au citit cite | 000 pagini
fiecare, & colew au citit cite 100 pagini fiecare, 7 colegi au citit cate 10 pagimi fecare, iar 2 colegi au
citil cite o pagind fiecare. Care este numirul total de pagini citite de ce1 I8 colegi?

Me propunem s& scriem rezolvares intr-un singur exercifiu,

Obtinem 3 672 de pagini.

Jo1000+6:-100+7  10+2 1 =3000+600-+70+2

Sl

3872 1672
FGTZ=3- 1000 +6- 100+ 7 -10+2 1

3 este cifra mitlor ® 6 este cifra sutelor » 7 este cifra zecilor ® 2 este cifra unititilor

® Pentru scrierea unw numis natural se Folosese unul sau mai multe dintre urmatoarele 10 simbolur,
numite cifre arabe; @ c--cccccccecccaaaaaaaaa

e

» In scrierea unui numér, pozitia ocupatd de fiecare cifid reprezinti un anumit ordin,
Pentru a citi un numar natural, grupém cifrele cite trel incepind de la sfrsitul numanulu spre stinga.
Aceste grupe se numesc clase, Fiecare clasd confine trei ordine (unitif, zeci, sute).
s Denumirea primelor clase, de la dreapta 1a stinga, este: clasa unitifilor, clasa miilor, clasa milioanelor,
clasa miliardelor sau clasa bilicanelor, clasa inlioanelor, clasa cvadnlicanelor, clasa cvintilicanelor,

Tabel de numeragie

Mumirul ; TR
Ordinul 'E"ﬂ:&* ‘E..H‘ﬁ : e “81::;{:& nm Uﬂ';:ﬂﬂ T I::I 1;:1:5.1,1' Sute | Zect | Unitdg
e iilEnde milioone | mii | mii e
Clhisal Claga milinrdelor : Clasa milioanclor Clasa miilor Clasa unighjilor
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e Pentru scrierea $i citirea numerelor procedim astfel:
~ Se scriv una dupd alta cifrele care reprezintd numénl unitdfilor din fiecare ordin,
— Dach nu sunt unitifi de un anumit ordin, in locul lor se scne cifra zero.
~ Prima cifvd a unui numar nu poate fi 0.
— Se citeste numdrul format din cifrele fiecare clase, pronuntdnd apol numele clase

®  Sistemul in care scriem numerele naturale este zecimal s pozifional pentru ¢
1} zece unitdfi de un anumit ordin formeazi o unitate de ordin imediat supenor,
2} cifrele reprezintd valon diferite in raport cu pozifia pe care 0 ocuph in scrietea numerelor,
Exemple:
a) Scrie cu cifre arabe urmétorul numdr
« doud miliarde tren sute sapte mihoane doud sute de mii o sutd doudzec: — 2 307 200 120,
by Scrie cu litere urmatoml numir:
» Q06 500 230 000 — noud sute sase miliarde cinci sute de milioane doufdl sute treizeci de mil.

Aplica ce al invatat!

47 321
Q070 538
2493 706 581

1. Enumerd cifrele folosite In scnerea numerelor din desenul aldmrat, ca in model
Mondel: Numiirul 20 341 are cifrele 2,0, 3, 4, 1.

2. Scrie cu cifre arabe urmiitoarele numere:
a) o sutd doudzect de milioane trel sute patru mil douizect si unu;
b) doud miliarde o suth dovdzeci de milioane noull sute sase mii o suth patruzec §i trei;
c} trei sute de miliarde doui sute de milioane patru sute de mii cinel,

3. Sene cu hitere urmitoarele numernre:
a) 24 308 123; b} 2 500 BOT 1306; o) 609 060 501 204 di & 325692

4. Scre numerele de man jos, care reprezinth numinil diverselor produse realizate de o firmd, intr-un
tabel de numeratie.

(2020700) (9207352) (2876532103) (27003]) (396001 )

=~ la aminte sj fine mintet

L,

-

e Un numir natural de trei cifre il vom serie sub forma abe, unde a, b 5i ¢ sunt cifre si g e diferit de ©
ahc=a- 100+h 10+e azl
Scriereaa - 100+ & - 10+ ¢ reprezintd serierea desfisuratd a numarului ahc.
®  (hice numir natural se poate descompune Tntr-o sumi de produse de doi factori In care un factor este
numdrul care aratd cite unitdfi de un anumit ordin are numérul, iar cel de-al doilea Factor este umul

dintre numerele 1, 10, 100, 1000, ..
Exemyple: a)237=2:100+3- 10+ 7, W30056T8 =3 | 000000+5 1000+6 100+ T 1048

Aplicd ce al invagat!

1. Scrie sub forma desfasuratd numerele:
a)2? 507856, b) 563907205, c) 899506, d) 100001, e)d 374562,

2. Scrie numerele care au forma desfisuratd
a6 - 1000+7-100+5-10+1,  b)2-1000000+5-1000+3; )5 - 10000+4 - 100+8,

12 i A DPERATI CU NUMERE NATURALE



Reprezentarea pe axa

& amimte 51 tine: minie

o Axa numerelor este o dreaptd pe care; wnitage

— Fixlim un punct numit originea. notat cu litera (X, de indsurd

— Fixiim un segment nurmit unitate de misuri,

— Fixiim un sens de parcurgere, de la stinga la dreapta. t,-'? =

numil sensul erescitor sau sensul pozitiv, OrgInea sl
ELITE

e Ludm unitatea de misurd, incepind de la o
orginea axei 5pr: dreapta, 51 obfinem urméitoa- i 1 2 3 4 5 {_ . :; - I:] 1=| -
red reprezentare:;
& Unui punct de pe axa numerelor ii corespunde numarul care arath distan{a de la acel punct fa origine,
astfel:

— originii i1 corespunde numarul O (cel mai mic numar natural },

~ punctului aflat la distanta de o unitate de misurd fat de origine, in sensul considerat, §i corespunde
numarnul 1;

~ punctului aftat la distanta de 2 unitipi de masurd fafl de origine, in sensul considerat, ii corespunde
numanul 2 5 asa mai departe

® Fiecare numar natural este coordonata uno punct situal pe axa numerelor, in sensel considerat, la o
distantd fatd de ongine egald cu acest numar,
. e T
Exemple: EEETERLE
a) Punctul £ are coordonata 0, scriem (J(0) 5i citim () de coordonati zero.
b) Punctul A are coordonata |; scriem A( 1) si citim A de coordonatd unu.
¢) Punctul / are coordonata 6; scriem S{6) si citim / de coordonatd sase.

B
-

fiplica ce ai invatat!
e Precizeazd coordonatele A, £, O, [ reprezentate pe axa de mai jos
0 . . A A . . . i I

S B e T B T e 1
o 1 2 3 ok & ue T B9 Il B3N

s Heprezintd pe axa numerelor punctele A(2), B(5), C(1) L7 £(4), F10Y HG) A8), A9), ludnd ca
unitate de misurh un segment de | cm.

Compararea si ordonarea

la-aminte 5§ une minte!

Mumerele naturale scrise in ordinea
1, 2 10,1, L 1000, 00T, .
formeazi sirul numerelor naturale.

¢ Oricare doud numere aldturate din sirul numerelor naturale se numesc numere consecutive
Exempli: 710 201 375 51 710 201 376 sunt numere consecutive.
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e [n sirul numerelor naturale, suceesorul unui numdr natural # este numarul natural scris n + 1, iar
predecesorul numarulul natural este numdarul natwral g~ 1, unde i este un numar nenul.
““““““ predocesor  mumir dit swecesor

i g 2 e i "l w

Exemplu: Fie numarul 102 346, Succesorul lui este 102 547, iar predecesorul lui este 102 345,

Aplicd ce al invarat!

Scrie succesorul §i predecesorul numerelor: a)21 311; b} 1999, ¢) 300400

P
o

"ﬂ: la aminte si tine minie!

# Pentru oricare doud numere naturale @ si b, dacd o este inaintea lui & in simal numerelor naturale. spu-
nem ci: a este mai mic decit b s seriem a < b sau ¢l b este mai mare decit a i scriem b= a.

o Dacd o< bsaua = b atunci notdm a < b §i citim Lo mail mic sau egal A

® Dacla=bsaua - b atunci nothm a = b si ciim o mai mare sau egal A"

& Oricare ar i doud numere naturale g b, exastd numal una din reélapile vrmatoare:

a<bh sau a=b s a>=h
& Pentru a compars doud numere naturale folosim una din urmiitoarele situatii:

a) Dacd doud numere naturale au un numdr diferit de cifre, este mal mic numdrul cu mai pufine cifre.

Exempln: 23 < |03

b) Dacd doud numere naturale au acelasi numér de cifre, se compard pnmele cifre ale flecirul numar,
incepand de la stinga spre dreapta.
Dacd prima cifrd este aceeast, se compard a doua cifrd a fiecdn numdr s1 asa mat departe pand se
ajunge la cifre diferite, corespunzitoare aceluiasi ordin in fiecare numdr,

Este mai mare numirul in care afra ordinului respectiv reprézintd un numir mai mare
Exemplu: 569 730 > 568 913, decarece 5=5. 6=06, 9>§

# Dintre doud numere naturale reprezentate pe axa numerelor, mai mic este cel reprezentat la stinga
celuilalt, 0
Exemplu: ) 124 Q0=323

o A ordona crescdior (descrescdior) un sir de numere naturale inseamnd a scrie numerele de la cel
mai mic la cel mai mare (de la cel mai mare la cel mai mic).

Aplica ce'al invatat!

1. Compard numerele:
a) 7 524 51 7 593; b} 609 821 51 32 994; ) 7342506237 d) B36 952 51 B36 952,
) ; f)

5314 213 37214 18 100

2. Copiaza pe caiet si completeazd clisutele cu semnul corespunzlitor (<. =, =)
a) 345 ]azs; by 503 [ ]s13; cy 437 ]4375; d) 2456 ] 2456

e) 1 321 ] 756 proonJwoes,  g22420( 22420,  hyosoos[ 97999
3. Ordoneazi crescitor numerele: 23, 1, 326, 105, | 026
4, Ordoneaza descrescator numerele: | O01, 1 101, 101G, 1 110, 1 111
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Aproximari. Estimari :-"

1

Lmeon nu este important i cunoastem valoarea exactd a unui numdr, deoa- '|r| 1 ‘{5 'E::’f

rece nu putem sti intotdeauna toate cifrele acelui numir g 1; ]

Nu putem st cu precizie cafi ani a durat procesul de evolutie al omului. Cer- 'I'I““' ’-:i_;, T
cetitorii au dedus ci acest proces a inceput aproximativ cu peste GO0 000 de ani || b { Wk
in urma. Nega_hlmrj cu prelmzue cif am au trecut de la apanfia omuolur pe Pamédnt | -,h w_" Mf I
suntem nevolfl si aproximam ( 1 | 1'-;{ l-;;f

..... P Ak

o _dproximarea prin lpsd pand la zech (sute, mii,.) a unuwi numar natural este cel mai mare numdr natu-
ral format numal din zec (sute, mii,...), mai mic decat numianal dat

Exemple; 27 835 aproximat prin lipsa la zeci este 27 830 la sute este 27 800; la mii este 27 DOQ.
Aproximarea prin adoos pand la zect (sute, mui,, ) & un numir natural este cel mar mic numar natu-
ral format numai din zeci (sute, mii.__.), mai mare decat numarul dat.

Exemple: 27 835 aprosimat prin adaos la zeci este 27 8B40, la sute este 27 200, la mii este 28 000

Rotmjireq pand la zeci (sute, mii,...) a unui numir natural este aproximarea (prin lipsh sau adacs) cea

mai apropata de numirul dat (dacd este ezal departat de numarul dat se alege aproximarea prin adaos),
Exemple: 27 835 rotunjit la zeci este 27 840; la sute este 27 800, la mii este 28 000,

i ce el [nvatan

“ L Comazi in caret 51 completerzd tabelul urmitor;

APROXIMARE
Mumdirul Prin lipzi la: Prin adaos la:
Mii Sute Feci | Unitdti Mii Sute Feci | Unitdg
FH2N
13 408
29035
o343

Mihai doreste s cumpere o tabletd care costa 4 253 1, Dispune doar de banenote de 100 la, Care
este numdarul minim de bancnote de 100 lei necesar cumpéririi tableter”

In depozitul fabricii se ambaleazh 936 console cu jocuri in cutil. Dacd in fiecare cutie sunt exact 10
console, care este numanul de cufii necesar”

LU'n angrosist vinde DVD-un cu jocur ambalate numai in cutii de 100 de bucdti. De cate cutii ane

nevoie pentru a vinde 1 232 DVD-un?

Lucreaza 1n echapa!

Autorul Tuthul cfirf Edifia (MNr. pag.

Matematica si literatura Victor Eftimiu Ingir-te, margarite | 1967 192

In cadmul prosectulun | Lectun suplimen- lon Creangd Drpere 1934 342
tare”, Maria a gasit in biblioteca geolil urma- | Mihail Sadoveanu [Neamul Soimarestilor] 1913 | 264
toarea listé de carti _ Marin Sorescu La Lilieci 1973 | 832

Agiaginoeni 55 SO iges. Mihai Eminescu Poezii 008 | 152

a) dupd anul editinii; — -

b} dupd numarul de pagini Alexandru Viahepi| Bomania piloreased | 1963 4nd

San poate face gi alte ordondn? Yasile Aleczandn Vasile Porojan 2011 24

Dach da, realizeazi-le e Basme populare 19646 [44
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d Execcitii si probleme

Scrierea si citirea numerelor naturale

= 1. Completeazi pe caiet spafiile punctate cu rispunsul corect:
a) Cifrele folosite pentru scrierea numrului 263 759 sunt.
b) Pentru numarul 263 759, cifra miilor este. ., cifra zecilor este. .., cifra sutelor de min este. .

2. Scrie cu ajutorul cifrelor urmatoarele numere:

a) doud sute treizeci si sapte; b) opt sute de mii patruzect 51 doi;
¢} trei miliarde opt; d) doud sute cincizect 51 5ase de mii opt sute saptezeci 51 noud;
£) noud sute cincizeci §i patny, [} doudl milioane opt sute trei,

g) cingt miliarde sapte sute treizéc 5 trei de milioane noudzed 5 opt
3. Maria are pe un carlonas scrise urmitoarele numere. 3 550, 32 358, 1 568, 43 580, 0 352 3 (73 592
Ea a subliniat numerecle care confin 35 sute. Care sunt numerele sublimate de Maria?
&, Sedau numerele: 108, 3 582, 82 643, 233 989, | O08, 78 305, 128 714, 18 305 075
a) Scrie cu litere fiecare dintre numerele de mai sus
b) Precizeaza clasa i ordinul cifrei 8 din fiecare numir
c) Specificd numdrul de mii, sute 51 zegi din fiecare numdr,
d) Scrie fecare numir sub formi destisurath

5. a)Secrie toate numerele naturale de doud cifre distinete $ apoi de trei cifre distincte care se pot lorma
cu cifrele 5. 8 51 9
b)Scrie toate numerele naturale de doud cifre distincte si apoi de trei cifre distincte care se pot forma

cu cifrele 2, 0,7
6. Scrie numerele naturale care au scrierea desfasurata de mai jos
a2 1000+1-10+8; b)5-100+3 - 10+ 6; c)y @ 1000 +6 100+8 - 10+3,

T Scrie toate numerele de forma
a) 3x0; b)Sam, ¢)B37r, d)xrd; e)x33;, DS, @) Txy, undea, x sy sunt cifre
8. Cite numere de forma 3ab existi?

9. a) Determind numerele naturale de forma 2a14 care au produsul cifrelor egal cu 36
b} Determind numerele naturale de forma E are au produsul cifrelor egal cu 90,
¢} Determind numerele naturale de forma ZabS cua + =3
d) Determind numerele naturale de forma abb care au suma cifrelor eeald cu 22

10, Determind numerele naturale de forma abed, cu a, b, ¢, o cifre distincte, b - ¢ + @ ~asia <35

M. Determini numerele naturale de forma abc care verificd relafia abe = ab + be + ca.

‘ Reprezentarea pe axa

= kL Deseneazd o axi a numerelor 51 reprezintd pe ea punctele care au coordonatele:
Ao, 8 9 12 b) numerele pare cuprinse intre 2 5i 8, ¢) numerele impare cuprinse infre 3 si 13
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&=

2 Scrie numdrul natural corespunzitor fiecknu punct marcat pe axa numerelor din figura de mai jos,

) A i ) fl r
ﬂ} [:.b I - I i i - § ke i ke - i - i - =

b) Deseneazi pe caief axa numerelor $i fixeazd punctele Afid), M9) ¢ A12)

3. Deseneari o axi a numerelor §i reprezinta pe ea punctele: (40), A(3), B(6), (1), 1B}, Se ia ca unitate
de masura | cm.

&, George a reprezentat numerele naturale pe axe, Care dintre reprezentanle sale este corectd”

£k | 2 4 ] l 2 3 4 SR
A= = : : . e B)— : : i : : A
| B ¢ 3 | T M i | s 46 ) B
[ o) P S S S S D) = ' ; ' ' T—

Compararea 5i ordonarea numerelor naturale

L Completeazi spatiile punctate cu rispunsul corect.
a) Dintre numerele 632 51 636 mai mic este
b) Numerele de forma 3x mai mici decét 35 sunt ___
b Cel man mare numir de 3 cifre este |
d) Mumerele naturale pare cuprinse intre 33 51 40 sunt

2. Scrie toate numerele naturale i de trei cifre, astfel inciit:

a)m= 105, b) 660 = 0 < 664, cym= 307 g m =303
3, Compard urmatoarele numere. Scrie semnul corespunzitor (=, =, <)
a23[ )z by 87[ )99, e} 503 | 503; dp 256 ) 260,

e) 324[ )32, fraog[ J3008, g 14385( )14 358 hp 15780 ] 15870
4. Compard numerele naturale;

a) 30222 )33 033 b) 7 083 256 (] 7 083 208, ¢) 123521 J123 512
5. Determind cifra x pentru care sunt adevirate relatiile:

a) 4x < 45, b) 7x < 78, c) ¥8 > 68, d) 453 = 463, g) 435 < 4375
6. Folosind o singurd datd toate cifrele 1,4, 6,8, 2, 05 3, formeazd

a) cel mai mi¢c numar natural; b} cel mai mare numar natural,
T Ordoneazd crescitor numerele:;

a) 352, 52, 253, 235, 532, 513; byl 234, 3214, 2 132, 3 124, 4 213, 3 412;

¢) 33,3 333,333 333,303, 330, 30003, 33 003, d) 135135, 153 153, 513 513, 135, 351 351, 351.

8. Care grup de numere este ordonat de la cel mai mare numar la cel mai mic numér?

A) 20022, 20 220, 22 002, 22 200; B)20 220, 20022, 22 200, 22 002Z;
C) 22 002, 22 200, 20 220, 20 022, D) 22 200, 22 002, 20220, 20 022
®. Scrie in ordine crescitoare, apoi descrescitoare numercle naturale de doud cifre cane au suma cifrelor 7.
W Tabelul aliturat indici numérnul de baieti s tete Clasa | Numarul de baieti | Numirul de fete
din patru clase. Care clas are cei mai mulfi aViaA 12 13
elevi? av-aB 15 12
a¥V-al i4 14
avV-al 13 15
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‘ Poti fi mat bun!

M. Andrer aruncad cnc zamun
a) Care este cel mai mic numér de cinei cifre care se poate obfine astfel? Dar cel mat mare?
by Care este cel mai mic numir natural de cinei cifre distingte care se poate objine astfel? Dar cel
mai mare?

12, Ana a sters din greseald doud cifre ale numirulul 506793, Scne cel mai mare 51 cel mal mic numar
de acest fel.

13. Scrie cel mai mic numar natural care are suma cifrelor egald cu 20177 Cate cifre are acest numar?

14, Scrie cel mai mare si cef mai mic numdr natural de forma x2y5 cu produsul totror cifrelor egal cu 180
15. Determini numerele naturale de forma x5y care verifica simultan condifiile:
arx=yp+3 b) 400 < x50 <770

& Aproximri, Estimari

= L Fie numerele: 256 783, | 730 201, 156 237, 59 305 436, 98 Ta5 432
a) Aproximeaza prin lipsa i adaos la zeci, sute, mii §1 sute de mii.
b) Rotunjeste numerele date la zeci, sute, mii si sute de mii,

2. Transcrie tabelul aldturat i completeazl. Numiiral Rotunjire la ordinul:
gecilor | sutelor | miailor | zecilor de mi
3 632 3 630 | 36600 | 3T (HI IR
5 i . E ol 66
3. O fabnca vinde obicctele care vin ambalate 395 700
numai in cutii de cate 100 bucdp. Cate 41;5 20
cutit trebuie cumpdrate pentru a vinde 603 55 ”'2

obiecte? Dar pentru 2 69 de obiecte?

4. a) Aproximeazd pnin adaos pand la mii numdrul 6479, b) Rotunjeste pand la zeci numanul 136,
) Aproximeazd prin lipsd pana la min numanal 7 542, d) Rotunjeste pana la sute numarul 628,
) Aproximeaza prin adaos pand la zeci numarul 192, f) Rotunjeste pand la mii numarnl 6 375

B

Ana are 468 de timbre. Dacl aranjeazh cdite 10 timbre pe o pagind a unui album, cite pagini de album
ar fi necesare? Dar dach pune ciate 100 de tmbre intr-un album, de cite atbume ar avea nevine?

6. Intr-un mall s-au impartit 25 590 de ciocolate. Transportul se face in baxuri confindnd 1 000 de
ciocolate. Un bax contine cate 10 cutii, fiecare cutie conjine pachete a cate 10 ciocolate.
a) De cite baxun a fost nevore pentru transportul ciocolate?

b 'l::'q_'il'E: a fost numﬁnlll de cutii tl"ﬂlnsite'? _ Rinl Lungime | Estimare
¢) Cate pachete, congindnd 10 ciocolate, au ajuns la mall? Durdirea | | 075km
k]
. Murcs Tl km
Prut 742 kim
T Transcrie tabelul alfturat 5i completeazs la liecare Olt &15 km
riu estimarea lungimii acestuia; Jiu 339 km
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2. Adunarea si scaderea numerelor naturale

Adunarea numerelor naturale

Mihai plescd de acasi spre Gradina Botanica In drumul sau trece pe la Ana pentru a-i [dsa o carte
Stind cd de la casa lui Mihai pand la casa Anei sunt 795 m, iar de la casa Anei pand la Gridina Bota-
nich sunt 320 m, care este lungimea drumului parcurs de Mihai?

:I=

. . e I LCR

N ) Y=
B 1 ﬂ i il o,
B =L co E 1 H3|
:\_'_.'_4._.,-' Fnlﬁm L
k T95m 320m

Lungimea drumului parcurs de Mihm este: 795 m +320m =1 115 m,

B o o ommomwommomm omm mm m mmomm wm ws w wm owm wm

e Pentru a calcula suma a doud sau a mai multor numere naturale, adundm numerele reprezentate de cifrele
din acelasi ordin, incepind cu cele de ordinul umitdilor. Daca suma objinutd fa un anumit ordin este 10
sau trece peste 10, finem seama cd 10 unitdf de un ordin formeazd o unitate de ordin imediat supenor
E“-Emh""f'l ol =14l | 1

il &| ii| 1 LER
a) 12 586 + by 571029 246+ ¢) 0678032+ d) 3572 169+
20937 649 357 380 SU2 143 296 283
33 523 | 220 386 626 10 181 075 3 BGB 452

Aplica ce ai invatat!

Calculeazi: &) 208 + 5 983, b) 35678 +5 270, e} 12735 + 12 699,
d) 507 953 + 87 956; e} 323 476 + 23 475, f)2 321 + 9998 BB2.

Proprietati ale adundrii numerelor naturale

= [a aminte si tine minte!

® Suma mai multor numere nu se schimba dac

- se schimbad locul termenilor,;

- se grupeazd {(asociazd) termenii in mod diferit;

— se adaugd sau se elimind termenii nuli (egali cu zero).

Exemplu:

U'n copil istet!

Intr-o zi. un copil a fost pus de dascalul sdu si calculeze mintal suma numerelor naturale de la 1 fa
100, inclusiv. Spre vimirea dascaluln, copilul i da raspunsul 5 050 doar dupd citeva minute. Daseilul
|-a intrebat cum a calculat asa de repede, iar el a rispuns

- Am procedat astfel.

1+2+  +40+50+35]+  +98+990+ 100 Lisind la o parte ultimul numr, care este 100, numerele
| e | | rimase, mai pufin 30, se grupeazi astfel: | +99 = [},
L OB + 2= 100; . 49 + 51 = 100, deci in total de 49 de

1001
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ort 100, la care se adaugd numarul 100, [asat initial deoparte, 51 530, termenul rimas izolat dupd
grupare, Asadar, suma este |00 4+ 49 - 100 + 50 = 5 050,

Acest copil a devenit unul dintre mani matematicieni ai lumii $1 se numea Kar! Friedrich (anss,

& Suma se modifici:
~ dach un termen al sumei se mireste cu un numar. atunci 5i suma se mareste cu acel numdr,
~ dach un termen se micgoreazd cu un numar, atunct § suma se micsoreazi cu acel numar,
Exemplu: La o lordne s-au vandut in prima zi 25 de buchete de lalele 51 28 de buchete de trandafiri.
a) Cate buchete s-au vindut in total?
25 + 28 = 53 (buchete)
by Adoua zi s-au vandut acelasi numir de buchete de lalele 51 trandafin, cu 12 buchete mai mult. Cate
buchete s-au vindut a doua =17
25+ (28 + 12) =25+ 40 = 65 (buchete)

Observam ca, dacd un fermen al sumel s¢ maresie o i s, atinci §i sima se midreste on acel
FHITE

Aplica ce ai Invatar!

1. Calculeaza:
a) 56 + 103, b) 1 325 + 3 5286, ¢) 756 326 + 1 230, d) 362 423 + 213 245,

2. in biblioteca scolii noastre sunt 3 726 de volume de prozl si 2 176 de volume de poezie. Cite volume
de prozi 51 poezie sunt in biblioteca scolin?

3. Calculeazi urmatoarcle sume: a) S=1+2+ 3+ _ + 50, by§=1+2+3+ . +200

Scaderea numerelor naturale
Ana are 352 lei din care il di lui Mihai 215 lei, iar restul il pistreazh pentru sora ei, Mana. Cafi le
i1 revin Manei? .
352 ler — 215 lei = 137 laa (i revin Manei)

SLEA
-

-9: la aminte i tine mintel

® Sciderea este operatia inversa a adundni.
e A scidea un numar, numit sefizfitor, dintr-un alt numir, numit desefizat, inseamnd a gasi un numir,
numit rest sau diferenti, care adunat cu sc:ﬁz:ﬁ.mml %d ne dea descazutul.

& Pentru a scidea un numir din altul, scidem pe rand unitafile scamtﬂrulm (tneepand cu ordinul unititilor,
apoi al zecilor. . ) din unititile de acelasi fel ale descizutului. Dacd la descizut nu sunt destule unititi de un
anumit ordin, luim o unitate de la ordinul imediat superior si o transformim in 10 unitip de ordin mai mic.

Dacd ordinul imediat supenior nu are nicio unitate, mergem la ordinul 51 mai mare, ludm o unitate, o
transformdim in 10 st una dintre acestea, de asemenea in 10.

t\lfwlif: 1 1-1 I 1 =1=1 i ] I
a)  S567T3- b) 236 701 325 - ¢) 9321763 265- d) 3567893 -
_=z210 28 693 106 456 321 754 923 456
5 463 208 D08 219 8 865 441 511 2 644 437
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Proba scaderii se face prin adunare sau scidere:
« prin adunare sczitonul -+ diferenta = descizutul
* prin scadere: deschzutul — diferenta = scazatorul

i cE al Inwatat!
1 AfA diferenta dintre urmatoarele numere, apoi efectueazi proba
a) 13581 22; b) 5 104 51 2 036; c) 22 002 51 341;

2. Dhintr-o sdrma de 112 m s-a tiiat o bucatd de 25 m
a) Can metri au mai rimas?

d) 32 675 692 si 123 699.

b) Daca din acecas) sirma de 112 m am A t2at cu 13 m mas mult, ¢ metn ar fi rdmas?
¢) Daca din aceeasi sirmi de 112 m am fi tdiat cu 13 m mai pufin, cifi metr ar fi rAmas?

Luceeaza in echipa!

P

+ 308 | 96 | 103 | 52 2000 = 13 (999 | 520 | 333 | 751
582 | M C { E M 2405 (D | S | F €|}
ch 3523 | T | A| A| A | T 0oz (T |E | I |R|A
Descifreazi mesapele calenlind
s1 inlocuind numercle cu e | BOO | 3619 (3831 | 634 | 2582 | 3575 [ 5523 | 685 | 678 | 3626

liferek: corespunzifoans.

e [ 2392 | 1654 | 1406 | 989 | 669

251 [2072] 1876

Exercitii si probleme

Adunarea numerelor naturale

Exprseaza!

% Calculeazi: a) 23+32 b) 326 + 562 c) | 345 + 6328

d) 7 803 + 327
ST+42 305 + 128 4363 +2349 5362+ 102
2. Uneste prin sdgeti fiecare suma din coloana A cu rezultatul - A B N
corespunzitor din coloana B, a) 36+ 42 171303
3. Efectueazit grupind convenabil termemi: b) 104 + 13 1) 78
a) 11+ 123 + 89, b) 25+ 35 + 40 + §5 = 65, ¢j1027+8278 ) L7
c) 23+ 78 + 27 + 22; d) 296 + 25 + 4+ 75; d) 1006 +297  4) 1403
e} 50+ 75+ 100+ 125+ 150, D3IS00+892+4500+ 108 N\ 5)9305 )

4. Laun spectacol au participat 132 de baieti, fete cu 92 mail multe decat biiefi, iar adulfi cu 236 mai

mulpi deciit fete. Cite persoane au participat la spectacol?

8. Daci un calculator costd | 535 led si preful siiu se majoreazi cu 235 lei, afla noul pret al calculatorului.
6. Pannfi si bunicii lul Radu i cumpard o tableti de zioa lui. Bunich contribuie cu 3 230 led, iar panntii

cu 50 let mar mult decat bunicii, Afli preful tabletei primite de Radu.
T. intr-o livadi sunt § 639 meri, iar peri cu 3 267 mai multi decit meri. Citi meri i peri sunt in livadi

{in total)?
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a Poti fi mal bun!
8. Estimeazi rezultatele operatiilor 51 alege din tabel raspunsurile corespunzitoare. Ce cuvént s-a format?

29811+ s = . E| 65365 [
214 850 + 765 148 = B| 80312 1300 T===17
212 745 + 79 B35 = _ | |292 580 . [ tenis
9, Datele referitoare la numirul de sportivi legitimagi la un ¢lub 790 [ L handlbaj
sportiv la diferite sporturi sunt redate in graficul alitarat. Cag 536 B volei
sportivi sunt legitimati la club? L1 fatbal
10, Reconstituie adunfinle: a) 3*45 + b) *3%3 + c) 1**9+
i:l"‘-zi 51‘5 ¥ EEEU .
02%4 6432 4753 i
M. Alege rdspunsal corect! Suma dintre cel mai mare i cel mai mic numdr de patru cifre distincie este:
A) 10 890: B) 10 899, ) 10 898, D) 10 900,
%
12, Determind numarul de forma aht pentru care 2ah + ab3 = 830,
Scaderea numerelor naturale
L Calouleazd: a) 46-25 b) 596 —423 ¢) 8 (- — 4 008 dy 456 — 32
88 - 39 939 ~ 102 B205-3 168 6392 -150
2. Lineste pnn sigefi fiecare scidere din coloana A cu rezultatul A B
mnsspunr&mrdin coloana B El} 52 2] ” 1 930
3. Un produs costd 5 245 lei si se ieftineste cu 29 lea. Caleuleazi bi313 - 45 2) 268
noul pret al produsuaiu, e} 2 129 - 199 3y 1 967
4. Un produs costd 6 100 let 51 preful siu se reduce cu 162 lei. dy2 00629 4) 31

Determina noul preg al produsului, 2Hal

S. intr-o scoald sunt inscrisi la ciclul primar 936 de elevi, iar la ciclul gimnazial cu 123 mai putini. Luni
au lipsit 9 elevi de la ciclul primar si 13 elevi de la ciclul gimnazial, Cap elevi au fost la scoald luni?

l Pot1 fl mar oun?

6. Dnferenta a doud numere naturale este 2 356, Unul dintre numere este 4 643, Calculeazi suma celor
doud numere. Cate solufii are problema”

T Reconstituie scaderile:  a) 5054 — by *75* — c)E*S —
EELE ] EIE; _15__2
1342 *78 L

8. Dan are 657 de lei. Din acesta 151 cumpdrd un caiet care costd 12 lel si un stilou care costd 36 de lei.
Ce sumd i-a mai rimas lui Dan?

QO ETE

9. Determini toate numerele naturale de forma abe care verifica relafia: abe — ab - c=414
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3. Inmultirea numerelor naturale

Ana cumpdrd 5 pesti pentru acvariul siu, a cate 3 lei fiecare Cati lei
a platt Ana pe cen 5 pegti?
34343 +3 4T =5 §x3m |5
FEFEFFIFT =55
Agadar, Ana a platit 15 lei pe cei cinci pesh,

o A inmultl un numir, numit deinmultit, cu un numar numit inmultitor, inseamnd a aduna
deinmultitul cu el insus de atitea ol citl arath inmulfitonl (adunare repetati).

&  Herultatul inmulting se numeste produs,

e Deinmuliitul 5i inmulitorul se numesc Tactorii produsului.

e Pentru inmulfire se foloseste semnul =" sau - care se citeste ori (Tnmultit),

o

——

O firma de prelucrare foto are de realizat 9 724 de albume a clte 386 de fotografii. Cite fotografii
sunt necesare pentru cele 9 724 de albume?
Pentru 2 afla numirul de fotografii vom efectua produsul © 724 - 386, dar 386 = 300 + 80 + 6,

9724 0724 9724
BN, 80 300
58344 TI7920 29717200
{primul produs partial) {al doilea produs partial ) (al treilea produs partial)
Agadar avem 9724 - (3 + B0+ 6)=07T24 - J00+9 724 - BO+ 9724 - 6= 3 753 464
in scris avem: 9724 - S8l 9724 -
IBG 3RG
5R344 58344
T TG0
2917200 2917332
3753404 3753464

Firma prelucreazi 3 753 464 fotografii.
In partea dreapth nu s-au mai scris zerourile de la inmul{ivea cu 10 st cu 100, dar s-a avut grijd ca
cifrele si fie scrise mai la stinga, ca si cand am fi scris s1 zerounle

Proprietati ale inmultirii numerelor naturale

& Produsul mai multor numere naturale nu se schimba daca
— &g schimba locul factorilor;
~ se prupeazd (asociazd) factorii in mod diferit,
— s adaugd sau se elimind factor egali cu 1.
Ewmpfc.‘a!li'5'=9 T By (59 10=5" (9 10}; c)l2-1=1-12=12.
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® Pentru a inmulft un numdr cu o sumd (diferentd) neefectuatd, procedim astfel: Inmultim acel numr cu
fiecare termen al sumei {diferenter) neefectuate si adunim (scidem) produsele.
Exemple: 8)3  (5+2)=3 5+3-2=15+6=21 b)7-(5-3)=7:5-7 3=35-21=14

Aplica ce-al invatat!

. Efeclueazi  a) 936 b} 5676 c) 4317 dj 1092 e) 8995
25 241 23 493 125

2. Efectueazi calculele 1 apoi compard rezultatele obfinute:
a) 56 23523 56; by(56-23) Tsid6 (23 T) c) 42 (6+9) 5142 - 15

3. O fabrich realizeazd intr-o =i 15 367 de pixuri. Cate pixun realizeazd fabrica in 256 de zile?

Factor comun =™

Mihat cumpdrd 3 albume §i 3 cirfi. Un album costd 85 lei 5i o carte costd 15 lei. Cigi lei
a cheltuit Mihai pe albumele $i cargile cumpirate?
Putem rezolva problema in doud modun, astfel:
3 -B5+3 15=255+45 =300 (lei a chelwit Mihai)
sy 3 (854 15)=3 - 100 =300 (lei a cheltuit Mihai)
Se observa cd s-a obfinut acelasi rezultat, deci 3 -85 +3 - 15=3 ' (85 + 13).
In acest caz gpunem ¢t am scow foctor comion pe 3

.,).'r{_ '
= la:-aminte 3f pine mintal

® Daca fiecare termen al unei sume date se imparte exact la un acelagi numér natural nenul, spunem
ca acel numar este factor comun pentru suma dati.
Exenplu: 5-3F5-4+6-5+35], 5 este factor comun

e Dam (scoatem) factor comun dinir-o suma astfel: scriem factorul comun ales i il inmul{im cu paranteza
formata din tot atdna termeni caf termen: are suma datid. Fiecare termen al parantezei este coal cu citul
dintre termenul sumei date si factorul comun.

Intr-un mod asemnitor se scoate factorul comun i intr-o diferen(i
Exemple: a)5 3+5-4-06 5=5 3+4-0) by 10+20+40-50=10 (1 +2+4-3).

Aplica ce aj invatat!

“ % Calculeazi folosind factorul comun:
a7 -37+43- T By23+9-23; ch41 - 32-41 - 2Z;
d) 10 + 20 + 30 + 40 + 50 ) 14+ 2] + 28 + 35 fi4 2017+2017 2013 - 2017,

2. Calculeazd, dupd model
Mowlef: 1004 - 1003 +2 - 1004 — 1005 - 1002 = 1004 - (1003 +2)- 1005 - 1002 =
= 004 ¢ 1005 — 1005« 1002 = [005 « (1004 — 1002)= 1005 - 2= 2010,

)7 - E+T-T+9410; b) 3728 +42 -37T-42- 15,
c}207 ' 28+ 207 ' 180 = 208 ' 206; d) 3009« 3008 - 3008 + 3007 = I+ 3006,
g) 2010 - 5009 + 5009 — 5011 - 5008, f)2016- 2015+ 2 - 2016 - 2017 - 2013

LUcreasa In echipal

Compuneti probleme care si se rezolve prin expresiile de la exercifiul antenor, subpunctele a), b s £).
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Exercitii si probleme

2z

L Calculeazii: a) 23 -3 b) @6 - 18
46 9 3210
597 64 - 92
&, Efectueazi: a)32-2-5 by a6 - 13

c) 216G+ 37 d) 2017 123

4493 - 59 4029 433

7715 5136 - 710

- 140 Y343 -3 °K dyds -6 14;

e}3fe-15-6; f) 402 - 25 - O; 2)15- 250 « 2, h)y86 9 L
3. Completeazi, pe caiet, spatiile punctate cu rispunsul corect;

a) Dacd inmultim numénal 352 cu 36, atunci obfinem numéanal ..

b} Produsul numerelor 25 5i 732 este egal cu A B
¢) Dach manm numarul 514 de 18 o, atuna obtinem numéinil a) 13«2 1) 346 000
&, Scrie asocierile corecte dintre litera din coloana A si cifra b)25 ' 16 1) 26

corespunzitoare din coloana B.

8. Un pulover costi 56 de lei. Prequl sdu se mireste de 2 on

\

cr3d6 o 1000 3) 308 510
dy Q035 - 342 4) 400

Determing noul pref al pulovenului b ol Bl
6. Scoate factorul comun, apoi calculeazd:

g)5-13-5-3: B} 19+ 19 9. c}23 ¢ 1123 A7 8+2 7T+10-7

e)41- 13241 - 32; £y37 - 28+ 42- 3737 15; gy27-8+2-27+27 - 14,

h)8-49+8 31-8 50, i)15-99+15-13-15 112; {125 13+25-8-25-11

L Scnenumerele 36, 24, 56 ca produse de don facton. Gaseste toate posibilitiple
B. Manus are 15 cutil cu cite 900 de piese de jucine. Cate piese de jucirie sunt in total in cele 15 cutii?
9, intr-o livadi sunt 37 de randuri, iar pe fiecare rind sunt plantai 23 de ciresi. Determind numrul 1otal

de ciresi din acea livada.

A Poti fi mai bunt

10. Mircea are S cutii. In fiecare cutie sunt 25 de umne. Fiecare urni contine 30 de bile. Determind numdnul

umelor, dar 51 numarul bilelor,

M. Un autoturism strabate distanta dintre doud localitifi in 5 ore, mergind cu viteza de 70 km'h, Determina

lungimea dromului dintre cele doud localiig,

12, Efectueazi, utilizind factorul comun;
a) 110+ 220 + 330 + 440 + 550;
c) 5+ 10 +15+20+ 25+ 30 +35;
e) 123 - 389+ 123 - 11 - 100+ 123;
g} 739 - 2016 - 2016 + 262 - 2016;

Qm s

18, Reconstituie inmultirile:  a)
2
734
2190
22630

b) 11 001 +22 002 + 33 (03 + 44 004 + 55 D05,
dy6+ 12+ 18+ 24+ 30 + 36 + 42

£ 719 - 2017 - 2017 + 282 - 2017,

h) 1999 - 2000 - 1998 - 1999 -2 - 1993,

by 274 c) 26 d) *52.
dook :11: 6*
548 2124 7616
2466 244 312
25208 11564 64736
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i,

4.

impartirea exacta (cu rest zero) a numerelor naturale

Ana are un abonament de 175 lei pentru vizionarea a 3 filme 4D. Caiti lei a
platit Ana pentru vizionarez unui film 4D, gtiind 3 preful este acelasi la toate

mpartirea numerelor naturale

filmele? 1
Rezolvare: 175 1 5= 35 lei (a pliitit Ana). H ;5
Proher: 35 ey 5= 175 L s

25

& Aimplrti exact un numdr patural, numit deimpdrgit, la un alt numdr natural nenul, numit impérfitor,
Imseamnd a gisi un numar natural, numit cit, care inmuljie cu impariitorul 58 dea desmparitul.

¢ deimplirtitul Tmpirgitor =cat (D 1=C) ,

« prin inmullire: v clt impdntitor = deimpantit

+ prin imparfire: y  deimparfit | cit = impliritor |

ATENTIE! fmp;lr,’:’rm.' fer Zewer WO @Fe KNS,

Un intreprinzitor a cumplirat 65 268 de margele pentru 111 ii. Cite margele s-au folosit pentru o 1e?
Pentra a afla ciare margele s-au folosit pentru o 1e efectufim impértirea: 65 268 - 111,
S8 urmdrim efectuarea imparfini.

gzgﬁ ;1 ; Pasul 1
-t ' Spunem cl 111 se cuprinde in 652 de 5 oni
Scriem 5 la cat,
Inmultim pe 5 cu impartitonal 111,
5 111 = 555
Efectudm sciderea 652 — 555 =97
Scriem 97.
57
g
=076 Coboram cifra urmitoare, &, aceasta fiind cifra zecilor de la deimpinit.
E_E_g T 111 se cuprinde in 976 de 8 ori

Scriem 8 la cét, dupd cifra 5 aflatd la pasul 1.
inmultim pe 8 cu 111
g-111=1833
Efectudm sciderea 976 — BEE = B3,
Scriem 88,
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ﬁfﬁhjl 11 Pasul 3
235 338 Cobordm cifra urmitoare, 8, acesta find cifra unititilor de la deimpdrtit

= T 111 se cuprinde in 888 de § ori
—REE — Seriem cifra 8 la cit, dupd cifra 8 aflatd la pasul 2.
EER Inmulpm pe 8 cu 111
=== -111=83%8
Efectufim sciderea 388 — 883 = 0.
Asadar. obfinem ciaml 588 51 restul zero.
Deci pentru o ie s-au folosit 588 de mirgele. 65268 |SEE
Proba: + pnn Tnmultire: « prin Tmpartire; 288 |11
588 111 = 65268 =046
SEE
=588
588

e Dac deimpdritul se mireste (se micsoreazd) de un numis de o 5 impdriitorul nu se schimba,
citul se¢ mareste (se micsoreazd) de acelasi numir de on
Exemplu: 72 : B=9; minm deimpérfitul 72 - 2= 144; 144 ; 8 = 18, Observiim ci 18 este mai mare

decét @ de 2 on

e  Dacd impirtitorul se mireste (se micsoreazd) de un numdr de o i deimpartitul nu se schimba,
atunci catul se micsoreaza (e mareste) de acelasi numar de on.
Exemplu: 72:8=9; 8-3=24. 72:24=3
Ciitul 3 este mai mic deciit 9 de 3 on

® Dacd si deimpanfitul 51 impérfitorul se miresc (se micsoreazd) de acelasi numar de on, atunci catul
ramane neschimbat
Exemple: a)6:3=2, 6-10=60; 3-10=30, Observimciol:30=2

b)24:B8=3: 24 :3=12 "BrE=4q Observim et 12-4=3

Aplica ce ai Invatat!

L Efectueazi a)4 176 : 348, b) 10 396 : 452; c) 16 443 783, d) 1 562 303 - 257,

2. Cei 288 de elevi care participd la , Crosul Sanatitii™ se agazi cite |6 pe rind. Cate rindun se formeaza?
Dar daci se agaza cite 36 pe rind, atunci cate randun se formeaza?

impartirea cu rest a numerelor naturale

Mihai a vrut si aseze cele 73 de masinute pe 5 raftur, in mod egal. Clte masinule nu au avul loc pe
raftur? Calculdm numérul masinutelor rimase, care este dat de restul impdrtirii ln 73 1a 5.

Wiy
:ﬁ: la-aminte si fine minet

e Laimpiriirea a doud numere naturale, numite deimpdrfit 5 impdrfitor, ebfinem doui numere
naturale, numite ¢it si rest, astlel Tncdit;
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i deimpariitl = citul - impdrtitorul + restul {I}1= C i+R, ].-F'l}}
! si Testul < impérgitorul (R < )

o o e oem e omm o o omm o o m Em o o omm owe m We Mmomm o o oRm Mmoo om R omworm oRm PR R om m w wmowm

Exemplu: La o lordne, din 79 de lalele s-au facut buchete de cate 5 lalele. Determing numanl buche-
telor obtinute si numinl lalelelor rAmase.

.n_.'l
205 Proba:15 5+4=T79 '
0 : 5
5 |15 S-au obfinut 15 buchete (79-4):15=5 £
%g A l'ﬁ]'['l.ﬂS-"lEEIJE!'E. T._"‘:- . Iq;= 5 g
=4 B e
- Fflovisie |

Aplica ce al invaat!

1. Rudolf are 203 de juclini pe care le diruieste, in mod egal, celor 141 de prieteni. Cate jucirii pimeste
fiecare pricten? Cate jucani it mai riméan lur Rodolf?

2. Determind catul si restul urmatoarelor impartin;
a)578932: 6937, b)BOOZ251 10011, c)3923004:8235 d)EO005002: 1932

3. Determind toate numerele naturale care impanite 1a 9 dau ciwl 13

Alege raspunsul corect!
4. Intr-o sdptamind, o fabrch de confectii a vandut 3 426 produse. In siptimina urmitoare a vindut de

2 on mal pufine produse. Estimarea numanlui de produse care s-au vandut in a dova siptimani este:
A)I600  BYI177  C)200 D) 1700

3. Numarul numerelor naturale de 3 cifre cu proprietatea cd imparite la un numar natural de 2 cifre dau
restul 97, este:
A)97 B)100 )13 D) 18,

6. ?mpartinr.i un numar natural la 84 obtinem restul 56, Restul imparpm acestui numar [a 12 este;
A9 Big C)13 [0} 56,

Exercitii st probleme

impértirea cu rest 0 a numerelor naturale

— % Ffectucazi. &) 34 4 b) 816 2 e) 10124 d) 53 640 - 4
B33 5401 5 3 535:7 895255

& Efectueaza: a) 360:12; by 143 : 11; ¢) 6496 112; d) 10396 452;

) 280 . 56, N 5457 17 g} 6441 113 h) 16443 : 783

3. Completeazd, pe caiet, spatiile punctate cu fspunsul corect
a) Dacd impartim numdarul 125 la 5, atunci obfinem numérul ...
b) Cétul numerelor 1 001 si 7 este numdrl .
c) Daca deimparitul este 198 960 si imparitonl este &, atunci citul este egal cu

&, Mihai are 3 588 lei si cheltuie a treia parte din ei. Calculeazi suma chelmitd de Mihai.
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5 Dupa ce s-a dublat, pretul unu obicct a devenit 56 432 lei. ANA prejul impial al produsulu

6. Scne asocienie corecte dintre fiecare Iitera din coloana A si cifra
corespunzitoare din coloana B.

T. a) Determind numarul de 10 ori mai mic decit cel mal mic numir
natural de trei cifre.
b Determind numdrul de 15 on mal mic decdt numdrul 675

B. Al cel mai mic $i cel mar mare nwmir de trei cifre care se impan
exact la 34,

Poti fi mai bun!

I

a A B
a) 56 8 137
b) 242 121 2) 45
¢} 1 440 - 32 312
dy 11 983 : 521 43

X 523

®. Lacenumir trebuie si-1 impartim pe 563 184 pentru a obfine citul 72 51 restul zera?

0. Determing numdrul:  a) de 7 on mai mic decdt suma numerelor | 351 s 2 569,
by de 14 on mai mic decit produsul numerelor 63 si 32

M. AflA cel mai mic si cel mai mare numbr natural de trei cifre care se Tmpan exact la 23, Cite numere

de 3 cifre se impart exact la 237

Fii campian!

f

12, Efectueazi:  a) ababab - ab; b} ahcahe : abe, unde a, b, ¢ sunt cifre, a # 0.

g

1 Determind catul si restul impérinlor, apoi efectueaza proba:

a) 723 . 18 b)y7216:-13 ¢) 16 23D : 35
536 19 103512 47 161 72
901 : 32 3 958 : 67 12017 : 24

2. Completeazl, pe caiel, spatiile punctate cu rispunsul corect.

a) impﬁr-rind numdirul natural 5 632 la 13 obfinem catul exal cu | .
b} Numdrul natural care impargit la 6 d& camul 15 si restul 3 este
¢) Cel mar mic numar natural care impartit la 45 da restul 12 este

irr-irl:irea cu rest a numerelor natwrale

d) 24 587 : 501
22022 202
25006 : 203

. 51 restul egal cu ..

3. a) Determind numarul natural care imparit la 19 déa catul 6 si restul 8,
b) Determind numirul natural care impdrit la 573 da caml 326 i restul 59.

4. 1000 de sticle de suc se asazi in cutii. Intr-o cutie incap 24 sticle. Chte cutii pline se obtin? Cate sticle

raman mn ultima cutie?

8. Care este cel mai mare numir natural de forma 2eaf care Tmpdrtit la 32 di reswl 57

6. AflE cel mai mare $1 cel mai mic numdr natural de 3 cifre care impérfit la 23 di restul 13,

T Cite numere mal mici decdt 500 imparfite la 35 dau restul 137

Fil: campion!

8. Alege raspunsul corect! Numerele naturale cuprinse intre 3 (KK} si 7 000 care impérjite pe rind la 11,

13 51 23 dau restul 9, sunt;
A)3 298, 6 59 B) 3 280; 6 5387 C} 3 280, 6 569

D) 3 298; 6 587,
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9. Puterea cu exponent natural a unui numadr natural

Ana gi Mihai au avut de realizat, la biologie, protectul | Nufen in Gridina Botanica”,
Timp de o sdptimand, ¢ au mers zilnic m Gridina Botamicd. Au obser- !
vat ¢ff In prima zi au apirut 2 nufen, a doua zi numdrul lor s-a dublat .
fajd de prima zi, a treia zi numdrul lor s-a dublat fatd de a doua =i gi asa @

mai departe
Eb au inregistrat datele in tabelul de mai jos:

Liua | 2 3 4 3 f 7
Mumfirul aulerilor 2 4 ) 15 12 i1 128

Scriem ca produs neefectuat, cu factori egali cu 2, numarul 8 g obpinem: 8=2-2 -2,

Produsul neefectuar 2 © 2+ 2 se scrie 2 si citim doi la purerea a rreia. Produsul neefectuat
222 2sescrie 2* i citim doi o pecterea a paira ete

Cu aceastd scriere, tabelul de mai sus devine:

Liua | 2 3 4
MNumdrul nuferilor | 2! 2 2 2!

i
(]
wdi

lT

fd
-
Ted
=

'h.‘ i F-F

-9: la aminte si tine minte!

® Fie a $i p doud numere naturale, cu # = 2, Produsul a # facton egali cu o reprezintd puterea a y-a
a numarului natural @, se noteazd a” 51 se citeste o bo pacterea v saw a fan

Rt & a z —s 1 52 numeste exponentul puterii
a" =q-g-a-..-a A — H" g po P
s — o s¢ numeste baza puterii

& Ridicim un numar natural nenul 1a o putere astfel: Tnmultim baza cu ea insdsi de atdtea on de cite
or aratd exponentul (inmultire repetati).
Exemple: 3*=5-5 5=53-5-5 §'=5-5-5-5§
' Atentie! » Orice numar nenul la puterea zero este ezal cu |, adici o= 1, a £ 0.
» 0" nu are sens.
- & Orice numir la puterea intdi este egal cu numénal insusi, adici @' = a.

® Ridicarea la putere este operalie de ardinul 111

® Puterea a doua a unw numar natural se numeste s pitratol acelui numir

Exemplu: 3* se citeste fred fa puterea a dowa sau tred la ptrat,

e Un numér natural egal cu patratul unui numdr naiural se mai numeste si pitrat perfect
Exemplu: 16 este pitrat perfect, decarece 16 = 44

& Pitratul oncann numar natural are ultima cifra 0, 1, 4, 5, 6 sau 9

# Ln numér natural care are ultima cifrd 2. 3, 7 sau 8 nu este patrat al unu numér natural.

® Intre doud patrate a doud numere naturale consecutive nu mai exista niciun alt pitrat al unui numar natural
Exemple: a) 1217 nu este patratul unui numdr natural, decarece are ultima cifrd 7

b 20 nu este patratul uou numar natural, decarece este cupring intre doud patrate a doudl numere
naturale consecutive, adica 4% < 20 < 5%,
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Aplica ce ai invatat!

L Scne sub forma de putere cu exponent numir natural produsele urmatoare:
a)2-2. b)3-3-3; )11 11-11-11; dy3-3-3-3-3-3-3. e)8-8-8-8-8

2. Completeazi. pe caiet, tabelul de mai jos cu baza 5i exponeniul corespunzitor fiecirei puter:

Puterca cste: S6i 7" S L1 3o 937 1002 | 1023

Baza este:
Exponentul este:

3. Completeazi, pe caiet, tabelul

Numirul { | 2 3 4 3 f 7 8 i

Patratul numamihm

4. Aratd ci urmétoarele numere nu sunt patratele niciunui numér natural: a) 59, b) 2011, ¢) 89
8. Calculeazi 21° si 22° iar apoi aratd i 456 nu este patraul unui numdér natural
6. Arath cd numanul 2018 2017 + 2018 este pAtratul unwi numir natural,

= Reguli de calcul cu puteri

,.”: ia-aminie =i Kne minge!
Reguli de calcul cu puteri cu aceeasi bazd

® Produsul a doud puteri cu aceeasi bazi este o putere cu aceeasi bazd, 1ar exponentul este suma
exponentilor celor doud puten.

[ a™-a"=a®ti gt | Exemplu: 3% - 3 =34"4=37

o Cll & doud puteri cu aceeasi bazi nenuld este o putere cu aceeasi bazd, iar exponentul este
diferenta exponentilor celor doud puteri

it =gt et m=n | Exemplu: 28 - 22 =28-3=77

g et e e e e e Wy o et i

® Puterea unei puteri este o putere cu aceeasi baza, iar exponentul este produsul exponentilor

i (@™ =gmh | Exemplu: (27 =27'=2%

Reguli de calcul cu puteri cu acelasi exponent

® Produsul a doud puten cu acelasi exponent si baze diferite este o putere cu baza egala cu produsul
bazelor celor doudl puteri, iar exponentul este cel dar,

oo o o o o o o oo

|- =(a-by | Exemplu: 2* - 5= (2 - 5P = 107

e Ciml a doud puteri nenule cu acelasi exponent st baze diferite este o putere cu baza egald cu catul
bazelor celor doud puteri, 1ar exponentul este cel dat

. S

| @ B =(a: )" | Exempiu: 97 37=(9.3)7 =737

®ifa-b\=a"l ; {@:by=a:b". |

Y R -
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Compararea puterilor

() veche legenda indiand ne povesteste cum inventatorulun joculu
de sah, Sissa ben Dahir, i-a fost oferith o recompensi la alegere, de
catre reeele indian

~Maiestate, nu vreau cine stie ce bogatin lumesti, dagi-mi doar un
bob de grau pentru prima patrdfica a tabled de sah, doud boabe pentru
a doua, 4 boabe pentru a treia, 8 boabe pentru a patra patratica. . si tot -
aga, pind ce toate cele 64 de pitrate ale tablei de sah vor fi acoperite
de gran” — fragment din Legernchn sl

Scriem intr-un tabel numamnul de boabe pand la a noua pitritici:

| Patritica 1 z 3 4 5 fi T b 9

Mumidr boabe I 2 4 b P 32 Hd 128 236

Compariam numarul de boabe din a treia si a patra patrafici si ohservam ca 4 < 8
Dar 4 =22, 8=2% asadar 2% < 2%

Compariim numirul de boabe de griu din a treia §i a cincea patrifich s observam ci 4 < 16
Dar 4 =27, 16=4°, asadar 2% < 4,

1L
:”: la aminte =i tine mintel

e Dintre doudl puteri care au aceeagl bazl este mai micl puterea care are exponentul mai mic.
dacd m<m, awnc a®< g™  onde o este numir natural nenul s g # 1

& Doud puteri care au aceeasi bazi sunt egale dach au exponenti egali.
daci m=m. amnci a"=g", unde g este numir natural nenul

& Dintre dowd puten cu acelasi exponent, dar baze diferite, mai mica este puterea care are baza mar mica
dacdi a<bh, atunc a"<b'. unden>0

&  Doud puteri care au acelasi exponent sunt egale dach au bazele egale,
dacd a=5b, awnc a"=b unde n=1.

o Dacd doud puten au exponenti difenti 51 baze difente. atunci le aducem fie la acelasi exponent, fie
la aceeasi baza si le comparim.
Exemple: Compardm!

a} 10 cu 10% Pentru ci au aceeasi bazd, dar 3 < 8, rezulta 107 < 10%
b} 5% cu &° Pentru cé au acelasi exponent, dar 5 < 9, rezultd 5%< 9%
e} 3% cu 2% Puterile au baze diferite 51 exponenti diferigi.
Observiim ci20=2 - 104 30=3 - 1{. Scriem 3% = (32" 1) = (3910 =9, 730 = 3" 10 = (3710 = g10
Comparim 9" cu 8'", puteri cu acelasi exponent. Cum 9 > 8§, atunc 9" > 8% adica 3% > 2%
d) 5% eu 1257, Puterile au baze diferite si exponenti diferiti
Cum 125 =5 scriem 125 = (5% = 5. Compariim 5 cu 577, puteri cu acecasi baz
Cum 30> 27, atunci 5> 57 adica 5> 1257

plica ©e al myvatat!

fif

" 1. Compari §i scrie, pe caiet, sempul corespunzator (<, =, =)

ay 2 j2% b) 334 ] 3% cy P ]7% @M )™ epast[ st
24t )22%  ges™[ iz maM[ )3 psH[ e amejam
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cineva dorea s& se spund cite animale detine, nu folosea sistem de numeragie, ¢i punea
ciite o piatrll sau un cremene intr-un sac pentru fiecare animal

Sisteme de numeratie
Milicane de am 1-au trebunt omulur 53 fie capabil si gdndeasca la numér Cand

Termenul de caloul vine din latinesoul calcnfuy care inseamnd piafrd.
Dre-a lungul timpului, diferite popoare au inventat $i dezvoliat mai multe sisteme

de numeratie.

Sistemul de numeragie zecimal
Sistemul de numerajie folosit cu precidere in practicl este sistemul zecimal, adica sistemul cu

baza 10. Baza de numerafie este numanl care aratd cate unitifi de un anumit ordin formeaza o unitate
de ordin imediat superior.

Acest sistem utilizeazl pentru scnerea numerelor cele zece afre arabe, de unde i vine 51 denumirea,

Orice numdr natural se poate scre ca o suma de produse in care un factor este o putere a lu 10
Exemplu: 2017=2 - 100 +0- 108+ 1 10+ 7 - 100=2- 10040102 +1-10+7
Ingeneral ab=a 10+h, abc=a 100+4 10+¢

ahed=a - 1P+ b 103 +¢ - 10 +d, unde a, b, ¢, o sunt cifre, a0

Sistemul de numeratie binar
Sistemul de numéraiie in baza 2 se numeste sisfem de numerafic binar, Sistemul de numéraie binar

se foloseste 1a calculatoarele electronice. Pentru scrierea numerelor in baza 2 utilizim doar cifrele
0 si 1, care se numese cifre hinare.

Exemplu: 5a trecem numanul 13 din baza 10 in baza 2
13=10-1+3;
13 are 13 unitdh de ordinul |
Grupdm cele 13 unitn de ordin | in grupe de cite 2, obfinem © unitdil de ordinul 2 51 rimane o unitate

de ordinul 1. @@@@@@ »

13=6" 2+ 1, asadar cifra de ordin 1 este 1
Grupam cele 6 umtafi de ordinul 2 in grupe de cite 2 si obfinem 3 unitati de ordin 3§ zero umtagi

de ordin 2. @@ @@ @@

6 =3 -2 +0, asadar cifra de ordin 2 este 0.
Grupiim cele 3 unitili de ordinul 3 in grupe de cate 2 i oblinem o unitate de ordinul 4 51 o unitate

de ordinul 3. /\
_~o0 ™[00

i=1-2+1, asadar cifra de ordinul 3 este 1 si cifra de ordin 4 este |

Obtinem 1 27 + ] - 3% + 02 + l - 1ot
! { | * #
unitati de ordin 4 ontdied de ordin 3 unitdli de ordin 2 uniiti de ondin bz
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Rapionamentele de mai sus pot fi cuprinse intr-o succesiune de impariri la 2.

Trecem lli}Ian baza 10 astfel:

]Iﬂ'l[:]-i-T*-l 22402+ 1=8+4+0+1=13

Aplica ce aj invatat!
* 1 Descompune urmitoarele numere naturale in baza 10
a) 267, b}3456; c)2005, d)560003; e)B008 765, )3 000070, g) 100300020, h)210011.
2. Scrie numerele naturale care au urmdtoarele descompuneri Tn baza 10
a) 5 100+ 7 100+ L, bi4-10° +2- IP+6: 107 +3 - 10+9, g) 2- 10" +8: 107+ |
3. Scriein baza 10 numerele: a) Illim; b Iﬂﬂlﬂlm, c) I'IJHHIm, d) I1I]E1ﬂ1m.
4, Trece in baza 2 urmitoarele numere: 12, 18, 35, 44, 35, 11, 8, 7, 2, 23, 32, 35, 41, 43.

Exercitii si prohleme
Puterea unui numar natural cu exponent natural

= L Completeaza, pe caiet, spatiile punctate cu rispunsul corect:
a) Baza numirului 45 este . | lar exponentul este ...
by Patratul numaralu 25 este .

2. Precizeazi baza 51 exponentul urmatoarelor puteri: 35, 6, 8! 13, 217 83" 10%, 187, 56" 297,
3. Copiazd, calculeazl si completeazi:

B)P=2.2= . b)IS=15:15=,; g2=2424= .  d)F=5-5.5=_;
#s Calculeaza: a)2% 27 25 27,28 29 21 by3 27 33 3 4°, 8% c) 5.8 & 5 510, 1P
3. Calculeaza:

a) 27 - 3; by 52 4+2% )T+ eE )R- e) 321+ 325 £ 1%+ 0%+ 20161

g2f+2. mWP-24 pP-2 iy k) 10* - 5%, 34 +10' +35%
6. Scrie asocienle corecte dintre fiecare litera din A B

coloana A si cifra corespunzitoare din coloana B a) patratul fui 25 este 1) 1024

b} patratul lun 32 gste 1) 625

c) 81 este patratul numarulue  3) 9
T. Scrie sub formd de puteri ale lui 2 urmétoarele numere: | d) 400 este patratul numanilui  4) 35
32, 64, 128; 256, 512; 1024, 5)20

8. Scrie sub formi de puten ale lw 3 urméatoarele numere; 9; 27, 81, 243; 729, 2 187,

Potl fl mar burd

% Aratd ¢ urmitoarele numere sunt pitratele unor numere naturale:;
; a)I+3+5. BI+3+5+T+% e)1+345+T7+9+11413; d)yI+3+5+, . ..+99
&, C oo
10. Arata ca urmitoarele numere nu sunt pétratele unor numere naturale:;
a) 2% + 2 154, b) 36%° - 2, of 28 +2: d)&R+T; ey3H+ 1,

g, Requli de calcul cu puteri

— L Scrie sub forma unes singure puten cu exponent numir natural:
EJ 25 i 2.\2-1 b} 3I3 :"l‘”", E_] 341 ' g}h; ':H ]5|-u11 L |51’I}.’l1- E-'} 343 L 3I?i : :.iﬂl-_ f:l_q,l:-?i : 43-1
E} '_'Ir-h ?:l_". E'I.}I _E'-I!I Eﬂ; ii_:l 2?453 2?!'-.1?: j'] zlllll:- 2' Zﬂ l'.:l 'Hi '|'| H.I.1 |]' "'“:' |':I"1"|.
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2. Scrie sub forma unei singure puteri cu exponent numar natural
g) 2 -2 b) 310 - 391 cY R dy 3% 313 gy T ek
£) 787, g) ¥R 8% TR DeRislaew. Had.gh gD
k) (5 JIERRE m@sht m Y o) [(32°T"
3. Scrie sub forma unei singure puten cu exponent numdar natural:
a)2f 3% h)SM .6 cpqi@ . s d) 725 ) 147 15 [ oad . a1,
g 2% metto3t g4l PEE -2 Ry 1M o230 1) 100 25100

Poti fi mai bunt

4. Efectueazi, utilizind factorul comun:
Y Bl e L e b)2 30745 32008 g 3L oy SMIE_ g SN0 _ 24 51

Fii campiont!
5._ Calc«uleaz&: ﬂ:l {’31*2'3- Ay 2 - 354]‘5“} 354].'51-1 h} 1-5:]-4'11'...'33'.'_; Fil S'I{IH!]} 5|'!'I'I{I:I_

Compararea puterilor

= & Compard urmatoarele numere:
a) 3's3i 4%, b} 2% si 5% c) 1495 2l dy 9% s 1009 g) 251 & 17 Py 1R g 27
g'a zﬁﬁ S‘i 2“11 ]'!I:I 53".1 ﬁ.i 5!“'-: i.'l '_'lr]ltl'l- Pf:i '_'Ir.'-:‘i_l J'J f_;l.'-ﬁl $i_ guﬁ-l; k} |?.‘- $| IllHH-: I} 1:1’-:1 $i -2."1’:1_

2. Compard numerele:

3-} 1?‘? 5i _'_IIT:J-I h] 5311 ﬁi 4.1I.I-31 E-} EHHI'." 31 |3Il’.H.IT: d]‘ :;|'I'II-I-III'.' 31 g ]TL 'ﬂ:l' -:,ﬂu’.l 5.' 5.‘33;

£) G207 gj QRN g) 233007 g 254007, |y | 73T gf 1927, ) 8% 5j 1647 i) 4% 5i 825

k) 2% si 163 1) 3% g 9% m) 274 s 962 1) 327 5i G4 o) 377 5i 251
3. Ordoneaza crescator numerele:

ﬂ.} EBJJ1 1IL111 1%':"1- 15 2”. h}jjﬂ: JJ-I'.I.!‘- Jlr.l.!.'|1- 3-¢r 312:‘ c) .r.'F“; SEH; 715-1 E]:!E

Poti Ti mai bun!

&. Compard numerele: a)3% 5 2% B} 47 557 )78 &) 9% 5% e) 375 4% N 10%s 61
8. Ordoneazi descrescitor numerele: a) 9°°, 3% 27, by 2% M 58 ey 4 g

=
= &, Com pard numerele: a) (2 + 3¥cu 2 +3%  b) 2 o (2 3PN d)2®si 3
g Sistem zecimal, sistem binar

L Descompune urmatoarele numere naturale in baza 10: 256, 5 679, 2 304, 70 009, 102 305,

2. Scrie mai simplu urmatoarele numere
A6 1P+7 108 +3-100+8 - 10+2; )7 - 107+2: 104 +5- 10+ 1;
cyZ-10P+2- 100+ 2- 1P +3-10% ) 104+9 107 +3 10+6,

2. Scrie in baza 2 urmitoarele numere: 37, 19, 103, 45, 126, 113, 354, 42 25, 49, 255 21, 16, 29,

&. Scrie in baza 10 urmitoarele numere
a) 100111, b) 10 001, c) 100, d) 1001101, e) 11011,
£ 100 EHIIH}{P{Hm; g) 110011 k) 101 ]Dlm, 1} 111 ”Dm 10l ]H}I]Im.

LE
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6. Ordinea efectudrii operatiilor

Operatiile cu numere sunt grupate astfel: operapii de ordinul I (adunarea si schderea), operajii de
ordinul 1T (inmulfirea st imparfirea), s1 operatil de ordinul 11 (ndicarea la putere)

|& aminte s5i pne minte!

® Intr-un exercifiu de calcul eu mai multe operatii de acelasi ordin se efectueazi operatiile in ordinea
serierii lor, de la stinga la dreapta.
Exemple: a) 56 —12-7+10=44-T+10=3T +10=47;, b)144:6:3-2=24:3-2=8:2=16

® Intr-un exercifiu de caleul cu mai multe operatii de ordine diferite se efectueazi:
s mai intdi operafiile de ordinul 11 (ridicarea [a putere),
m apoi operatile de ordinul 1 {inmultinle st impargrile) in ordinea scrieri for, de la stanga la dreapta,
»  apoi operafiile de ordinul 1 {adundnle 5i sciderile) in ordinea scrieri lor, de la stinga la dreapta.
Exemple: 17+ 27 -63:942: 8= 7T B—$3.:9 +2 -5=[36-T+ 10= 1294+ 0= 139

® intr-un exercifiu cu paranteze, se efectueazi: mai intdi calculele din parantezele rotunde, apoi calculele
din parantezele patrate, apo caleulele din acolade

Exemple: a) [[(7-3-5)+2-6]:4+5}-10 = by 3-[3+3-(3-3:3)+5 B=
={[(21 -31+2-6]:4+3}-10= =3 [(B+3-3-3+5-9=
4w “[(164+12) 4+ 5] 10= =3 [3+3(27-9)]+45=
( — ) =(28:4+5) 10= =3 (3+3 18)+45=
={(7+5) 10 = =3+ (3+54)+45=
=12 - 10 = [20; =3 -57T+45=171+45=1216

¢) Ariana avea 135 de bomboane. Ea imparte celor 14 prietene cate & bomboane. Bunica il mai da 18
bomboane, Céte bomboane are acum Ariana? Scrie rezolvarea Tnir-un exercifiu.

Rezofvare; 13514 - 6+ 18= 135 -84 + 18 =51 + 18 = 69 (bomboane are Anana acum).

Asada! 16-5-2=16-10=6; 83 +6-5=83+30=113.

Asamu! 16-5-2=m]] 2w22 BI+6 S=w§0-5=qq45

Aplicd ce aj invatat!

" % Efectueazi

a) 24 — 24 : 2; b) 3%- 27, ¢) 55 517 5%,
dy36: 22 +6-13; e) 2 (12-12:47); f)2-[2+3 (24-256:16)],
g (6-2) (B-6) (2017— 15 20170 1317, k)3 -(5+ 5% 8243 4f+7- 3%

2. Elevii clasei a V-a A au mers intr-o excursie de 3 zile, In prima zi au parcurs 252 km, a doua zi cu
96 km mai mult, 1ar a treia zi, de trei on mai pufin decat in primele doud zile. Care a fost drumul
parcurs de elevi in cele 3 zile, Serie rezolvarea intr-un singur exercifiu,

Lucreazda In echipal

L Compune probleme dupd exercifiile urmitoare:
Ay 260 — 260 10:  hy2e .2 c)B0 - (2 3+79) Rezolvi-lel

2. Compune un rebus in care 52 folosesti toate notiunile imponante din lectiile studiate
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Exercitii si probleme

— L Calculeazi
a)15-6:2: b) 256 8+3 15, ey 136+ 1412 d) 2+ 7 5
5122 (2358 g4 - 90% ; 90, hy2+5: 3%
iV12:6-2: j32-2%.27 450 k) (7 -3 -4 5y 13270 27 4 |

2. Calculeazi:
A H213-36: % B)STIIHI32-8E ) 1T T 0NE 4T 100+ 3 P,
D13-5-3"+90:5 ) 122 6-6:2+3% DIOD -4 +225- |5+ ]8-2017%

g) 5 — 157+ 310 h} 5+ 5 55— 108, R +63-84 .7+ 214+ 8°
3. Efectucazi:

a)T+3 [23+5 (8+66:6)] b)91+56:-2+33 (15612 - 13);

¢} [200-200: (75-25)] ' 4! d) 1000 - [105:5+32 (22-6 3)];

e {1 +2+3P+5-6-(7T+5+9); Bot+ v+ 2 - 3445+ 50340

g)(22-32-5%); 11+32 72— 4% h) (59 +5'+ 52+ 53+ 59 (71 - 5+6- TI),

4. Don comerciani duceau la tirg flecare ciite 6 glini, 5 cocosi, 8 raje s 4 miei. Cite picioare au in fotal?
Scne rezolvarea intr-un singur exercifiu

8. Daniel a cumpérat 8 creioane a 2 lei bucata, 9 caiete a 8 lei bucata i 2 cirgi a 49 lei bucata. Céfp lea
au costat cumpdritunle? Scrie rezolvarea intr-un singur exercifiu

6. La un concurs sportiv au participat 3 scoli. Din prima scoald au participat 322 de elevi, din 2 doua
scoald de doud on mai muli decat in prima s din a treia scoald au participat cu 123 de elevi man putini
deciit au participat din a doua scoald. Cafi elevi au participat, in total, la acest concurs? Scrie rezolvarea
INtr-un singur exercifiu,

T. Un calitor parcurge un traseu in 5 zile. In prima 21 parcurge 108 km, in a doua zi parcurge cu 36 km
mai mult, iar in urmitoarele trei zile parcurge la un loc cit triplul distanied parcurse in primele doud zile,
Cét kilometn a parcurs in total? Scre rezolvarea intr-un singur exercifiu

l Paoti fi mai bun!

B. Efectueazd
a) [::h}i'f.L 22016 4 FINNFY . (ZIN0 4 SINE | FHHIY. b) TTET_ 2016 201 7HE_ 3067 - 0] TEE

9. Calculeaza:
ay{4+8+ 12} (2+4+86) M{4+8+12+16+.. +100):(Z+4+6+ .+ 50);
B+ 12+ 18P (3+6+49), d)O+IZ+IB+  +300F (3+6+9+ . +150)

10. Calculeaza, stiund cd » este numir natural:
ay(2nt2 4 et om0 8. by (32431 _3im . o0 _ 10 A e v S oL B

Fii campion!

N. Calculeazi:
a) (2 12+ 2% 13+ _+2°- 100) - 2492; by {108+ 102 [10+ (52— 35): 5]} - 208

12. Scrie numdrul 2017*" ca sumd de 2017 numere naturale consecutive.

b. ORDIMEA EFECTLARN DPERATINGR | BT



1. Metode aritmetice de rezolvare a problemelor

Metoda reducerii la unitate

Se numeste metoda reducerii la unitate decarece, intotdeauna, se afld cit valoreazd unitatea,

Exempla: Mama cumpérd de la piatd 5 kg de mere pentru a face dulceatd Ea pléteste 15 len. Cét costd
7 kg de mere la acelasi pret?

Rezalvare: Judecam in felul urmator

= dacd 5 kg de mere costd 15 lei, atunci 1 kg de mere costd de 5 ori mai pugin, adica 3 lei,

« dacht 1 kg de mere costd 3 lei, atunci 7 kg de mere costd de 7 ori mai mult, adica 21 lei

Seriem rezolvares astfel:

Sk 18]

5 FORRSR |
DEEH 5 Kt 1 5 16
AUNGE | Kiloecercasansases I5ei: 5=3lei pe kg
|37 or R ) - lel
AN T Kessssnasisnsasss 7 3lei =21 lei (costd 7 kg mere)

Aplica ce al invatat!

L 2 pixuri costd 10 lei. Cat costd 356 pixuri de acelagl fel?
2. & ciocolate costd 36 de lei. Cat costd 22 ciocolate de acelasi fel?
3. Un biciclist parcurge 4 km in 20 minute. in cite minute pareurge biciclistul § km?

Metoda comparatiei

Metoda comparatiei constd in scrierca datelor problemel in mod corespunzitor, unele sub altele,
incercand si se egaleze datele privitoare fa o minme in cele doud situalii, prin multiplicarea datelor uneia
sau ambelor situatil, dupd caz

Exempli: Mama loanei a cumprat 2 m de dantel si 5 m de stofi, pentru care a platit 180 de lei_ In
acelasi imp, loana mai cumpard 3 m de dameld §1 7 m de stofi platind 260 de lei. Cat costd un metru de
danteld? Dar un metru de stofa?

Regotvare: Asezlim datele astiel:

2mdedanteld Smdestoff ... .. 180 lei
3 m de dantela 7 m de stofa 260 la
Se multiplicd primul rand cu 3 5i al doilea rind cu 2, pentru a egala cantitatea de danteld in ambele situagii.
G6mdedanteld ... 1Smdestofd. .. ... 540 le
B om de danteld . , [dmdestofd ... 520 ley
Atunci | m de stofa costa 20 de lei, Rezulta ci 5 m de stofa costa 5 - 20 let = 100 e
2mdedanteld ... 180 lei — 100 lei = 80 lei
Imdedanteld ... 80let:2=40]lei

In concluzie, un metru de danteldl costd 40 led, iar un metru de stofl 20 de lei
Feriffcare; 2 -40ler+ 5 - 20la=1800e; 3 -400la+ 7 - 20 1e = 260 e
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Aplica ce ai invatat!
L 3 stiloun 5 2 pioun costd 108 lea, 1ar 3 stiloun s un pix costa 102 ler. Cap len costi un pix® Darun shlou?
2. Stiind ¢@ 4 caiete de matematicd 5i 3 calete de biologie costa 69 de lei, iar 5 caicte de matematica s
2 catete de biologie costd 67 de lei, afld cit costd un caiet de matemnatica si cdit costd un caiet de biologie.

Metoda figurativa

Metoda figurativi se bazeazd pe utilizarea desenelor sau elementelor grafice pentru rezolvarea

problemelor

Exemple:
1) Diferenta de varsta dintre Mana $1 mama ¢ este de 24 ani, 1ar suma varstelor lor este de 30 de am

Afl3 virstele celor doud.
Rezolvare: Dacd diferenta virstelor celor doud este de 24 ani, atunci mama este cu 24 am fman mare

decat Maria, asadar reprezentim vdrsta Mariei printr-un segment (o parte). e o

virsta Mariei e ':-:'_._ { 17 k'i

Varsta mamei o reprezentdm printr-un segment plus 24 .;_:_J"' _; & il} 1-'.

viirsta mamei o S | 1'..}-'._ ."1.5.‘ ,r o

Obginem: virsta Mariel ._..I‘_.., i's;:j"' .,.'- Ly
Rt e Ry i | } 0 T‘u:h

Ilp+ lp=2p; 30 — 24 = 6 (reprezinta doud parfi egale), 6 2 = 3 (o parte, adicd virsta Mariei),

3 + 24 = 27 (varsta mamei).
Verificare: 27 - 3 = 24 (dilerenta varstelor), 27 + 3 = 30 (suma virstelor).

Asadar. Marna are 3 ani 51 mama are 27 de ani.
2} Alin 5i Dragos au impreund 630 de lei. Daci Alin are de 4 ori mai putini lei decat Dragos, afld cigi

lei are fiecare,
Rezolvare: Dach Alin are de 4 on mai pugim lei decit Dragos, atunci Dragos are de 4 on mai mulfi

lel deciit Alin, adicd reprezentim suma lui Alin printr-un segment (o parte)
suma lui Alin e
Suma lui Dragos o reprezentim prin 4 segmente egale (4 parg)
suma lul Dragos —p . tp _lp . Ip
Obtinem: suma lui Alin P, } 630
suma lui Dragos ; lp lp p , 1p : :
Ip+4p=>5p. 630 : 5= 126 (lei are Alin); 126+ 4 =504 {le1 are Dragos).
Verificare: 504 + 126 = 630 {lei impreund); 504 ; 4 = 126 {lei are Alin).
Asadar, Alin are 126 lei, iar Dragos are 504 lei

Aplica ce ai Invaat!
L Suma a patm numere naturale consecutive este 86, Afl& numerele.
2. Elena 51 sora sa au impreund 100 de lei. Daci Elena are de 3 on mai mulji lei decat sora sa, afla cap

lei are Elena.
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3 Mama, tata 5 Hica au impreund 60 de ani. Mama este de 4 on mai mare decét fica, iar tatil are tot
atdfia ani cat au mama si fiica impreund. Cagi ani are fiecare?

Metoda mersului invers

Metoda mersului invers constd in rezolvarea unei probleme urmiiningd firul logic al problemer de la
stirsitul spre inceputul & »

Evesmpifie: Maria are o sumd de bani, din care in prima i a cheltuit jumétate. A dowa zia chel-
tuil a treda parte din restul sumed s i-a mai dimas 30 de le Ce sumi de ban a avut initial Mania?

Rezohvare:

* Reprezentim suma de bani pe care o avea printr-un
segment,

* Colordm suma cheluitd in pnma zi, adicd o jumé- | 3 |
tate din suma avuti.

* Reprezentdm restul de bani, adicd 1ot jumatate din o . .
suma avutd, si colorim suma chelmitd a douwa zi, adici a " 1 ;
treia parte din rest, 30 e

* Evidentiem restul de 30 de led,

Observim ¢k 30 lei reprezintd 2 parfi din cele trei ! :
parti ale restului. |3 Bea - 3 = 45 lea {restul)

30 ler -2 =15 lei (a treia parte din rest, adici ce a ' ;
cheltut a doua 1)

15l

Restul reprezinta jumatate din suma.
Asadar 45 - 2 =90 lei (suma pe care o avea Mana) 45 ke 45 |e

Ferificare: Maria are suma de 90 lei,
Q0 : 2= 45 {le1, cheltuie prima zi), 90 — 45 = 45 (lei, restul)
45 : 3 =15 (lei, cheltuie a doua zi); 90 - (45 + 15) = 30 (lei ii Aman)

Aplica ce al inyvagar!

L Dublul unui numdr mirit cu 5 se Inmul{este cu 4. iar din rezultatul obtinut scidem 4 si obtinem numa-
rul 32 AfTE numarul

2. Adnan se gindeste la un numér. Il midreste de 5 ori, rezultamul obfinut i1 mireste cu 42, noul rezultat
il micsoreazd de 7 ori, noul rezultat il micgoreazi cu 11 5i obgine 200. La ce numir s-a gandit Adnan?

Metoda falsei ipoteze

Meioda falsei ipoteze se aplicdl in probleme astfel, se presupune ¢i |, toate
sunt de acelas fel”

Exemplu: La un spectacol de teatru pregul unui bilet de adult este de 75 de les, iar
preful unw bilet pentru eley este de 50 la. Cap adulli 51 cdfi elevi au fost la spectacol
dach se stie ¢d s-au incasat 6 000 lei pentru cele 90 de bilete vandute?

Rezolvare:
Presupunem ¢ la spectacol ar h participat Presupunem cd la spectacol ar fi participat
numai adulti, atunci suma incazatd ar fi: numai ekevi, atunci suma incasatd ar fi:
a0« 75 lei =6 750 lei O - 50 lei = 4 500 e

& T30 lei — 6000 lei = T30 lei (s-ar incasa in plus) 6 000 lei — 4 500 bei = | 500 ler (ar mai trebui)
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75 lei — 50 lei = 25 lei (diferenta de pref pe 75 lei — 50 lei = 25 lei (diferenfa de pref pe

biles) bilet)
Astfel, 750 : 25 = 30 (elevi au participat la spec- Astfel, 1 500 ; 25 = 60 (adulfi au participat la
tacol ) spectacal )

90 — 30 = 60 (adulp au parbcipat la spectacol ) 80 — 60 = 30 {elevi au participat la spectacol }
Verificare: 30 - 50 lei + 60 « 75 lei = 6 000 Jei.

Aplica ce ai invatat!

L Intr-un bloc sunt 32 apartamente cu 3 si 4 camere, avind in total 106 camere. Cite apartamente cu
3 camere sunt? Dar cu 4 camere?

2. Bunica Mariei are in curte glini 51 iepurl, in total 43 capete si 124 picioare. Cate giini are bunica
Mariei in curte? Dar iepuri?

3. Cate timbre de 3 lei bucata si cite timbre de 5 lei bucata s-au cumpirat cu 50 lei, daci s-au cumpdrat,
in total, 14 atmhre”

Exerciti si probleme

'I Metoda reducerii la unitate

=" L Sapte bilete de autobuz costh 147 lei, Cati lei costd 11 bilete de autobuz?

2. Pentru a transporta 6 591 kg de fhink, un camion efectueazi 13 drumuri. Cate kilograme de fhind
transportd camionul in 3 drumun?

3. Din 16 m de métase naturald se confectioneazd 8 bluze. Cagl metn de méitase narald sunt necesan
pentru confectionarea a 10 bluze de acelagi Fel?

&. Din 12 portocale se obpin 720 ml de suc natural, Céte portocale sunt necesare pentru a obline | 080 ml
de suc natural?
8. Studiaza cu atenfie tabelul s1 completeazi:

Cantitatea de mere in kg 3 B [E] 9
Pretul in lei 12

[

Opt muncitor termind o lucrare in 12 aile In cite zile termind acceasi lucrare 4 munciton™ Dar 16
muncitor?

%]

10 1 12

T La o casd de bilete se vind 30 bilete de cilitorie in 25 de minute. Cate bilete se vor vinde la patru case
de lete in 50 minute, dach durata de vinzare 8 omm bilet ar b aceeasi?

B. Afege raspunsu! covect! Trei frafi, Bogdan, Andrei si Victor, primese in dar 72 000 lei de la tat3l lor.
Banit sunt impérfiti intre frati in functie de numfrul de copii pe care ii are fiecare, Bogdan are 3 copii,
Andrei are 2 copii. 1ar Yictor are 4 copii. Victor pnimeste suma de;

A) 30000 lei B) 25 000 lei C) 32 000 lei D) 24 000 lei
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Metoda comparatiet

|

= L. 3 creioane 5 5 caiete costd 117 lel, iar 3 creioane 51 7 calete costd 159 de lei. Af1& preful unui caiet 5
prejul unu creion.
2. 8 kg morcovi §1 5 kg spanac costa 73 de lei, iar 10 kg morcovi § 5 kg spanac costi 85 de lei. Afla prequl
unui kilogram de morcovi si preful unui kilogram de spanac.
3. Un baiat 51 3 fete confectioneazd |5 minisoare. Un biiiat si 5 fete confexctioneazi 23 minjisoare. Cite
martisoare confectioneasi o fata? Dar un baiat?
&. Pentru confecfionarea 8 2 rochii @ 3 bluze sunt necesan 12 m de material, 1ar pentru confectionarea a
3 rochii si 2 bluze sunt necesan 13 m de material. Capi metri de material sunt necesari pentru confecfionarea
unei rochii si a unel bluze la un loc?

Fori fi mai bunt!

8. 7 caiete 5i 3 stilouri costh 370 de lei, iar 2 canete $i 6 stilouri costd 620 lei. Cat costd un caiet? Dar un
stilou?

T

6. Sora mea a cumpdrat 9 trandafin §i 7 margarete 5i a platt 3% de lei. Eu am cumpdrat 3 trandafin si
S margarete si am platit 25 de lei, AfA cip lei costd o margaretd. Dar un trandafir?

T Tren sact cu varzi cantdrese ¢at | sac de cartofi, Stind ¢i 5 sact cuvarzd 51 5 saci cu cartofi cintiresc
160 kg, cit cintireste un sac cu varzi”? Dar un sac cu cartofi”

L

- Fit campion!

B. Un penar gol cantireste cat 12 cretoane. Lin penar 51 7 creioane cintaresc 380 g Cat cantiregte un
penar gol? Dar un creion”

Metoda fiqurativa

=

g | Exerseazal
— L Ana g Mihai au Tmpreund 80 de bile. Ana are cu 20 de bile mai putine deciit Mihai, Cite bile are Ana?

2, Intr-o0 urnd sunt 60 de bile albe § rogii. Mumirul hilelor albe este de 5 on mai mic decat numanal bilelor
rosii. Cite bile sunt albe™ Diar rosii?

8. in parc au inflorit cu 172 bujori mai multi decit zambile. Stiind i numanul bujorilor este de 3 ori mai
mare decidt numarul zambilelor, afla cite Aon sunt din fiecare fel

4. Suma a trer numere este 1015, Dach din fiecare numar se scade acelagi numar se oblin numerele 13,
132, respectiv 346, Care sunt cele trei numere?

8. Suma a doud numere este 46. Dacl impérfim cele doud numere obfinem catl 7 si restul 6. Care sunt
cele doud numers?

6. Diferenta 4 dowd numere este 63, Dacdl imparfim cele doud numere obtinem citul 4 51 restul 3. Afla
cele doud numere.

T. Tatél s1 finl au impreund 36 de ani. Peste cafi ani varsta tatilui va fi dublul varstei fiului, daci atunci
ciind s-a niscut Hul, wtal avea 24 de am?
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i campion!

8. Cand s-a nascut fuca, mama avea 24 am. Peste 2 am varsta mamer este de doud on man mare decat
varsta filced. Afla varstele celor doud

9. Trei persoane au impreund 2 000 de lei. Primele doud persoane au impreund 1 100 lei, iar ultimele
douwd persoane au 1 200 led, Citi lei are fiecare persoand?

Metoda mersului invers

r

b Exprseazal

— % Laun concurs de culturd generald, Mihai a obtinut cu 40 de puncte mai mult decit Adriana, Toana a
obtinut cu 15 puncte mai pufin decdt Mihai, Daria a obtinut de doud ori mal putine puncte decat loana,
iar Ana a obfinut de 3 ori mal multe puncte decdt Dana, adicd 150 de puncte, Cite puncte a obtinul
fiecare copil?

Indicafie: Reprezentim problema astfel.

- +4() — 15 ;9 . 5
Adriana| — | Mihai | —» loana | —= | Dana | —> Ana
40 +15 2 t3
e — — —

2. Darius are un numirul de bile intr-0 cutie, Daci [a numdrul bilelor din cutie mai pune 30 de bile, rezul-
tatul obfinut il mareste de 5 on, noul rezultat it micsoreaza cu 200 de bile, 1ar noul rezultat 711 micsoreaza
de 20 de on si obfine 20 de bile, Cite bile are Darius in acea cutie?

3, Intr-un cos sunt cirese, Dacd la numiinl cireselor din cos mai punem 3 cirese, numdnil de cirese oblinut
il mdnm de 3 ori si la noul rezultat mai punem 51 de cirese, atunci obfinem 900 de cirese. Cate cirese au
fost la inceput in cos?

4. loana are o sumi deé bani. Bunica i mai di bam pand tnpleazh suma avuth, dupd care loana cheltuie
150 de lei, Tatal ei 11 mai da bani pind dubleazi suma rimasa, iar din aceasta loana cheltuie 210 lei 5i
astfel constatd i i-au mai rAimas 150 de lei. Ce sumi de bani a avut loana la inceput?

. Paoti fi mai bun!

5. Un calator a parcurs un drum in patru zile astfel in prima zi a parcurs o distanfd de 4 on mai micd
decit lungimea drumului, a doua 21 a parcurs o distantd de 3 on mai mici decit drumul rdmas, a treia zi
a parcurs ¢ jumitate din drumul rimas, tar a patra zi restul de drum de 50 km, Care este lungimea dumu-
lui parcurs in cele 4 zile?

6. Un stert din numanul elevilor clasel a V-a A merg la olimpiada de limba st literatura romana. iar un
sfert din noul rest merg la olimpiada de informatica. Ceilalpi 18 elevi, din aceasta clasd, merg la olimpi-
ada de matematica. Can elevi are clasa a V-a A7

T Determind numirul natural de patru cifre distincte care indeplineste condifiile: prima cifrd este de cinci
ori mai mare decat a doua cifrd; a doua cifrd este cu 2 mai micl decat a treia cifri; a treia cifri este de
trei ori mai mich decit a patra cifvdl, a patra cifrd este 9
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Metoda falsei ipoteze

Exerseazal
1. intr-o parcare sunt 30 de masini si motociclete care au in total 172 de rofi (fard cele de rezerva). Cite
masini sunt in parcare”? Dar motociclete?

2. Un fermier a pus cele | 600 kg de caise culese in 150 1adite de 10 kg si 12 kg, fiecare Cate ladite de
fiecare fel au fost folosite pentru cantitatea de caise culeasi?

3. Suma de 290 lei s-a platit cu 34 bancnote de 10 lei 5. respectiv, 5 lei. Céte bancnote de fiecare fel s-au
folosit pentru plata acestel sume?

4. 75 kg de miere s-au tumat in 12 vase de 8 kg si, respectiv, 5 kg Cite vase de fiecare Fel au fost folo-
site pentru aceastd cantitate de miere?

8. Dan locuieste intr-un bloc cu 132 de apartamente cu 2, respectiv 3 camere, in total 334 de camere.
Cite apartamente cu 2 camere sunt in acel bloc?

6. Mihai are 14 caiete, unele cu 48 de lile si altele cu 100 de file. Dach in todal sunt 880 de file, afla cite
caiete cu 48 de file are Mihai?

T La un magazin sunt 36 de cutii cu 258 de pahare. O cutie contine cite 6 pahare man sau cite 8 pahare
mici. Cate cufil cu cite 6 pahare sunt in acel magazin?

8. Bunicul merge la moard cu 1 730 kg de grau in 42 de saci de cdte 40 kg si 45 kg Cati saci de 40 kg
grau a dus bumcul la moard?

9. Cite caete de 3 lea 5 cate de 5 lei s¢ pot cumpdira cu 70 de ler, astfel incét 53 fie 16 carete cumpérate
in total?

: 10. O excursie costd 310 euro. Dragos a plant suma cu 23 de bancnote de cite $ euro si cite 20 euro. Cite

bancnote de cite 5 euro a dat Dragos? Dar de cate 20 de euro?

1. in laboratonl de biologie sunt 15 mese cu cite 2 sau 3 locuri. Dach 36 de elevi ocupl toate locurile,
afld cati elevi stau la mesele cu cite 2 locun.

12. La un meci de fotbal un bilet pentru tnbund costd 37 de lei, 1ar la peluzi un bilet costa 32 de lei. Dacé
la un meci s-au vindut 200 de bilete in valoare totald de 7 015 lei, afld céte bilete s-au vindut la peluzi.

% FLL Camplon!

13. in curtea lui lonel, iy

. k )

Are raje, capre $i-un ciel. =~ \ o o

Capete sunt patruzeci, ey w, T

lar picioare noudzect. /) , i
# e '.r'-ﬂ‘-" . 3

M-avefl cum s& numarati, \__\,g [."':, [ 'T‘*} e B

' : nam il ¥
Dar puteti sh caleulap, =

Vet putea afla voi oare
Céte sunt de fiecare?
(C Mimpiaeta de molematiod, etapa frdefearnd, Borosan, 200000
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B. Divizibilitatea numerelor naturale

1. Divizor. Multiplu. Divizori comuni. C.m.m.d.c. Multipli comuni. C.m.m.m.c.

Motiunile , divizibilitate, divizor, multiplu”™, complet not pentru vod, s¢ bazeazi pe operatiile de inmultire
si impanire a numerelor naturale. In dicfionarul de neclogisme al limbii roméne a diviza inseamni a
impdrti, 1ar divizibil inseamnd care se poate diviza, Tn matematicl, divizibilitatea este asociath implrtirilor
exacte (fard rest) a numerelor naturale

58 rezolvAm urmdtoarea problemi:

intr-o tabird merg 290 de copii. Acestia vor cildtori cu autocarele, fiecare autocar avind cite 45 de
locuri. De cite autocare ar fi nevoie”

Rezolvare: 200 45 = 6 autocare,

VerificAm corectitudinea rezultatului; 290 =45 - 6,

Observim cd, dacd numarul elevilor ar fi, de exemplu, egal cu 294, atonct nu ar man fi suficiente
6 autocare. Cum justificBm? 294 : 45 = Grest 4 Inseamnd c& 4 elevi nu vor avea loc in autocare

Pentru & caleula numirul de autocare am impargit grupul de elevi in subgrupe cu numir egal de cite
45 de elevi {cate locur are fiecare autocar). Numdrul 290 se imparte exact la numémul 45, adicd restul
acestel implrtin este egal cu 0 Se spune ¢ numirul 290 se divide cu numdrul 45 sau cd numirul 290
este divizibil cu 435,

L
%,

-ﬂ: la - aminte. 5§ [ne: minge!

® Ln numir natural @ este divizibil cu un numdr natural nenul b, daci existd un alt numér natral ¢ cu
proprietatea cia ~ & o
I Atentie! o Dacha= b ¢ inseamnd ¢ resul Tmpartini numirule @ la numirl & este 0, adici
s¢ imparte exact la b
FExemple: a) 6 este divizibil cu 2, pentru cd existd numarul 3, astfel incat 6 =2 - 3. Observam ci 6
este divizibil i cu 3, pentru ¢l exist numrul 2, astfel incit6=3 - 2
b} 45 este divizibal cu 5, decarece 45 = 5 - 9, lar 290 este divizibil cu 45, deoarece 290 = 45 - 6,
e Faptul ci o este divizibil cu » se mai poate exprima astfel: o se divide cu b sau b divide pe a.

Scriem Citim Seriem Citim
o este divizbil cu b B este divizbal cu 3
ah AL G3 3 SHL
a s divide cu b b se divide cu 3
bhla b divide pe a il6 3 divide pe &
a mu este divizibal ¢u b & nu este divizibil cu 4
a7 B sau 64 4 1T R
o nu se divide cu b 6 nu se divide cu 4
b la b nu divide pea 4 /6 4 nu divide pe 6

Exemple: a) 288

I8, deoarece 288 . 18 =

b} 23 | 2 760, deoarece 2 760 = 23

f Atentie!

16, adich 288 = 18 - 16

-~ T20; c) 9 [ 38, deparece 38 : 9=4 rest 2.

® impirm'ea Ia 0 nu are sens; niciodatd nu putem spune ¢i numanl @ este divizibil cu 0,
= Decarece numirul O se imparte exact la orice numiir natural nenul, adici 0 =5 0,
unde & este numar natural nenul, putem spune ¢a 0 -

bsauci |0
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« 83 rezolvam urmatoarea problema:

5 =
== |- S PR
s | = | 2a |28 | E¥
¥ - L ] - L
a) Pot fi agezati 12 elevi pe 3 coloane a cite b) Pot fi asezafi 14 elevi pe 3 coloane, astfel
4 elevi pe fiecare coloani? incit fiecare coloans sk aibd acelasi numdr de elevi?
DA Deoarece 12; 3saul |12 NLU! Deoarece 14 =3 + 4 + 2, Restul impdrfini
12 = 3 - 4 {impdrfire exactd, adicd restul  lui 14 la 3 este 2. Dacd pe fiecare coloand sunt 4
este 0, elevi, rimén 2 elevi in plus!
Aplica ce al invatat!
L. Stabileste daci urmétoarele propozitii sunt adevirate sau false:
a) 7 este divizor al lui 35, by 1|0, )TI: 8 d) P42 e} 21261 26,
2. Completeazd cu unul dintre semnele ., ; * sau , |* pentru a obtine propozifn adevirate
a) 88 11 by12 72 £y 196 14 @0 Bl e) 200 0

NI0Y 105 @6 64 hys 14 7 i)200_ 260°

3. 120 de bomboane identice trebuie sa fie asezate in cutii de cite 20 de bomboane. Ciite bomboane vor
fi in Necare cutie? Justifica raspunsul

Divizor. Multiplu

& Divizorul este un numdr natural nenul prin care se imparte exact alt numdr natural.

o Dacdl numarl natural & este divizibil cu noméarul natural nenul b, adicd a @ b sau b | &, stunc numi-

rul & este divizor al numanim a.

Exemple: a) 6=2 3 =3 2. Observim ci 6 se imparte exact §i la 2 51 la 3, adick 2 51 3 sunt divi-
zori ai lui 6. De asemenea, 6 se imparte exact sila 1 silaelinsusi: 6=1 6=6 | Astlel, 5i 65 | sunt
divizori ai lui 6. In concluzie: divizorii numaralui 6 sunt- 1, 2, 3, 6. Scriem 6: 1;6 © 2,6 : 36 | &

b) Pentru a afla divizoni numirului 60, ne gandim la toate numerele naturale la care 60 se imparte
exact: 0 =1 -60=2 30=3-20=4- |5=5" 12=06" 10 Rezultd ci divizori lw &0 sunt; 1, 2,3, 4,
5,6, 10, 12, 15, 20, 30, 60 gi putem spune ci &0 este divizibil cu fiecare dintre divizoni sii.

Aplica ce ai nvagat!
L Afla divizoni numerelor: a) 10;  b) 15; «¢) 18 d)20; )30, 1£)32; g)40.

2. La cili copii se pod imparti 24 de mere, astfel incat fiecare copil si primeascl acelasi numir de mere?
AR toate cazunle posibale, stiind ¢ numdrnu] copulor este cel pupin egal cu 2
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a”: la-aminte 51 fne minte!

e MNumdrul 1 este divizor pentru orice numar natural a. Scriem 1 |asaua; 1
® Once numér natural nenul a este divizor pentru el insusi. Scnema |asaua; a.

Exemplu: Daci a= 8, numerele | si 8 sunt divizon ai lui 8. Scriem | | 8sauB8: 198 |8sauf: 8
&  Divizor unu numér natural nenul a se pot clasifica astfel
= | si numinal insusi, adicd a, se numese divizori improprii ai numanilu &,
= ceilali divizon ai numdrulu o (difenti de | si de @) se numese divizori propril ai numirulu o
Exemple: a) Divizorii improprii ai numaralui 6 sunt | § 6, iar divizorii propri sunt 2 si 3
b) Divizorii improprii i numdrolui 12 sunt 1 si 12, lar divizorii proprii sunt 2, 3, 4 51 6.
e Orice numar natural nenul o este divizibil cu fiecare dintre divizorii séi.

o Once produs de doi sau mai mulfi facton nenali este un numir divizibil cu fiecare dintre factorii sai.
Altfel spus, orice factor nenul al unw produs divide acel produs.
Exemplu: Numarul 60=2 -3 - 10 Rezultacd 60 - 2,60 © 3560 ° 10sau2 |60, 3|60, 10|60

Aplica ce af Invatar
L Afa divizorii improprii st divizorii propri (dach este cazul) ai numerelor a) 8, b) 15, )13, dp24
&, Afla divizorii improprii 51 divizorii propri @ numerelor @=2 5 T, 50=22 5;¢=23 - 3.

- la aminte si fine minte!

o Multiplul este numiarul natural care este divizibil cu un numar natural nenul dat
o Dacd numanul natural a este divizibil cu numinul natural nenul &, adici a: b sau b | . atunci
numarnul g este multiple al numarulul &,

Exemple: a) Numaml 6 este divizibil cu 3. Rezultd c@ 6 este multiplu al hu 3,
b) 5 aflim multiplil numrului 4, mai mici saw egali cu 12, Stimch 4 0=4,4 - 1=4,4-2=§,
4 - 3 =12 Astfel multuplii numirulu 4, mal mici sau egali cu 12, sunt: 0 4, 8; 12

Aplica ce ai invatat!

L Afla multplii mai mici decat 40 al numerelor: a)5; b)7; ¢)9;, d)15 e)2d; D10 g6
2. AfA top multiplii numiralui g = 2 - 3 - 6, cupringi Intre numerele 50 gi 200

I3 aminte sl tine: mintel

e ¢, b 51 ¢ sunt numere naturale, iar b este nenul, astfel incat

a - b | e - o | h
¥ ) v
a: b b|a ¢l|a
e heste divizor al lw a = ¢ gste divizor al lui a

a4 ¢ \ g este multiplu al ui & | |+ @ este multiplu al lui ¢

= o este multiplu al Tui & | [+ @ este multiplu al lui ¢
* h gste divizor al Tui o = ¢ este divizor al lui a
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Exempin: 13 = - 19

247 : 19 19 | 247 19 | 247
- = 19 este divizor al lua 247 ||+ 13 este divizor al lui 247
247 : 13 = 247 este multiplu al lui 19 ||+ 247 este multiplu al lui 13

« 247 este multiplu al lui 19| |+ 247 este multiplu al lui 13
« 19 este divizoral lur 247 « 13 este divizor al lui 247

® Numirul natural O este multiplu pentru orice numar natural nenul. Inseamnd ci 0 | a, unde o este un
mumar natural nenul

e Orice numar natural nenul este multiplu pentru el insusi, Inseamna ci @ @, adicd @ este multiply
pentru e,
FExemplu: Dacd a =8, atunci 0 8 gi O este multiplu al loi & De asemenea, 8 ; B 51 8 ¢ste multiplu

al lui 8.

Divizori comuni
In doud cosuri sunt fructe. In primul cos sunt @ pere, iar in cel de al doilea cos sunt 6 mere, La céti
copii putem impdm numarul merelor i numarul perelor din cele doud cosuri, astfel incat fiecare copil s&
primeascd acelagi numir de mere cupring intre | si 6 si acelasi numir de pere cuprins intre 1 si 97
Rezolvare: Impértirea, atit a numirului de pere, cit 5 a numirului de mere, se face in mod egal pentru
firecare copil. Numdirul copiilor trebute si fie atit un divizor al numdrului &, cit 58 un divizor al numiralui
9 Davizori lw 6 sunt: 1,2, 3, 6, 1ar divizond la 9 sunt 1, 3,9

& mere se pot imparf, in mod egal: O pere se pot impari.

la ¥ copii la 2 copii in mod egal. la 3 copii:
e | & o . | A i | 40 | Observam c@ numdrul
=S | | copiilor este egal cu 3.
~ |~ ~ | P fﬁ' *‘l = F:&I:fn‘: q:np.ui Apr:mm;te
| _— 1 NN cdite 2 mere §i cite 3 pere.
= = =t Numirul 3 este divizor
s | e | P M | A ol W W atdt pentra 6, cit § pen-
; S B j‘ 3 H',' tru 9, ceea ce inseamnd
fiecare copl -, o f‘q: ﬁl s :::, aﬂt :.'mmﬂ;ul ;,'1:'3 mere
primeste cite 2 mere f EX e ¥ ) ) Gt g ORI S
- : e 4] Pt e {9} se va impir| exact la
fiecare copil fiecare copil numirul de copii ce este

primeste cite 3 mere primeste cale 3 pere egal cu 3,

& [n numir natural nenul care divide mail multe numere naturale date se numeste divicor comun al
acestor numere

o Numdarul | este divizor comun pentru toate numerele naturale,

& Doufi saue mar multe numere naturale pot avea un singur divizor comun san pot avea mal mulf divi-
ZOr comuni.
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Exemplu: 58 aflim divizorii comuni ai numerelor 8, 12 51 16. Stim ¢i 1 este divizor comun pentru
toate cele trei numers, Pentru a atla ceifalp divizon comuni, scniem pe rand divieor o 8: 1, 2, 4, §;
divizoni hui 12: 1. 2. 3, 4. 6, 12 si divizoni lui 16: 1, 2. 4, 8, 16,

Observam ci divizorii comum ai celor trei numere sunt: 1. 2 51 4

fplica ce ai Invatatl

AN divizorii comuni ai numerelor, a)6, 125 18,  b) 10si 20, ¢ 14, 28 51 42

1 Cel mai mare divizor comun a doua numere naturale

H“: I3 2minte sl fne mintet

o Cel mai mare divizor comun 3 doud numere naturale, dintre care cel pufin unul este nenul, este cel
mai mare dintre tofi divizorii comuni ai acestor numere. Cel mai mare divizor comun al numerelor
naturale a si b {cel putin unul nenul) se noteazd cu eomom.d.e. al numerelor a si b sau (a, b).

# Pentru a afla cel mai mare divizor comun a doud numere naturale, dintre care cel putin unul nenul,
scriem divizorii fiecirui numbr, Apoi observim divizorii comuni §i alegem cel mai mare numir dingre
soesta
Exemple: a) Divizoni comuni ai numerelor 12 si 16 sunt: 1, 2 si 4. Cel mai mare divizor comun al

numerelor 12 5 16 este egal cu 4.

b) Aflim divizorii comuni ai numerelora si b unde a=2% -3 h=2%- 3¢

a=2 3=a=8-3=4 ' 6=2 12=1 24 Divizeriiluasunt: 1,2 3, 4 6 B, 12, 24

=20 3= bh=4-9=2 18=12'3=6-6=1-36 Divizordi lui bsunt: 1, 2.3, 4.6, 9 12, 18, 36,

Am evidenfiat divizorii comuni a1 numerelor a si b si observim cf acestia sunt: 1, 2.3, 4.6, 12

Cel mai mare divizor comun al numerelor a = 24 g1 b = 36 este numdrul 12, Seriem emm.d.e, al
numerelor 24 51 36 este 12 sau (24, 36)= 12.

Aplicd ce al Invatar!

Afl3 cel mai mare divizor comun al numerelor:
a) 16 s 24 Wia=32 Tsib=2 3T cla=2 3gh=2-32

Muitipli comuni

Ana face buchefele de ghiocei. Ea are mai pufin de 40 de fire de ghiocel $i poate 53 faci buchegele
sau de ciite 5 sau de ciite 7 ghiocel, fiecare. Cite fire de ghiocel are Ana?

Rezoefvare: Observam ci numarul firelor de ghiocer se imparte exact atit la 5, cit $1 1a 7, ceea ce
inseamni cd numarul pe care trebuie 53 il atlam este divizibil 51cu 5 5 cu 7. Altfel spus, numérul este
multiplu si al lui 5 s al lui 7, Stim cd acest numir este mai mic decat 40,

Scriem multiplin nenuli & lui 5 mai mici decdt 40: 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35

Scnem multiplii nenuli ai lui 7 mai mici decdt 40: 7_ 14, 21, 28, 35,

Numarl care este multiplu s al Tui 5§ al lui 7 este egal cu 35 Ana are 35 de fre de ghiocei,

£ ; E TG T Sy
Wi ¢ Slee Wit sl A
o ol £
B, (Y A s L :
A & - | 5 & =
! '%J FAYE W S buchete a cite 7 ghiocei
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l& aminte si {ine minte!

& Multiple comun a doud sau mal multe numere naturale este un numdr natural care ¢ste multiplu al

fieciruia dintre ele.

Exemplu: Se dau numerele 3, 4 51 6. Numdrul 24 este un muloplu comun al acestor tred numere, pen-
trucl 24 estemultiplusial lm 3 (24=3 Bisialuid4(24=4 - &)sial lm6(24=6  4)

' Atentie! & Multiplu comun al mai multor numere este un numéir care este divizibil cu fiecare

3 dintre numerele date s cu fiecare dintre divizorni acestor numere,

Exenipli: 20 este multiplul comun al numerelor 4 si 5 51 este divizibil, atit cu fiecare dintre numerele
441 5, cat si cu numarul 2, care este divizor al lui 4

Aplica ce al mvatat!

AfA tog multiplin comumi; a) & lui 2 5181 hat 5 mar mice decdit 31, b)ai ho 3, 5 s 6 mai mic sau egal cu 90

Cel mai mic multiplu comun a doua numere naturale

LR
- -
-”- la aminte 5¢ fine minte!

& Cel mai mic multiplu comun a doud numere naturale nenule este cel mai mic dintre tofi muluplii

comuni nenuli ai numerelor date. Cel mai mic multiplu comun al numerelor naturale nenule a = A

58 noteazd cu com.m.m.c. al numerelor a 5i & sau |a. b

Exeniple: a) Considerim numerele 12 s 18 In ordine crescitoare:

— multiplit nenuli lui 12 sunt- 12, 24, 36, 48, 60, 72,

multiplii nenuli lui 18 sunt: 18, 36, 54, 72, 90,

Observim cd numérul 36 este pnmul numar care este multiplu comun pentru fiecare dintre numerele
12 5t 18, Privind in continuare multiplii comuni ai celor trei numere se observa ci 72 este tot un mulaplu
comun. Si dacd vom continua scrierea multiphlor pentru numerele 12 5 18 vom gési s alp multipln din
ce in ce mai man: 108, 144 5i asa mai departe. Cel mai mic multiplu comun al numerelor 12 si 18 este
egal cu 36, Scriem comomom.c. al numerelor 12 §i 18 = 36 sau [12, 18] = 36,

by Afld cel mai mic multiplu comun al numerelora s b undea=65 h=15
sunt divizibili i cu 3 5 cu 5, Multiphi comuni ai lu 6 s a1 lui 15 sunt numere divizibile cu 2, cu 3 5 co
5 in acelasi timp. Cel mai mic numér de acest fel este egal cu 2 - 3 - 5. Cel mai mic multiplu comun al
numerelor @ =64 5= |5 este egal cu 30 Scnem e.m.m.m ¢ al numerelor 6 i 15 =30 sau [6, 15] =30

Afla cel mar mic multiplu comun al numeérelor a) 45 5. b)) 7@ 21, ¢) 105 21; d) 105 15, ¢) 32 51 24

Exercitii si probleme

Divizor. Multiplu

L. Completeazi. pe caiet, spafiile punctate cu rispunsul corect, folosind cuvintele _divizor”, | multiplu™:

L R R e POTR al lw 300, BB o al I 7;
g LR ~al lw 20 d) 120 et s Al L 30K
BN B s i e peniru 39 Y DEgbe e pentru 2018,
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2. Scrie unul dintre semnele , - * sau , | * pentru a obfine propozitii adevarate:

ay 1717 b) 18 ... 36; c) 169 . 13; dyo. . 81;

ef 100, 0 f) 10 ... 10 ) 13004 100, h) D000 .., 14007
3. Scrie toti divizorii numarnalui: a) 12; by 13, e)20, 425  e) 36 27
&. Scre prmii 5 multiplin a1 numarlu a) [ ¢) 6; d) 12; @115

§. Afla divizorii numdrclui §i precizeaza care sunt divizoni proprii, respectiv improprii:
a4, b)10; ed1l, dj2l. e}3ds
&. Afla a) divizorit hw 40 care sunt 5t multaplin an o §;
b) divizorii lu 42 care sunt 51 multiplii ai lui 7.
T. Afla numerele naturale ce sunt multiplu de 4 si au triplul mai mic decat 50.
8. Care dintre propozitiile urmtoare sunt adevirate? De ce”
a) 104 890 © 75; by 3 [ 8325,
€) (125 :25+7) | 29; d) [(3 175 -275) - 10]: {9+ 11+ 1},

Poti fi mai bunt
8. Scne divizori lm 120 care sunt cel putin egali cu 10 51 c¢l mult egali cu 20, Compune un ¢xercijiu
asemanitor

10. Scrie multiplii lui 14 care sunt cel pupim egali cu 28 si cel mult egali cu 90. Compune un exercifiu
asemianator

e Afla numerele naturale a s b, stiind ca;
a)ilas 6fasi a=sis byb: 551 b S 105 H= 30

12, Diinul s-a dus la piatl s8 cumpere nuei. Vinzitorul lua Tn ming cite 5 nuei §i le punea in plash De
cdite on 8 pus nucl vanzatorul in plasa, stind ca Dinut a vt si compere 100 de nuci?

13. Fie numerelem=1+3+5+ .. +9 5 n=13
divizibil cu 14,

(1 +3+ 5+ . +99), Aratd cd numdrul m - » este

14, AflE numerele naturale nenule m si n, daci m < 2051 5 - m =15 - p, Compune si rezolvi un exercifiu
asemandator care are mai multe solui

15. Afld numerele naturale v, stiind ci
a)(x+ 1) | 15; b) (x + 5) | 28;

=

T AR divizori comuni pentru numerele;

c)20: {x+2); dy(x+1)] 18 si 21: (x+2).

Divizori comuni. C.m.m.d.c.

a) 125 16 ; b) 15 & 20; c) 151 14, d) 18 s 27; e} 125 9

£ 20 si 30, ) 21 5 42; hy 12, 18, 24; iy 10, 15, 20 §120, 30 5i 40
2. Afla cel mai mare divizor comun pentru numerele:

a)6 g8, by s 12; ¢y 10 s 15; d) 20 51 32, e} I8 si 24,

£) 13 si 26; g) 145 21; h) 16 si 20, )12 s 15; i) 2550 35,
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3. AfA cel mai mare divizor comun al numerelor
alm=2-54+2g p=237-3_3; bim=23+18:3+1lgin=2+2".13;
cim=T0+5 5 n=6r =62

4. ANA cel mai mare numdr la care se impart exact numerele;
a) 8 51 36; by O 51 24; c} 15 51 20); dy 135 15, e} 2l 5 28; f) 235 29,

Pati f mar bun!

5. Determind numerele naturale de doud cifre, daci cel mai mare divizor comun al fechruia dintre el s
| 0 este egal cu 5.

8. Marina planteazi 8 bulbi de lalea, 12 bulbi de narcise si 16 bulbi de zambile. Afl4 cite ronduri de o
poate amenaja, astfel incdt in fiecare rond si fie acelasi numér de lalele, acelasi numar de narcise si
acelasi numar de zambile.

T

Fii camplon

f

T. Determind cel mai mare divizor comun al numerelor a si b, stiind cd:
Q=30 3y - g =3I Y g
8. Un pomicultor a cules intr-o zi 61 kg de visine §i 67 kg de cirese. Dupd ce le agazi in lidite, riméan
5 kg de visine §i 4 kg de cirese. Stind ¢ intr-o ladith incape aceeasi cantitate de vigine sau de cirese,
afld aceastd cantitate.

Multipli comuni. C.m.m.m.c.

|

=" % Afla cel mai mic multiplu comun al numerelor:
a) 3 sid; b 450 6 e 5§ 12; dj 10gi 15; e) 11 s 77;
f) 20 51 30; i) 25 51 30; hy 7 s 13, 1) 23 19, nilsi2
2. Afla tofi multiplin comuni ai numerelor 3 s1 7 care se gisesc intre 20 51 70,
3. Afli toate numerele cupninse intre 6§ 90 care sunt mulbtiplii lul 2 si a lui 5 in acelasi timp.

Pati fl mai bun!

T

4. Pemarginea unei osele sunt limpi pentru iluminat din 20 in 20 de metri. Folesindu-se becuri economice
-8 constatat cd se pot aseza [Ampr economice din 30 in 30 de metn, Cate |ampi economice 51 cate
lampi vechi vor fi amplasate in acelasi loc pe o distanii de 180 m?

8. Pe o pistd in forma de cerc, cu o singurd figle de concurs, aleargd 3 concurenfi. Primul concurent
parcurge intreaga pistd in 10 min, al doileain 15 min 5 al treilea in 12 min. Dacd @ pornesc, tofi
deodatd, dupd cate minute trec tofi in acelasi imp pnn punciul de plecare?

6. In cantina unei scoli sunt puse pe Farfurii mere agezate cite 3, clite 4 sau ciite 5. Stiind ¢ sunt mai
mult de 110 51 mai putine decdt 130, afla cite mere sunt asezate pe farfurii?

_ Fii campion!

T

» Elevii unei scoli, care sunt mai multi de 100, dar mai pufini de 150, se pot
ageza in rind cate 2, cate 3, cdte 4 sau cate 5 s formeazl un numér intreg de &
randun, Cap elevi sunt aceastd scoala? '

8. O scardi are 20 de trepte numerotate de la 1 la 20 {treapta 1 este fa sol). Un .
soricel sare din dowd in doud trepie, Tar un motan sare din cinel in cinci trephe 3N
Secrie numerele treptelor pe care le calcd 1 soricelul si motanul.

i B. DIVIZIBILITATEA NUMERELOR MATURALE



2. Criterii de divizibilitate

Existh reguli care, in unele cazur, ne ajutd 53 allim dach un numir este divizibil co alwl, f3rd a efec-
tua operatia de impérfire. Aceste reguli se numesc eriterii de divizibilitate

Criteriul de divizibilitate cu 107

Criteriul de divizibilitate cu 10

@ 5 pot pune 250 kg de mere in 1z de cite 10 kg fiecare, toate pline? Dar 600 kg?

DA, pentru c& 250 © 10=25 iz1, adicd 250= 10 25, respectiv 600 : 10 =60 |3z1, adicd 600 = 10 - 60,

Numerele 250 si 600 s¢ divid cu 10!

< Se pot aseza 254 kg de mere in lazi de cate 10 kg fiecare, toate pline? Dar 603 kg?

WL, pentru ci 254 = 10 - 25 + 4, seumplu 25 18z i fAman 4 kg, 603 = 10 - 60 + 3; se umplu 60 1321
st raman 3 kg

Observim ¢d, atat 250, cit $1 600 au hecare cifra umtapilor egald cu € 1 sunt divizibile cu 10
Numerele 254 si 603 au cifra unitafilor difertd de 0 (4, respectiv 3) s nu sunt divizibile cu 10

e Criteriul de divizibilitate cu 10: Un numér natural este divizibil cu 10 dacd ultima cifrd a acestui
nuimbr este egald cu 0.

& Dacd ultima cifrd a unm numar natural nu este egald co 0, atunct numarul s este divizibil cu 10,
Exemplu: Scnie numerele cuprinse intre 89 si 149 care sunt divizibile cu 10.
MNumerele care au ulttma cifrd (cifra uni@plor) egald cu O s sunt mar mari decit 89 s ma mici decit

149 sunt: 90, 100, 110, 120, 130, 140, Fiecare dintre aceste numere se divide cu 10

Aplic# ce ai Invatar!

% Pentru fiecare dintre numerele: 7; 28; 31; 119; 473; 778; 5 122; 23 429, 226 034, afld multplul de 10
cel mai apropiat.

2. Se dau numerele: 42, 236; 2 431; 38 805, 230 705 Adauga la fiecare numar o cifrd pentru a obline
un multiplu de 10

Criteriul de divizibilitate cv 100, 1000...

o Multiplii lui 100 sunt: 100, 200, 300, 400, 500, 600 ... .

o Multiplii lui 1 000 sunt: | 000, 2 000, 3 000, 4 000, 5 000, 6 000
Wi,
:ﬂ: la aminte si tine: minte!

Daca ultimele dowd cifre ale unw numér natu-
ral suni egale, fiecare, cu 0, atunci numdnl
este divizibil eu 100 = 102

Dach ultrmele dowd cifre ale unul numar natu-
ral s sunt egale, fiecare, cu 0, atunci numdrul
i este divazial cu 10,

Exempin: 53 700 : 100

Exemple: 16 423 4100, 176204 100

Daci nltimele trei cifre ale unu numar
natural sunt egale, fiecare, cu 0, atunci numa-
rul este divizibil cn 1 000 = 107

Daca ultimele trea cifre ale unui numar natural
rn sunt egale, fiecare, cu 0, amunci num&nul rm
edte divizibil cu | 000,

Exempin: 53 000 : 1 000

Exvemple: 16 400 £ 1000, 18 240 £ 1 000
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Criteriul de divizibilitate cu 10°

l& aminte 51 tine mintel)

e Un numir este divizibil cu 107, unde # este un numéis natural nenul, dacit ultimele # cifre ale numa-
rufui sunt egale, ficcare, cu 0.

Exemplu: Se considerd numnul & = 45. Prin adiugare de cifre, afld numerele naturale &, ¢, d si ¢,
astfel inciit 10 | & 100 | ¢; 1 000 | o5 107 | e,

Mumérul & ; 10, ceea ce inseamnd cf ulnma =a cifrd este egald cu O, b= 4350

Numiirul ¢ ¢ 100, ceea ce inseamnd el ultimele sale doud cifre sunt fiecare egale cu 0, ¢ = 4 500,
Mumarul o : | (M), ceea ce inseamni ci ultimele sale trel cifre sunt fiecare egale cu 0, o = 45 000,
Mumdbrul e : 103, ceea ce inseamnd ci ultimele sale 5 cifre sunt fiecare egale cu 0, ¢ = 4 500 000,
Aplicd ce ai invatat!

Spune care dintre urmitoarele propozitil sunt adeviirate si care sunt false;
a) 101260,  by100 | 2400, <) 10* | 250000, &) 10° | 250 000 @) 107 [ 3 000 000,

Criteriul de divizibilitate cu 2
+ LUn numir natural este divizibil cu 2 dac se imparte exact la 2 (restul impanini numirului la 2 este
egal cu 0). Prin impérfirea unui numér natural la 2, restul impartir poate fi egal cu 0 sau 1.
Exemple: a) 38 este divizibil cu 2, pentru ci 38 = 2 - 19, deci restul impanini este egal cu 0;
by 39 nu este divizibil cu 2, pentru ¢ 39=2 - |9+ |, restul imparfin este egal cu |

+ Daci ultima cifrd a unui numér este egalad cu 0, atunci numdérul este divizibil cu 10, ceea oo inseamni
cu numirul este divizibil si cu 2, care este divizor al lu 10

+ Mumirul 0 este un numar divizibil cu 2.
+ Mumere naturale de o cifrd divizibilecu Zsunt: 2=2 - 1; 4=2-2; 6=2'3; 8=21-4,

Mumerele 1, 3. 5, 7, 9 nu sunt divizibile cu 2, deoarece restul imparirii fieciruia dintre aceste numere
falesteegalonl: 1=2-0+1 3=2-1I+F §5=2-24+T; T=2-3+); 9=1-4+1

-“: la-aminte si pne mintel

o Cifrele 0, 2, 4, 6, 8 se numesc cifre pare sau cifre cu sof. Cifrele 1, 3, 5. 7, 9 se numesc cifre
impare sau cifre fird sof.
Observiim cl muolupli lui 20, 2, 4, 6,8, 10; 12, 14, 16, 18, 20, 22, 24. 26, 28, 30, . au ultima cifra pard
e Criteriul de divizibilitate cn 2: Un numdr natural este divizibil co 2 daca w/tinng sa cfnd este pard.
Acest criteriu se poate enunja si astfel: un numir natural este divizibil cu 2 dach ultima sa cifrd este
ung dintre afrele 0, 2. 4. 6, 8

o Dacd ultima cifrd a unui numir namral este impard. adic este 1. 3, 5. 7 sau 9, atunci numanl natu-
ral i este divizbil cu 2,

Exemple: a) 248 ; 2, deoarece ultima sa cifrd este 8, adica o cifra pari
b) 465 / 2, deoarece ultima sa cifi este 5, adicd o cifrd impard.

¢) Numerele de forma Sar sunt divizibile cu 2, dach a este o cifid para.
Obfinem numerele 50; 532; 54; 56; 58

Aplica ce al invatat!

L. Pot fi livrate 118 bolun de sticld in cutii ce confin, fiecare, cate 2 boluri? Rezolvi firk a efectua impargirea.

2. Care dintre numerele: 17; 328; 1 050, 2 025; 3 024; 42 333, 187 592; 1 000 000 sunt divizibile cu 27
3. Afld toate numerele de doud cifre de forma 26 care sunt divizibile cu 2.

4, Afla toate numerele de doud cifre de forma 48 care nu sunt divizibile cu 2

54 | B DIVIZIBILITATES NUMERELOR RATURME



Criteriul de divizibilitate cu 5

+ Daca ultima cifrd a wnul numir natural este ezald co O, atunet numarul este divizibal cu 10, ceea
ce inseamnd ci numdrul este divizibil 51 cu 5 (5 fiind divizor al lui 10)

+ Dacd ultima cifrdl a unui numdr natural este egaldl cu §, atunci acel numir este divizibil cu 5.
Fxemple: a) Considerdm ummitoarele numere: 35, 455, 8 345,

35=30+5=5 (6+1) 455=450+5=5 {90+ 1)
=>33: Ssaus | 35, => 455 ; 5saw 5 | 455,

8345=8340+5=5 {1668+ 1)
~+8 3457 Ssau 5| B 345

b} Considerdm numdrl 4 612, care nu are ultima cifrd nic O, nici 5

4612=5922+ 2 = restul impartiri lui 4612 laSesteegal cu2 == 461245

I3 aminte si tine mintek
# Criteriul de divizibilitate cu 5: Un numdr natural este divizibil cu 5 dac ultima cifrd a acelul numar
este egala cu 0 sau 5.
o [ach ultima cifrd a unu numér natural nu este nici 0, mici 5, atunci acel numar i este divizibil cu 5.
Exemple: a) Uluma cifrd a lui 635 este 5; deci numarul 635 : 5.
b Ultimea cifid a lui 1 260 este O; deci numaral 1 260 : §.
¢) Ultima cifrd a numarului 324 este 4; deci numarul 324 7 5,

Aplica ce ai nvatat!

L Care este cel marn mare numar natural de trea cifre chvizbil co 37 Dar cel man muc?

& D exemplu de un numér natural de patru cifre care nu este divizibil cu 3

3. Scrietoate numerele de trei cifre distincte. divizibile cu 5, formate cu cifrele 0, 1 51 5.

4. Se pot ambala 85 de oull in suportun de carton ce confin, flecare, cite 5 oua? Rezolvi fark a efectua

impértirea.
Criteriul de divizibilitate cu 3
54 efeciuim impanirea la 3 a numerelor 10, 100 51 1 000,
10=3+33+1 10=3-33+1 1000=3-333+1

Observim ¢, de fiecare datd. restul impértini este egal cu 1. De asemenea, continuind operatia de
impirtire al lui 10 000, 100 000 ¢ asa mai departe, 1a 3 vom obline, de fiecare datd, restul egal eu 1.
+« 58 considerdm numamal: T542=T- - 1000+ 5 100+ 40 1042

= Fiecare mie se va imparji | = Fiecare sutd se va impdrgi |  Fiecare zece se va impirji | = Numirul
in grupe de cite 3 unithti | in grupe de clite 3 unitdli | in grupe de cite 3 unitdp dal are $i
i va radmdne singurd| s va rAméne o singurd| § va rAméne o singurd 2 umitifi

O unitate: numirul are
7 mii, ceea ce inseamna ci
ne vor rimiane 7 unitifi

unitate; numirul are
5 suie, coed o8 Nseamnd ci
ne riman 5 umitditi.

unitate, numirul are
4 zec), ceed o Insgamna ca
ne vor riméne 4 unitifi

* Suma umtihlor negrupate este 7+ 5+ 4 + 2 = 18 care este un numdr divizibil cu 3, ceea ce inseamni
¢d se pot forma incl & grupe de cate 3 unitdfi. Acum putem spunre ci numirul 7 542 este divizibil cu 3.
* Considerdim numarul 7 543 si proceddm in acelasi mod ca mai sus. Ne va rimine un numdr de

T+ 5+4+ 3= 19%umtap negrupate, Le grupadm s pe acestea in grupe de cite 3 umtap $1 ne rAmane rest
I unitate. Astfel, numarul 7 543 nu este divizibil cu 3,
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l& aminte si {ine minte!

# Criteriul de divizibilitate cu 3: Un numdr natural este divizibil cu 3, dach suma cifrelor sale este
un numir divizibil co 3.
o Dacd suma cifrelor unui numar natural nu este divizibild cu 3, atunci acest numar ni este divizibil cu 3.
Exemple: a) Numdrul natural 57 este divizibil cu 3, deoarece suma 5+ 7= 12, iar 12 este un numér
natural divizibil cu 3 (3] 12).
b) In cazul numirului 53 864 avem 5+3 + 8+ 6+ 4 =26 iar 3 J 26, deci 3 | 53 864,

dplica ce-al invatat!
“ 1. Potfi grupati 42 de copii in echipe de cite 37 Rezolvi fard a efectua impdrfirea.
2. Care dintre' urmatearele numere sunt divizibile cu 3
251,4 269 346, 1 304 201 303, 123456 739, |2 8059300017
3. Care este ool mai mic numéir de trei cifre distincte, divizibil cu 37

Criteriul de divizibilitate cu 9

Pentru a afla criteriul de divizibilitate cu 9 urmim aceeasi metodd ca la divizibilitatea cu 3.

De exemplu, pentru numarul 436

486=4-100+8 - 10+6=4 (99+])+8-(9+ 1)+ 6=
=4-99+4+8 - 9+8+6=4 HWW+E - 9+4+8+6=
=0-(4-11+8)+(4+8+6);

9-(4 - 11+ 8)este divizibil cu @, 4 +8 + 6= |8, 1ar 18 este divizibil cu %

486=9 (4 - 11 +B)+ 18=9 (4 - 11 + B+ 2), adich 486 este divizibil cu 9

wils,

-”: la aminte sl fine mintel:

& Criteriul de divizibilitate con 9: un numar natural este divizibil cu 9, dacd suma cifrelor sale este un
numdr divizibil cu 9.

* Daca suma cafrelor umu numar natural nu este divizibila cu 9, atunci acest numar nu ¢ste divizibil cu 93

Exemple: a) Mumarul natural 576 este divizibil cu 9, decarece suma 5+ 7 + 6= 1§, 1ar 18 este un
numar natural divizibil cu 9@

b)Y Mumarul 7 543 nu este divizibil cu 9, decarece suma 7+ 5+ 4 + 3 = 19_1ar 19 nu este un numar
natural divizibil cu 9.

c) Aflim cel mai mic numér natural, de trei cifre, divizibil cu @ Prima cifri a numanaiui este 1. Pentna
a fi cel mai mic numdr, urmatoarea cifrd dupl | este ezald cu 0. Suma celor trei cifre ce formeazd numa-
rul va trebui s8 fie egald cu 9. Ultima cifrd a numérului este 8 51 numirul este 108, deoarece | +0+8=9,

Aplica ce ai Invagat!

L. Care dintre urmatoarele propozifii sunt adevirate si care sunt false?
a) 471 este multiplu al lui 9. b) 9 este divizor al lui 4 716
c} 2 381 este divizibil cu 9 d) 3 453 903 este divizibil cu 9

2. Al cel mai mare numir natural de trei cifre care este divizibil cu 9.
3. Se pot planta 117 bulbi de lalea, cite @ pe fiecare rand, intr-un rond de flori? Rezolva fard a efectua
imparfirea.
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Numere prime. Numere compuse

Me reamintim ci once numar este divizibil cu | g cu el insuss. Stim ca | 5 numarul insus Se numesc
divizori improprii, iar ceilalii divizon ai numarului dat se numesc divizori proprii.
84 considerim numerele namwrale: 12, 13, 14 5 17 Divizoni lor sunt scns in tabelul urmator,

Dvivieorii lui 4 Divieori lui 13 Divizori lui 14
| = divizor impropein | — divizor impwepsrin | — divizor improgrin
2 - divizor propriy 13 — divizor impraprin 2 — divizor praprin
4 — divizor improprin Acest numiir natural nu are divieori | 7 — divizor propein

proprii. Are numai divizori improprii. | 14— divizor impraprin

o MNumirul natural nenul, diferit de 1. care are ca divizor numai pe 1 si pe el insusi se numeste numar
prim. Altfel spus, numirul prim are numai divizon improprii.

Exemple: 2,3, 5, 7, 1, 15, 17, 19, 23, 29,31, 37, 41, 43, 47, 53, Sirul numerelor namrale pnme este
nestarsit Oricdt de mare ar fi un numdr prim, mai existd numere prime i mai man ca el.
e 2 este singurul numdr prim care este st numdr par. Crice numir par mar mare deciit 2 se divide cu 2,
deci are si alfi divizori in afard de | s el insust. Toate numerele prime mai man ca 2 sunt impare.
& Un numdr natural nenul care are divizon proprii se numeste numir compus. Numfrul compus are
atdt divizor improprii (pe | si pe ¢l insusi), cit 5 divizor proprii, Numerele compuse s¢ mai numess
51 numere neprime.
e Numirul natural 1 nu este nici numér prim, nici numir compus.
Exemple: a)4,6.8,9. 10, 12, 14, 15, 16, 18, 20, 21, 22, 24, 25 sunt numere compuse.
b} Determind dacll 197 este numir prim sau numir compus.
Ultima cifrd a lui 197 este egald cu 7, deci numdérul nu este divizibil cu 2. Suma aifrelor sale este:
| +9+7=17, iar 17 nu este divizibil cu 3, deci 197 nu este divizibil cu 3.
Ultima cifrd a lon 197 nu este 5, deci numirul nu este divizibil cu §,
Continudm sa studiem divizibilitatea numéarului 197 cu urmétoarele numere prime; cu 7 si obfinem
197 =7 28+ 1, adic 197 7 7, cu 11 i obfinem 197 =11 : 17+ 10, adici 197 7 11, cu 13 $i objinem
197 =13 + 15 + 2, adica 1977 13; cu 17 5 obfinem 197 =17+ 11 + 10, adici 197 117

t Atentie' o In momentul in care cim/f impdrfirii este mui mic decdf impdartitornd (11 < 17) ne opnm
s din ealcule. Si concluzionam ¢ numdrul 197 este numar prim

¢) Determing dacd 387 este numdr prim sau numér compus
Ultima cifri este 7, deci numirul nu este divizibil cu 2. Suma cifrelor este 3 + 8+ 7= 18, iar 18 este
divizibil cu 3, deci 387 este divizibil cu 3, care este divizor propriu. Rezulih ¢ 387 este numir compus.

Aplicd ce ai invatat!
L Determind care dintre urmitoarele numere sunt prime si care sunt compuse: 111, 119, 123, 129

2. Care dintre urmitoarele propozifii sunt adevirate si care sunt false?
a) Toale numerele prime sunt impare. b) Mumirul a =5 + 13 este un numar compus.
¢) Mumirul #=1 - 31 este un numar prim d)y Numirul ¢ = 1029 gste un numir compus
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d Execcitii si probleme

Criterii de divizibilitate cu 10, cu 2 5icu 5

Exerseazral

1. impartind un numdr natural la 2, se obtine restul 1 Care poate fi ultima ciffd a acestui numar?
2. Care dintre urmiitoarele numere: 15, 325, 1 D05, 1 259; 3 GHk; 43 537, 90 415 sunt divizihile cu 57

3. Af1a cele mai mici patru numere de patru cifre, care sa fie:
a) divizibile cu 2, dar nu cu §, b divizihile cu 5, dar nu cu 2,

4, AfA numerele de forma 3ab care sunt divizibile cu 2 si sunt mai mari deciit 589.

5. AflA numerele naturale nenule # care sumt multipli de 100 si care venificd relajia:
gl = 1000, B)7S0<n< | 900 c)n+ 11 <214; d) 3+ 123 <1211

6. Scrie toate numerele de trei cifre distincte, divizibile cu 2, care confin cifrele 2, 7, 0.
T Scrie toate numerele de patru cifre distincte, divizibile cu 5, care contin cifrele 2,5, 7,0
8. Putem plati un televizor in valoare de 1 255 lei in bancnote de 5 lei? Rezolvd fard a efectua imparirea.

9. Elevii unei clase sunt impdr{ifi in grupe de cate 5 pentru a realiza un proiect. Cum trebuie sa fie num3a-
rul elevilor astfel incdt fiecare grupd s confind 5 membri?

10, Un fermier are 623 de oud de prepelillh pe care trebuie s3 le Tmpartd in cutii, fiecare cutie confingnd
10 owd de prepelitd. Sunt complere toate cutille” Argumenteazi'

M. Afl3 toate numerele de forma xy divizibile cu 2 si cu 5.
12. Determind cifra x, astfel incit:
) 23x | 2 b} Slﬁ: c}m =2 4y 100 32xx e}m este multiplu de 5.
13. Aratd cd produsul a doud numere naturale consecutive este divizibil cu 2.
. Arath of suma oricliror cinei numere naturale consecutive este divizibila cu 5.

% Fli campion!

15. La un concurs participd 25 de fete 51 10 baieti. Top participanfin sunt grapati in echipe care au acelasi
numir de copii, iar fiecare echipd are acelasi numir de fete.
a) Aratd ci se pot forma 5 echipe b) Arata cii nu se pot Forma 2 echipe,

16. Schimbd ordinea cifrelor numérului 53 691 astfel incat 53 obtii cel mai mare numar posibil scris cu
aceste cifre si care s8 fie divizibil cu 2.

1T Avand numfml 390 537, schimba ordinea cifrelor lui astfel incdt si abi:
a) cel mai mic numir posibil scris cu aceste cifre, divizibil cu 2;
b) cel mai mare numdr posibil scns cu aceste cifre, divizibil cu 5,
) cel mai mic numir posibel, divizaal co 10,
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Criteriul de divizibilitate cu 3 sicu 9

;:— 1. Care dintre urmatoarele numere: 540; 642; 7323; 47 529 sunt divizibile cu 37 Dar cu 97

2. Arath ci numirul 36 + 621 este divizibil cu 9, prin doud metode (Factor comun sau criteriul de divi-

zibilitate).
3. Stabileste, fard a face impirfirea, dacd 9 88X este multiplu af lui 3
&. Afid cele mai mici numere de trei cifre distincte care s3 fie:

a) divizibale cu 3 by divizibile cu ) divizibale cu 3. dar e cn 9,
5. Afld numerele de forma 25x divizibile:
a)eu 3 b)cu b

Q 6. ¢) 2x7; d) xxr, divizibile cu 3,

Scrie numerele de forma: a) 35x b x3x

T. Demonstreazi cd. dacl cifrele unui numdr natural de trei cifre sunt consecutive, atunci numarul este

divizibil cu 3

8. Un fermier are 624 de prepelife pe care trebuie 53 le puna in cutn, Recare cutie confindnd 3 prepelite.

Sunt complete toate cutiile? Rezolvi fard a efectua impanjirea.

. Arati ca;
a) 107 — 1 este divizibil cu @, b} 107" - | este divizibil cu 9; ¢y 10% - 7 este divizbil cu 3.

Humere prime, Numers compuse

= T Stabileste dacd numerele urmitoare sunt pime sau compuse: 39, 60; 79 453; 1989 2100,
Z. Scrie ca sumi de numere pnme urmatoarele numere: 10; 11; 15; 24; 36; 52; 50; 56; 8§1; 103.

3. Scne numerele prime cuprinse intre: a) 1 5 10; b) 16 51 26; ©) 25 51 45; d) 50 51 ).

Q &, Aratd ¢ numirul: a) 2* - 5%+ 1 este numir compus, b) 2¥ + 5% + 1 este numir compus.

5. Stabileste dach urmitoarele numere sunt prime sau compuse: 97, 123, 379, 451, 1997,

6. Aratd cif numirul
a) 1001° + 2 - 1001 este numir compus,
b) 2007* — 4 - 2007 nu este numAr prim;
¢) 3511 + 3 3511 eate numidr neprim,

Fii campion!
T Allh numerele prime o 5i b pentiu care 3 - @ +2 - b= 16,

8. Cite numere naturale de doudt cifre se scnu ca produs de doult numere prime”?
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RECAPITULARE $1 SISTEMATIZARE PRIN TESTE

Testul de evaluare 1

Subiectul 1 (30p)

1. Completeazd spatiile punctate cu rispunsul corect;

a) Radu deschide cartea astfel incit suma numerelor de pe cele doud pagini este 57, Numerele scrise
pe cele doud pagini sunt ...,

b) Dintre numerele 2% 5i 4'*. mai mare este numanal ...

c) Dacd un produs costh 3 562 lei si se scumpeste cu 36 de lei, atuna noul pret al produsului va £i de . lei

2 Alege viispunsul corect, )
a) O editurd opareste cam 7 000 de exemplare in fiecare siptamand. Intr-un an tipdreste aproximativ
un numar de exemplare egal cu:

A 8 400 Eﬂﬂﬂﬂ C. 84 000 [, e 00
by Mumarul de forma 4a3 care are produsul cifrelor sale egal cu 60 este:
A, 405 B. 435 C. 345 D, 265 3 A B 3
3. Scrie asocierile corecte dintre fiecare literd din coloana A si cifra |a)0:6-0-0  1)28
corespunzdtoare din coloana B, | h)B+ 164 2) 11
c)7-3+14:2 3)0
Subiectul 11 {30p) | d} 16=10:2 4312
. 512
4. Efectueazd L. A&

ay2+3 7484 BII6G-(39-19:4-3. c)TF+52-277+5

8. Graficul aldturat indicd numarnu! de stiloun, creioane, rigle si radiere
viandute de un magaen intr-o sAptAmind Numele obiectelor lipseste din
grafic. Cele mai vindute obiecte au fost creioanele, 1ar cele mai pufin
vandute au fost riglele. Au fost vandute mai multe stiloun decit radiere.
a) Cite stiloun aw fost vandute?

b} Cate creioane au fost vandute?

¥y Cite radiere au fost vandute?

Cifpocie 1'."u'||.JL|.:-|.' i :lul.g;-'.l..':u:l:

Subiectul 111 (30p)

6. intr-un bloc sunt 21 de apartamente cu doud, respectiv trei camere. In total, 49 de camere. Cite
apartamente cu doud cameng sunt? Dar cu tres camere”?

T Mihai are o suma de bam, Dupd ce dubleazi aceastd sumd, cheluieste 30 de lei. Dubleazi suma rimasa
gl cheltuieste 20 de lei. Dubleazi din nou suma rimasi = cheltuieste 160 de lei. Mihai constati cd mas
are 400 de ler, Determing ce suma de bam a avat Miha inigial,

i 10p din oficiu)
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Testul de evaluare /

Subiectul I {30p)

L. Completeazi spapile punctate cu rispunsul corect:
a) Aproximarea prin adaos pind la sute a numirilui 26 723 este egald cu,,,
b Cel mai mic numér natural de trei cifre, care este multiplu de 25 este ...
¢) Divizoni proprii comuni ai numerelor 12 i 20, sunt ...

2. Alege rdspursul corect,

a) Suma prmelor patru numere naturale prime este:
A1 B. 15 £ 17 D. 16

b) Numarul 1001 sens cu litere este:
A osutunu B. o mieunu C. zece mii unu D, unsprezece

3. Scrie asocierile corecte dintre fiecare literd din

coloana A §i cifra corespunzitoare din coloana B, A B
a )} pdtratul numdrulog 5 1) 2018
b (37 = 2% 2) 25
¢)un multipha al ar 1004 il
Subiectul I1 {30p) d) multiplu de 3 cifreal lei 3 4) 12
4. Scrie numerele naturale de forma: \, 5} 162 S

a) 6v2 divizibilecu @, by 3y divizibilecu 2,  ¢) x42y divizibile cu @

5. in tabelul aldturat este reprezentatd statistica

v{inzﬂr.:i.lm i:fl:'l.:l_ll&u: de o firmé in cele-4 tnmestre Trimestrul Mumiirul de produse viindute
din anii 2014 51 2015,
a) Céte produse s-au vindut in anul 20147 Dar LE LT b dmul 013
en anul 20157 I 65 420 T0 408
b} In ce trimestru si in ce an s-au vandut cele mai I 48 312 73 104
multe produse? Dar cele mar pufine? Ll 50959 60 494
¢} Diferenta dintre cel mai mare si cel mai mic Iy 67 823 15 (M0
numir de produse vindute este egal cu:
A 20 600 B. 30 TO0 C.26 638 D, 40 (WK},

Subiectul ITT  {30p)

6. Adina imparte in mod egal cu prietencle sale 12 portocale, 16 banane 51 20 de mere. Cite prictene are
Adina?
T. Un cofetar a facut fursecun pentru o aniversare. Dacl le asazi pe platoun, in rindun, cate 4 sau cite
3 sau cite b pe un rand, rAman de fiecare datd cite 3 fursecun
a) Poate fi numanul de fursecun egal cu 837
b} Céte fursecuri a ficut cofetarul, stiind ci este cel mai mic numir cu aceste proprietin”
(10p din oficin)
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2.

Testul de evaluare 3¢

Subiectul 1 (30p)

Completeaza spatinle punctate cu rispunsul corect;
a) Valorile lui x pentru care 4x3 > 433 sunt

b) Scris cu ajutorul cifrelor, numinid un milion cincizeci 5 doull de mii patru sute sase este

) Sens cu ajutoru] literelor, numéarul 154 005 este

Alegre rdpmsnl corect;

a) Suma dintre cel mai mic numir namral de trel citre distincte divizibil cu 5 si cel mai mare numar
natural de trei cifre distincle esie egall cu

A, 1107 B.1092 C. 1100 D, 1080
b) Pe axa numerelor se considerk punciele A4(3), B{3) ¢i C{11). Atunci suma (24 + (8 + (X este
egald cu;
A 19 B. 11 C.18 D. 20

3. Scrie asocierile corecte dintre fiecare literd din coloana A si cifra

T

corespunzitoare din coloana B,

Subiectul 1T {30p)

Calculeaza:

a) 2% - TET - 28 - 73§;
b) 103 + 1025 : §;
S5 +2% -3~ 19

Urmireste datele aproximative inregistrate in tabelul alfiturat,
apoi rispunde la intrebdrn:

a) Care este planeta cea mai apropiatd de Soare?

b) Care este plancta cea mai departati?

c) Care este ordinea planetelor respectind distanta fatd de Soare?

Subiectul 111 {30p)

© A B
ay69-9:3 133
b)48 -6 -3 2) 66
¢) 23 3) 27
dy3* - ¥ 418

36

L

Denumires Distan{a
planetei phind 1o Soare
imilioane de km )
Jupiter TTIR
Marte 2278
Blercur 579
Pamant | 483
Pluto AR HED
Neptun 44 856
Wenus | &1
Satum [4 261
Uranus 25 aul

Andreea are un numér de vederi egal cu 23x, unde x este este cel mai mic numar natural de o cifra,
astlel Tncdt numirul de vederi al Andreei s fie un multiplu de 3. Maria are de doull on mai multe

veder decdt Andreea, jar Elena are cit Andreea 51 Maria la un loc.

a) Cate vederi are Maria™
b) Cite veden are Elena?
¢) Céte vederi au cele 3 fete in totalT?

Ana 5 Bogdan au impreund 7 gutui, Ana 51 Célin au impreund 8 gumu, iar cei trel au impreund un
numdr de gutui egal cu cel mai mic multiplu comun al numerelor 3 si 4. Cite gutui are fiecare dintre

cel tred prietem?

RECAPITULARE % SISTEMATIZARE PRIN TESTE
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Magia matematicii

Leonardo Fibonacci a fost un matematician italian, care a trfiat intre anii 1175 = 1250 A fost consi-
derat de multe personalitdti .cel mai talentat matematician din Occidentul Evulu Mediu™ Este cunoscut
pentru utilizarea unui sir de numere naturale care ii poartd numele in girul de numere al lui Fibonacci,
fiecare numir reprezinti suma a doud numere anterioare, incepind cu 0 5 |

Sirul lui Fibonacei incepe astfel- 0, 1, 1,2, 3,5, 8, 13, ., si continuli asa la nesfirsit.

L. Continud tu, in sirul lui Fibonacc! reprezentarea inceputd s1 aratd ¢d numerele 21 si 34 se afld in
acest sir

2. Ala care dintre primele unsprezece numere din sirul lul Fibonacel sunt numere prime §i care suni

CANT PLEse

Stag ca?
o MNumirul petalelor la unele flon reprezintd numere din sirul lui Fibonacer?

Piciorul-cocosului cu 5 petale

Cicoarea cu 21 de petale Margareta cu 34 de petale
& Sirul lui Fibonacei poate fi reprezentat $1 geometric,

Am desenat un dreptunghi cu lungimea de 35 cm s z
lafimea de 34 cm. In interiorul acestuia am desenat un 2
pdtrat cu latura exact cat latimea dreptunghivlui {de 34 21 14 f
em). S-au format un ptrat cu latura de 34 cm §i un drept-
unghi cu lungimea de 34 cm g1 lafimea de 21 em, Repeta 34
procedeul §1 deseneazi un pitrat cu latura de 21 cm In
dreptunghiul format Se vor forma un plitrat cu latura de
21 cm 51 un dreptunghi cu lungimea de 21 cm 51 lafimea
de 13 em. Repetd procedeul pind obfii un pitrat cu latura L
de 1 cm

Ce observi?

L
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Capitolul 2. Fractii ordinare.

Fractii zecimale

A. Fractii ordinare

1. Fractii ordinare. Clasificarea fractiilor. Procente. Fractii echivalente
Fractii ordinare

+ Dacd se impart, in mod egal, 4 pragitun dentice la 2 copn, dividem 4 la 2 si obhinem ¢d fiecare copil
primeste 2 prijituri. Daci se imparte, in mod egal, o prjiturd la 2 copii, se obtin 2 parti egale si fiecare
primeste o jumdtate din prijitura intreagh. Jumitatea dintr-un intreg se mai numeste o doime din intreg,

1 - NUMAarator
- O doime din intreg se nofeazd - -=— linie de fractie

' X e numitor

Se citeste v supra ool sau e pe doi

+ Dack se imparte, in mod egal, o prijiturd la 3 copil, se obpin 3 plrti egale 5 fiecare primeste
o treime din prajitura intreaga

e NMumarator
O treime din intreg se noteazd =— lime de fractie
-
Se citeste s supra irei sau w pe el
+ Dacii se impart, in mod egal, 3 prijitun identice la 4 copil, se imparte fiecare prajiturd in 4 pirgi st
fiecare copil primeste cate 3 pitrimi

numitor

& NUMEATAtor
— == |inie de fractie
¥~ numitor
Se citeste fred supwa pairi saun red pe e,

-'5 la aminte-si tineg mintel]

® Pentru a scrie o fractie ordinard se folosesc doud numere natarale despdriste printr-o liniud orizon-
tala, numtd fime o fraciie

® MNumdnul naural care este situat sub linia de fraciie se numeste numitor §i ne aratd in cite parfi ega-
le a fost impirhl un intreg sa0 au fost Tmparip man mulp intregi wdentica.

' Atentie! « Numitorul unei fracgii nu poate fi egal cu 0 Numitorul unei fractii este intotdeauna

N un aumiar natural menul!

& MNumirul natural care este situal deasupra liniei de fraclie se numeste numArdtor si ne arati cile
parti egale sunt numarate din totalul partilor egale in care a fost impartit intregul sau au fost impéartit
mai mulfi Tniregi identici
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Ewmpff de fracti] ordinare reprezentate cu ajutorul desenelor

m‘fiF'mp‘ﬂ EI

I‘._‘_‘-\—h\_\_\. Prﬂ.v:llﬂ - “ :‘_ :‘.|
cincl e tred

Se ciléshe;
?1. cifeyte: "_l &2
i ssime, 2 |. I
TR SErS SHse, T T
W P Sase = : ] Y
— .I..- 3 .'-\.ll.

cinei treimi,
L | ¢
lJ' LI ' :_ I - I 'I [l_\—-F:—.ﬁ'\-—-\.'+. ‘I .-F_.r' '\-_\--\.lh .II:I.' - '._l..

cincl supra trei,
'a: la aminte si tne minte!

o Fractia ordinarii se formeazi prin impanjirea unuia sau mai multor intregi in pani egale si exprima
una sau mai multe parfi dintre parfile eggale in care a fost impirfit un intreg sau au fost Imparif mai
mulfi intregi identici

# Fracha -g- este il neafectuat o | &, % = ¢ : b Fractia % se citesle @ supra b sau a pe b,

® Daci: a)a =0, oblinem %= {0, pentru orice numir natural nenul b, b £ 0

b) h= 1. obfinem %: @ . pentru orice numar natural &,

e In continuare vom folosi doar cuvintul fractie pentru nofiunez de fracfie ordinari

Aplica ce a1 Jnvatar!

L Citeste urmitoarele fractii Tn mai multe modurn: =: =; = —; S0 s =
4 2 3 3 4 4 4
2. Scrie fractiile: a) trei cincimi, b} sapte doimi, ¢) zece treimi; d} sase jumEtafi;
&) & supra 5, ) cu numaritorul divizor al lui 3 si co numitornul divizor al lui 2
3. 5cne fractiile reprezentate de urmatoarele desene:
a) T b) o) [ d}ﬂjl:::|||||=

> |

Fractii subunitare, echiunitare, supraunitare

Privesie reprezentirile fracgiilor .‘41 % sl ':' Compari cu intregul! {Intregul are patru pétrimi )

(doud patrimi) {patru pairimi) say RN EEI T |
Mai putine patrimi Egal cu un intreg, {gase pdtrimi - un intreg si doud
decit are un intreg, 4 patrimi)

— &ste o fractie echiunitard. ; b .
Z este o fractie subunitara. | 2 ' Mai multe pAtrimi decdt are un intreg.
y 3

i : T
3 este ¢ frachie supraunitara.
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l& aminte si {ine minte!

inseamnd mail mare decat unitatea

& Subunitar inscamnd ma mic decit unitatea, echiunitar inscamna egal co

unitates §1 supraunitar

. AT . ;
O tractie E . unde «a si & sunt numere naturale 51 » nenul, se numeste:

fractie subunitard,
daci numiriton)
este mai mic decat
numitorul, adics
a=<h

fractie echinnitari,
daci numaritorul
este eual cu
numitomul, adici
a=f

fractie supraunitari,
daca numardtorul
este mai mare decat
numitorul, adici
a=h

o [Dacd fractia este subwniard inseamnd cd expnma mai putine parg egale decit sunt necesare pentru a
avea | intreg.

Exemple de fractii subunitare: E: E: L: E; ﬁ
) 6 53 10 16 100 ) ;
& Dacd fractia este eohinitard inscamnd cd exprimi un numar de parti ezal cu numan] parfilor egale
in care s-a impérfit intregul,
i = 6 5 10 16 100
Exemple de fractii echiunitare; =: = —! —: =—
o 63016 100 B ﬂ
& Daca fractia este sopraniiiornd inseamni ¢a exprima mai multe pary egale decit sunt necesang pentne
a avea | intreg.
P z 4
Exemple de fracfii supraumtare: E; z; H; E: ﬂ
6 5 10 16 100

Aplica ce al invajat!

1. Scrie trei fracli: &) subunitare; b echiunitare; C) supraunitare.
2. Scrie fractile care au numdritoru! s1 numitorul mai mari decit 2 s1 mar mici decdt &
a) subunitare; b echivnitare; ¢) supraunitare
Fazs E _ . 2 4 3
3. Reprezintd prin desene urmitoarele fractii: ? E; 5
4, Scrie toate fractiile care au ca numardton divizon ai lut 6 51 ca numiton divizon ain lui 8. Cate fractii

echiunitare a1 scns? Dar subunitare? Dar supraunitare?

Procente
+ Daca impdriim un intreg in 100 de pir egale si ludm o singurd parte, atunci

: |
obfinem fractia —
100 .
Lona colorath cu roz reprezintd o srime din inreg san a suta parte din goest e,

oot ; ;
Fractia m se noteazd cu 1%, se citeste unu la suti 5 se numeste un procent.

In limba latin percent inseamnd la sutd.
Daca vom colora cu gn, de exemply, 8 dintre cele 100 de pitritele mici in care a fost impértit pitratul
mare (din desenul alaturat), vom obfine fractia i_ Ce reprezintd opt sutimi dintr-un intreg si se noteaza

cu 8%, se citeste opl la suld si inseamnd 8 procente dintr-un intreg.
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Procentul este utilizat in descrierea informatfiilor din domeniul banilor, economic, demografic ete.
Exempie: a) Din 100 de copii dintr-o scoald, 46 sunt fete 51 54 sunt baien,

Zona hasuratd reprezintd numdrul fetelor si se poate exprima  DEEEEEEEE

prin procentul I%:} = 46% . Zona nehasuratd reprezinth numirul FELLE

= T i o

baiefilor si se exprimd prin procentul % = 54%

b) Din 100 lei, Dana cumplicd cadouri parintilor in valoare de 75 lei. Ti fiman 25 lei. ]
Se observd ¢i, dach impdrfim suma Danel in patru parfi egale, 100 .4 =25; 0 parrin!c \
din intreaga sumd 1l rimane necheltuitd, iar 3 patrimi din suma intreagi este chelwitd. In
desenul alaturat, zona coloratd cu roz reprezintd suma cheltuitd, 5i se exprimi prin procentul —
T
e 75%  far zona coloratil gri reprezintd suma rimasi §i ¢ exprim prin procentul 'I_ﬁ% =25%

i3 aminte 5 tine mintpt

® [acd p este un numér natural, fractia ﬁ s¢ noteazd cu p%, se citeste p la suidd 51 reprezintd

procentul pa,
Exemple: a) fractia % reprezintd procentul 27%, b) fractia % reprezintd procentul 100%;,
¢} fractia % reprezntd procentul 120%.

Aplica ce al invatat!

L. 5crie ce procent din intreg reprezintd zona colorat

ta, in
a) e 1] b EEETEE I ]
£oiass 1 P‘?‘F : HW

c) el 1]

|

4 Rl

- r I A !.-; il 7 1B ;
21 69 205 11]
1007 1007 1007 1007 100°
3. Din 100 de lei cheltuiesc 15 lei peniru o carte, 2 lei pentru un creion i 50 lei pentru un joc. Exprimi,
in progente, suma cheltuiid pentru fecare obiect cumparat

2. Scrie ca procente:

Fractii echivalente
Inna si Dan pnmesc 2 ciocolate 1dentice, cate una fiecare.
Irina imparte ciocolata Dan imparte ciocolata
in 3 prti egale 5i mindnci 2 buchfi. in & plrti egale i manincd 4 buchii.
Irina mananci - _ Dan minanca 2
din ciocolati. din ciocolatd.
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Fiecare dintre cei doi copii observi ¢ bucata de ciocolatd rimasi este la fel de mare, are aceeasi masi.

Irina 51 D¥an au mancat aceeasi cantitate din ciocolata lor. Astfel, fractiile E si I3 reprezinti aceeasi

4
parte din intregul dat. Spunem c3 % 5 5 Sunt fracpi echivalente.

Si observam urmitoarele desene:

al reprezint

1
Pereches de fracti % 5 % reprezintd aceeas parte din intreg, Scriem ca E = %
i
by [ 1 | reprezinta :1; P B | | reprezinta g
Perechea de fracpi % si % réprezintd aceeag parte din intreg Scriem cll % 5

Observim cé a)l -4=2 - 2; b3 -d4=06-1
17,
T-'ﬂ-"— la aminte si tine mintel

# Fiea b ¢ d numere naturale, b = 0, ¢ # 0, fractiile E 8 E sunt echivalente dacd reprezinth aceeasi

Fal

parte dintr-un intre.-g, sau din mai moll intregs. S scrie =g
o Daci F[ﬂE-IIﬂ'E 3 sl j; sunt echivalente, atuncia -d=h - ¢

a ; :
# Pentru a verifica daca fractiile b gl % sunt echivalente comparim produselea d'si b - e

Dacia-d -5 t',atunci":=-;~; Daci a J-b-c &nmc.i% ; g-;
fractiile % s ? sunt echivalente Fractule 5 s rﬁ-r nu sunt echivalente.

Exemple:
RO R : { 18
a) Fractiile E;«;t 5 sunt echivalente, decarece @ - 4= 2 - 18, Scriem 3 - 3

- SRR & . ) 7 15
b) Fractile E 8l 3 nu sunt echivalente, deoarece 7 - 6£3 + 15 Scriem E ¥ =

[y
1]

: vy, 3 M . .
¢) Determindm numanul natural # pentru care fractiile E 1| E sunt echivalente. Scriem

afldm numarul », astfel incat 3 - 4=2 ' w. Obfinem 2 - n= 12 g rezultd n = 6, Scriem

mil....n-
.h.!n:h

Aplica ce al mvaiat!
" 1. Deseneazd 51 venficd echivalenta fracpilor

1 .3 5 | (. | 3
el el — g = - di — g =
akzatﬁ1 }lslm c) 3$-ﬁ. 335'.;,
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Z. Priveste desenele de mai jos si completeaza numardtorul sau numitorul Fractillor echivalente:

. EEN ] IR 1T 1T] T
3 7 [ 1
5 ) 3 . B ) 8

: i : .8
3. Cu care dintre fractiile urmatoare este echivalenta fractia 3 7

18 27 16 15 9 900 500 800
i — . —_— dy — : —_ —_— — h| m—
Dt Vot g T %% %0t Y0 ¢ Mo

| Execcitii si probhleme

Fractii ordinare; fractii subunitare, echiunitare, supraunitare

Dy

= ; , " 241012 1 |, 35
L Specifich numdritonl i numitorul pentru fiecare dintre fractiile urmatoare: — —i—i—i— s —.

2. Scrie fractiile ordinare: a) un sfer; b) doud treimi, ¢) doud sesimi; d) patru zecimi,

3. AflA fractiile ordinare care au numbritorul 5 5 numitorul mai mic decat 9. Care dintre acestea sunl
subunitare? Dar supraunitare? Dar echiunitare?

4, AfA fractiile supraunitare care au numaritoni divizon ai lui 8 51 numitorii divizon ai lu 6.
8. Afl3 numarul natural @ pentru care fractia urmitoare:

i+ 4

este subunitari.

2 L. .
a) — este echiunitard; b) ‘a__l‘ este supraunitard, c)
ﬂ T

6. Scrie cite patru fractii la care;
a) numéritorul este un divizor al numitorului,
b)) numiratorul este un multiplu al numitonduoi,
Precizeaza tipul fiecire fractil scnse (subunitard, echiunitard sau supraunitari ).

i . . b
T Determingd numerele naturale a cu proprietarea ci fractia = este
a}) subunitardl cu numitorul mai mic decat decdt 11, b) supraunitard

a+3
8. Determind numerele naturale o, pentru care fractia 5 este:
a) subumtard, b) supraunitard cu numaritorul mai mic decit 10,

3! zl-l q‘i‘[l
® Aratd cd fractiile: a) -2-,;', b) = ¢) ".HT sunt supraunitare.

3

M. Afld numerele naturale @ si &, stind c& fracta

w este echiunitard.
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:: rS; g . :
M. Afla fracqile de forma = . stiind i numaritorul este un numar natural par divizibil cu 3, lar numitoml

este divizibil cu 5.
3J.I 3 3!-'72
12. Afla numdrul natural r pentru care fraciia i 130 este echiunitard.
* +3.2"

‘ Procente
F—J 27 14 123 1015

100" 1007 1007 100
2. Cit la suta dintr-un secol reprezintd un deceniu?

1. Scrie urmitoarele fractii ca procente;

3. in biblioteci sunt 100 de ciirfi, Dana a citit 37 de cirg, 1ar Radu a citit 41 de carfi. Care este procentul

cartilor din biblioteca citite de fiecare copil” TL ,

4, in desenul alfiturat este reprezentat planul unui apartament cu douf camere. Exprimi, .:Ei ¥ le'_
in procente, suprafaga: EEE
a) holului; b)bucitinei, <)sufragenei. d)grupului sanitar; e) dormitorului, lfﬂ--ﬁl- &—

Fractii echivalente Tuchni 1__’
EJ_ ERE

1. Foloseste desenele alaturate pentru & completa Ml imim
numdritorul sau numitorul fractiillor echivalente i M '

2. Determind numirul natural » pentru care b N i B
fractiile urmdtoare sunt echivalente. ? - 3 B

V. - i 1d x | 10 =x
i Her h_=_~ —=—; d—:—
9t UTmT 8T 1§73

3. ANA fracfiile echivalente cu fraclia 2 care au numdrdtorul mal mic deciit 18,

‘ Poti ¥l mas bun!

: % : 25 = : . 2
4. Determind numarul natural », astfel incat fiecare dintre frachile urmatoare si fie echivalente cu E :

" 2
L 2-3 10
2 5 |;| —— —
W23 ; " % n

8. Determind numarul natural i pentru care fracqiile urmétoare sunt echivalente: a)

1 2

: ‘i 3 '
6. AflA numerele naturale o st b, stiind ci: —='I'E
X

E;ME_“*I_
o

i+l
3

3" +37.37
27 4 3™ et

g o +2 b+l 4 "
B. Determind numerele naturale a. b, ¢ pentru care fractile am v g 3 sunt echivalente.
&+

T Determind numdrul natural », pentru care fractia este echivalentd cu 7
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2. Compararea si reprezentarea pe axa a fractiilor ordinare

Compararea fractiilor cu acelasi numitor/numarator

+ Ina 5i Dan impart o ciocolatd in 15 bucdti egale. Ina ia 7 bucift, iar Dan restul. '..DD
Care dintre cei doi copii ia mai mults ciocolata? ]I
Exprimdm sub forma de fracfie; .-DDD

Ina ia 7 part din cele 15 parp exale. adica % 1ar Dan ia restul de 8 parf. adica -% Ina are mai pufine

3 b Y i i . . B
bucdfi. deoarece 7 < 8. Fractia — este mai micd decat fractia — .
Ay 15 15
@< |3 aminte sipne minge!

& [intre doud fracii cu acelasi numitor, este mai micd fractia co numaritoral mai mic.

. . . b . b
Dacd a, b, ¢ sunt numere naturale si a < b, iarc £ 0, atunci — < — | altfel spus, dacd b > a, atunci — > e

R - e ¢
Exempli: Comparim fractiile; %%% Cele trei fractii au acelast numitor. Comparfim numirdto-
i 3 4
rii, adich numerele 3, 4 5 5. In ordine creschtoare: 3 <4< 5, de unde rezulth ci: ﬁ < E -f.%
. ; 5.4 3
In ordine descrescitoare: 5 >4 > 3, de unde rezultd ci T = T = 1z
Aplica ce 2l Invatar!
1 Ordoneazit crescitor fracuile: a) 4— E E; by 1 E E E; c) i i, E+ i, i
5 &K R e A 15 15 157 15" 1%

; s : i 4 : f
2. Bianca a citit 5 ore, s-a plimbat cu bicicleta 3 ore 51 a lucrat temele pentru scoald 3 ore. Care
activitate a durat cel mai mult? Dar cel mai pupin?

+ Ina si Dan decoreazi cu fructe un ton. Ina decoreazd o pitrime din tort cu cirese,
1ar Dan decoreaza o treime din tort cu banane, Este ma mare bucata de tort decorati
cu banane sau cea decoratd cu cirese?

. . I 1 1 1
Se obsarva cd bucata de tort decosati cu banane este mal mare. Scriem — = = sau E{ E

Al

3 4

-

= |3 aminte si tine minte!
& Dintre doud fractii cn acelasi numiritor, este mai mare fractia co numitornl mai mic

Daci a, b, ¢ sunt numere naturale st 5 20, c 20, b < ¢, atunei f—: =2 - altfel spus, dacd ¢ > b, atung = < E .
¢ €
Exemplu: Comparim fractiile: %é i % . Cele tred fractii au acelasi numiritor. Comparfim numito-
rii, adica numerele 3. 6 i 4 In ordine cresciitoare; 3 < 4 < 6, de unde rezultd ci; -;— %:- -g—
In ordine descrescitoare: 6 = 4 = 3, de unde rezultd ci: %-:: -} e:-}

g5.55  mliili gl Bn
" 375" 6 27 #7161 5T 7
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—— : E .
2. La un concurs de matematicl, din toate problemele propuse, Dan rezolv corect ri Mihai %, 1ar Alin

az-, Care dintre cei trei bdiefi rezolvi corect cele mai multe probleme? Dar cele mai pufine?

Reprezentarea pe axa numerelor a unei fractii ordinare

Pind acum aminvitatdespre (3 n F F 4 G H | B J K :
puncte ce au coordonatele numere ———Hr—1—r1——*% : B}
naturale. Cu ajutorul fractiilor 0 ‘}% 3 42 E% 5 | % % : g J:ﬁﬂ -Ial "
putemn s atrbuim coordonate pe 134 T
axd pentru mai multe puncte =i

Pentru axa de mai sus, () este punctul de pomire (onginea), iar segmentul (4 este unitatea de mAsurd

i
—n

fapnd

Segmentul O este o patmme din segmentul €24 Asociem punctulu [ coordonata :-;- . Invers, fractiei

1 it corespunde punctul £ situat la distanja de | pitnme din unitatea de masurd, fald de punctul O elc.

l Atentie! e Cu cit punctul este mai departe de origine, fractia ce reprezinti coordonata punciului este

mai mare! De exemplu, punctul £ este mai depdirtat de punctul £ decat punctal L), iar % > .5

4
Observim c@ segmentul OF este o doime din umitatea 4. Astfel, punctul £ are coordonata % Acelasi

segment (M este trel sesimi din unitatea £24. Deoarece punciulul £ 11 corespunde un singur numar pe axa,
1

. . B .3 . .
numit covvdeaarer acelnd punct, rezulta c@ 13 s r sunt fractii echivalente.

'\." l'rui'
-

.-”: la aminte si tine minte!

e Reprezentarea pe axid a unei fractii ordinare % cu a gi b numere naturale si b £ 0, se face astfel:
implrtim unitatea de masurd in & parli egale si numdrdm, incepand din ongine, a pargi. Objinem un
punct pe axd ce are coordonata %

® Pentru doud sau mai multe fractii echivalente, pe axd corespunde acelasi punct. Coordonata acesiu

punct se expnmd prn orcare dintre fracinle echivalente considerate, -—
Exemplu: Distania dintre casa Anei /“':\, _E-“'- %@%
i scoala unde invath este de 2 umitin de EI':lil.u- y | : H ]
i o 1 T 4 S0 1 -0
masurd. In punciul 4, ce se afld pe dreapta i 1 & F & a8
5 3 3 535 3

ce unegte locuinta Anei de scoall, se afla
un magazin de jucarii. Daca magazinul este la distanta de % din drum fagd de casa Anel, reprezentim
prin desén acest puncl

Aplica ce al invatat!

1. Pe axa numereior, reprezinti fractiile;

a7
58
fatd de orgine si scrie fractiile dowa cate dowd folosind semnele <" sau ="

! ]EL -I-BTE Observia, apoi, departarea punctelor de pe axa

T2 l A FRACTI DRDINARE



. 2 ; ; . . ;
2. Peaxa numerelor reprezintd fracpia — . Scrie, apoy, coordonata acestui punct printr-o fracie echivalentd

Er

3 .
Cu = ©e are: a) numitorul egal cu &; by numaratorul egal cu 8.

Lucreaza in echipa! K L F |A|A|C N E | M I T
2211123 |3(2|8|2|7%)|+%8
9 3 9 [ 9 9 2 o 4 g 9

a) Reprezentan pe axa numerclor fractiile ce au acelasi numaitor si scrief literele din tabel corespunzatoare
coordonatelor punctelor desenate. Citifi cuvaniul format din aceste litere.

b) Reprezentati pe axa numerelor fraciile ce au acelasi numérdtor 51 reprezentati coordonatele punctelor
notate cu literele ce le corespund in tabel. Citipp cuvantul format din aceste litere, de la dreapta spre stanga.

Exercifil si probleme

435[1]?'

; o k| it 13 o ;
2. Marina a citit = ore si s-a jucat -Iwﬁﬂre Ce activitate a durat mai mult?
3.

Folosind reprezentarea pe axa numerelor a unei fractii ordinare. afla numerele naturale », astfel incat:

9 m 13 e A
Tl i 23
S i

& Laocursdde ﬂlergare cu obstacole, in primul minut, Cristian a parcurs 3 din traseu, iar Alina a

3 i i i i 1 1 n " ¥ &
parcurs = din acelagi traseu. Cine a parcurs o parte mai mare din traseu: Alina sau Cnstian”

5. Precizeazi pentru fiecare propozitie daci este adevarata sau falsa:

}]—E{E b ~]—:-~1—; c) I_I{E: d}i-:i.
200 20 15 1R 11 4 £E R
6. Reprenintd pe axa numerelor punciele care au coordonatele:
PR R N
1 1w 1w w1 236
T Ordoneazd fracqile: a) 1".33_ 4?'2?'3*-4" descrescitor; b) L crescitor
) e 15 15 " 15 " T e P
n+3 5
8. Afla numerele naturale » pentru care — < —
12 12 . P
9. AflA numerele naturale de forma xv pentru care: a) %::IE; b .::}*;-;'x=11_ c) 2 ;2 :%

Fii campion!

0. Afld numerele naturalea, b, ¢ stindeia + b+ =3, c#04 £ < b+l < 24

ol L 10 10 e¢+8%8

M. Aragh ¢ abe—ab = ab+e L unde @, b, ¢ sunt numere naturale nenule.
9 9
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3. Introducerea si scoaterea intregilor dintr-o fractie

Introducerea intregilor intr-o fractie

Dnana cumpdrd 7 ke 51 jumitate de mere 5i le ambaleaza in pungi de cite o jumdtate de kilogram pen-
trit a le oferi copiilor orfani. La cigi copii poate Diana s ofere cite o pungii cu mere”

Pentru a caleula numirul de pung ce vor confine cile o jumitate de kg de mere, Diana reprezinti pe
axa numerelor cantitatea totald de mere; apoi imparte fiecare unitate in cite doud parfi cxale.

7 kg 51 jumitmte
I:-'_llnl I|I.|IIIII_‘-1II_
0 114243343836 57 58
8 4 3§ & 2 ¥ ¥ ¥

. . R, . . Y -
[Dxiana observa cd, in total, are 15 doimi, adica ?S si calouleazd astfel c& 7 kg 91 jumdtate reprezintd
A = O .
fractia TS Numénul de copii ce vor primi cate 5 kg de mere este ezal cu 15

Numarul ce reprezintd cantitatea de 7 kg si jumitate este format din 7 Tntreazi si fractia 1 . Se noteazi
2 g se poate scrie 5i sub forma fractiel 13 Observam ca: ?1=E= [ 5
2 2 2 Z

Procedind astfel spunem ci am introdus intregii in fractie.

shlly
]

-g: |a aminte si tine mintel
& Prin introducerea intregului sau intregilor in fractie, se obtine o fractie supraunitari:

- la numidiriitor inmuljim numirul intregilor eu numiterul dat si rezuliatul i1 adundm cu numiritorul dat,
- la numitor pdstriim numitorul dat,

. 2 . s . . i
& Dacd a, m, b sunt numere naturale si o £ 0, o intreg st m supra n” se serie sub forma a—
"

l.&tenu‘e! P LS s
- n i

Exemple: a) 5%:5"“3:351'3:&; by 40 41145 _44+5 49

7 7 7 Y TR

fiplicd ce ai invatat!

1. Introdu intregii in fracpe

| | 12

1|

13 1 3
— 9= f) 25=; F—
100 ® 9 ) 5 e 12

2. Compard, folosind unul dintre semnele <", =", =" astfel incat s3 obtil enunfun adevirate,

34 el 1% 4 2 .13 32 11 ] .37
A= T5= B=72=; @Iz?=; H=74=, G971
]'t'r b }ll} 7 } 3 3 }5 5 ) 504

T4 | & FRACTI ORDINARE



Scoaterea intregilor dintr-o fractie

Dragos oferda mamer un buchet de 33 de fire de trandafin. Doreste apot 58 imparta buchetul in ma
multe vaze de flon. Pune in flecare vaza cdte 3 fire si observi ci ultima vazi confine un numdr mai mic
de trandafini. Cite vaze a cite 5 rrandafin a obginut si cdite fire au rimas in ultima vazi?

b Nl \
- - - - L

S-au format & buchetele a cite 5 trandafin 51 a rimas un rest de 3 trandafiri pentru ultima vaza.
Modelul matematic al acestui calcul este

33=5-6+3
Considerim ci fiecare vazi reprezintd [ intreg format din cinct cincimi (1 fir reprezintd o cincime).

Obtinem & intreg 51 3 cimcimi, ceea cé reprezintd 33 de caincimi
Seriem % = ﬁ% Spunem ¢l am scos intregii din fractie.

Pentru a gdsi cdfi intregi sunt, am calculat de cite on se cuprinde numitorul in numirator, adici am
impartit numaratorul la numitor 31 am calculat catul s restul,

# Pentru a scoate intregii dintr-o fractie supraunitard impiriim numaritorul la numitor, catul repre-
zintd numdrul Tntregilor, iar dach objinem si rest, acesta este numdritorul fractiel subunitare ce are

acelast numitor ¢u fracha data
o Dacd o si b sunt numere naturale, @ = &5 b4 0, avem

a
;=E‘—, undea ~ b e r,
iar ¢ si v sunt numere naturale si r < b (c este citul st r este restul in impérfirea lui « la b).

'.MET‘I[.I'E! e Dacia - b, E'rm::{.i:tll,E este echiunitard, adica % = 1_
- A

Exemple: Scoatem intregn din fractiile: a) % 208 13= |6, adica % = 15;
I
h}m; 210=16- 13+ 2, adica E"E = Iﬁi-
13 13 13

Aplica ce ai Invatat!

p—— 17..12. 10 110 135 9% 54 65 101

2, Se dau fractiile  a) —; —; —; b) —; —; — ) ———

LTt 'S s TR hrs
Scoate intregii din fraciii §1 apoi ordoneazl cresclitor fractiile de la punctul a) si descrescitor fractiile

de la punctul h).

2, COMPARAREA S| REPREZENTAREA PE AXA A FRACTILOR ORDINARE | TS



L Execcitit si probleme

S

L. 1r1tm:iu intregii in fractie

4 4 2 3 2 3 I 13 21 16
1-_ . 6=, W—, 5—. 10— 12 e 18— 10—, 51—
3 7 A 5 1 20 257 100" 90’ 15 415
2. Scoate intregii din fracpile;
23 15 0 173 625 1025 2135
37 10 g’ 20 42 14 ° 120

3. Reprezintd prin desene adecvate cate trei fractii din exercigiile 1 51 2.

1 i | B - A
4, intr-o lada sunt NE kg de mere, in altd lada sunt ]{!E kg de pere siin ¢ T:,* _.fy_h “

a treig ladd sunt 23 % kg de prune. Exprimi cantitatea de kilograme din ,’F’f- ES‘..L--J\]'_,(-} }

'. 7
fiecare lada printr-o fractie supraunitard } (‘\‘

5. Fie fractia 1'% unde numérul 3x este divizibil cu 10, Afla cifra © s apoi introdu intregii in fractie

6. Compard, folosind unul dintre semnele: <", =", =", astfel incat s& obtit enuntun adeviirate. Pentru
compararea fractitlor date, scoate intin intres rﬁn frache.
LT o M=t 2 E 55
a]?mt‘tg, k) Iuﬁl 2?, c}4 gl - d) 6— sl 3

R 1 . 26 . A 2 .
T Un cilfitor a parcurs in prima zi ?I km, a doua zi = kmy i a treia zi %]]- km. In ce zi a parcurs cea

mai mare distantd si in a cita 2 a parcurs cea mai mich distan{d”

. Poti I mai bun!

B. Fie fractia % Daci numdrul Tx3 este divizibil cu 3 si este mai mic decat 130, afl3 cifra x si apoi

scoate intregii din fractie.

9. Afli numbiral Oz, stiind ci |4% _ s
A

- 1 P I 2
W, Compard fracpile Sota CTTER

Frdicatie: Scoate intregii din fractii § compard fractiile subunitare obtinute

T6 | & FRACTI ORDIMARE



4. Amplificarea si simplificarea fractiilor. Fractii ireductibile

Amplificarea fractiilor
La finalul unei competifii sportive intre grupe de cite 4 elevi, profesornul premiazd grupa cistizitoare cu
doud ciocolate identice 51 3 prijiun cu vigine, identice. Cum impart in mod ezal cei 4 elevi premiul primit?
Elevii impart lecare ciocolatd si fecare prajiturdi in ciite 4 pArs egale si obtin:

* § buchji egale de ciocolati, %: 2 ; astfel, fiecare elev primeste 2 plirimi dintr-o ciocolati,

« 12 buchji egale de prijiturd; % = 3. asttel, fiecare elev primeste 3 pltrimi dinir-o prijiturd.

5S4 observiim! Pentru fiecare dintre fractiile Tl g 3 dach inmultim si numaritorul s numitoral

cu 4 obfinem fractii echivalente: %_ =4 _8 5i % 2

L4 4

=

4 1

-4 4

S& privim urmitoarele desene!

Dach inmulfim $i numaritorul si numitorul fracfies % cu2
“ | obtinem fracii echivalente: 2=22_ 2
6 3 32 6

e A amplifica o fractie inseamna a-1 inmulfi 1 numaratorul si numitorul cu acelasi numar natural diferst
de zero,

s Dach a, b 5i nsunt numere naturale g b+ 0, 2 0, amplificim fracpia % cu # si obginem fractia

4 ian
echivalenti —
=N

i e e i

] |
==— ! Notatia "JIE |inseamni amplificarea cu n a fracfiei %
[ L 12

Evempln: Folosind amplificarea, scrie tfractiile echivalente cu % care au numardtorii mal mici decdt 9.

B2 2-2 4 A2 23 6 42 2-4 8§ . ; 22 & 10 .

—S e Tem! =S e S e =S [lach lificim cu 5 ob —e— =

5 05 18 3 93 17 5 5.4 3t ach amplificim cu 5 obfinem T iar
8

i : . " AR p 4
[0 =9 Fractiile ce indeplinesc condifia de numritor mai mic decit 9 sunt: ﬁ-; —_— —

27 36
Aplica ce aj Invatar!
& 7

L Amplificd pe rind cu 2, 3, 5 ¢ 10 fecare dintre fractiile = —: : : ; ' ;
5 B 13 7T 49 10 |

2. Folosind amplificarea, scne fracliile echivalente cu % care au numitorul mai mic sau egal cu 42

1,10 50 0 29

h. AMPLIFICAREA S8 SEIMPLIFICAREA FRACTILOR. FRACTI IREDUCTBILE | TT



Simplificarea fractiilor. Fractii ireductibile

Teo imparte un tort la 4 copii. El taie tormul in 8 buciji s1 oferd fiecAnu copil cdte
doud bucat
Observim ¢ se putea imparji tortul in 4 bucaf mai mari si fiecare copil ar fi
primil o bucati egald ca i cantitate cu cele doudt bucali

21,2 221

g 4" 8 8:2 4

Observim cdl, dacd impirim si numardtorul 51 numitorul unel fractii cu un divizor comun al lor,

obtinem o fractie echivalentl cu fraclia dati.

[z aminte 5i tine mintel
& Pentru a simplifica o fractie impartim s numaratorul si numitorul cu un divizor comun al lor
® Dacl g, b 5 msunt numere naturale, b # 0, n £ 0. 0 # 1 50 ¢ este un divizor comun pentru numerele

a 5 b, simplificim fractia -E cu # 51 obtinem fractia echivalentd ﬁ
|

¥
[
&l . i e e |
, inseamnd simplificarea cu » a fractied 7
| ]

- -

® Dach numaritorul si numitorul nu au un divizor comun diferit de 1, fractia nu se poate simplifica; in
acest caz ea se numeste Mractie ireductibili

Exemplu: Considerim fractia 10 Divizorii lui 10, diferip de 1 sunt- 2, 5, 10, iar divizorii lui 20,
20

diferiti de 1, sunt- 2, 4, 5, 10, 20.
Divizoni comuni, difengi de 1. ai hu 10 51 20 sunt; 2, 5. 10

10

Fractia —= poate fi simplificatd cu oricare dintre aceste trel numere.

10" 5, m" L E m‘”“_l
W W 4w 2

Fracna X nu s& mai poate simplifica; 1 51 2 nu au divizon comum difenji de 1: 1 este fractie ireductibila.
2

Aplica ce ai invatat!
L Simplifich fractiile: a) % h) % 33 jﬂ ¢}ﬁ1 r}ﬂ_

2

2. Scrie fracritle inifiale, stind ci, dupd amplificarea cu 2, s-au objinut fracfiile a} —: h} F;_I;]

3. Scrie cinci fractil ireductibile care au numitorul 12.

4. Wlad s-a gindit la o fractie 5i dupd ce a amplificat-o a obtinut 2 1ace fractie s-ar fi putut gindi?
Giseste toate posibilitafile! 36
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