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CLASA aVl-a

BAREM DE NOTARE SI EVALUARE

SUBIECTUL 1
Se considera multimile de numere naturale, A si B, care indeplinesc simultan conditiile:
(1) Elementele multimii A sunt 15 numere consecutive.
(2) Elementele multimii B sunt 14 numere consecutive.
(3) Elementele multimii A U B sunt 17 numere consecutive.
(4) Suma elementelor multimii A este egala cu suma elementelor multimii B.
Aflati:
a) card(A n B);
b) elementele multimilor A si B.

Solutie
a) card(ANnB) = cardA + cardB — card(A U B)
card(ANB)=15+14—17=12 i, 1p
card(A — B) = cardA — card (AN B)
card(A—B)=15-12=3 1p
b) card(B—A) =cardB —card(ANB) =14 —-12 =2
AnB={nn+1,n+2,n+3,..n+11} L. 1p
Cazl.
A-B={n—-1n-2,n-3}, B—A={n+12,n+13} . 1p
n-1+n-2+n-3=n+12+n+13 L 1p
n =31
A ={28,29,30,31, ....,42}; B = {31,32,....,42,43,44} e 1p
Cazll.
A-B={n+12n+13,n+14}, B-A={n-1,n-2}
n+12+n+13+n+ 14 =n—1+ n— 2 nuare solutie numar natural ............... 1p
SUBIECTUL 2

a) Masura unghiului AOB si misura suplementului complementului siu sunt invers
proportionale cu 8, respectiv 2. Determinati misura unghiului A0B.

b) Se considerd 11 unghiuri in jurul unui punct, avand masurile, in grade, exprimate prin
numere naturale care dau acelasi rest prin Tmpartirea la 10. Demonstrati ca printre acestea exista
macar doud unghiuri cu aceeasi masura

Solutie
a) Fie misura unghiului A0B = x , suplementul complementului siu este 90° + X  ......... 1p
8:x=2-(090°+x) 1p

x=30° 1p
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b) Fie 10¢; +r,10c, + 1,...,10¢;; + 7,7 < 10 numerele naturale ce reprezinta
masurile celor 11 unghiuri.
10((,'1 +cy+ -+ Cll) +11r =360 . 1p
deci 11r este multiplu de 10.
Cum (11,10) =1 =>r € M,

barr<10=>r=0 1p

10(c; + 3+ + 1) =360 => ¢, +c, +++ ¢y, = 36

¢,Cy, ..,C11 SUNtnenule L. 1p

Suma primelor 11 numere naturale nenule distincte este 66 > 36 de unde

rezultd ca printre acestea existd macar doud unghiuri cu aceeasi masurd. ... 1p
SUBIECTUL 3

36™ +12:6™+32

Demonstrati ca E = este numar natural, pentru orice n € N.

5-6™+40
Supliment Gazeta Matematica
Solutie
Dacan = 0, atunci E = —360+1§'60+32 ©E=1deciEEN. s 2p
5-6"+40
Daci n # 0, atunci E = (6"+8)(6”+4), ....................... 2p
. 5(6n+8)
de unde rezultd E = 6 5+4' ....................... 1p
Cum u(6™) = 6, rezultd cd u(6™ +4) = 0si cum 5| ...0, rezulti ci E € N. v, 2p
SUBIECTUL 4
Daci (aba + baa + bb0 ) : 13, atunci:
a) aratati ca (2a + 3b) : 13;
b) aflati ab, stiind ci nu este numir compus.
Solutie
a) 13|(aba + baa + bb0 ) & 13|(112a + 220b), dar 13|(104a + 208b), de unde
rezulta
13|(Ba+12b) & 1p
13|4(2a + 3b) si cum (13,4) = 1, rezultd 13|{(2a +3b) ... 1p

b) a,b#0=>5<2a+3b<45
Cum 13|(2a + 3b), rezulta ca 2a + 3b € {13,26,39}.

ab # compus = ab = nr.prim, deunde b € {1,3,79}, ... 1p
deci 2a + 3b # 26.

l. b=12a+3=13ea=5=ab =51 (F)

2a+3=39=q=180F) 1p
. b=3;2a+9=13a=2=ab =23 .
20+9=39=a=15F
. b=7;2a+21=13(F) )
2a+21=392>a=9=ab=97 " p
IV. b=09;2a+27=13(F) N

20+27=39=>a=6>=ab =69 (F)



