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Solutii si Bareme

. . o . . [2x+1 3x-2028 .
Subiectul 1 Determinati solutiile intregi ale ecuatiei [ - ] = , unde [a] reprezinta partea
intreaga a numarului a.

3x-2028 _ 3(x-1)-2025 _ 3(x—1)

Solutie: - T 405 EZ= X=5PH, P E Lo 3p
[FE2] 239 405 2p
2 =30 =405 2 P = 405 = X= 2026 weeoeeoeeeeeeeeeeeeee oo s e s e eeeeeeeeeen 2p

SUBIECTUL 2. Fiex € R\{\3—2}sia b€ Q.

. < . . x—(3-V4 .
i) Sa se arate ca expresia O3V, depinde de x.
V3 x+2x+1
ii) Sa se determine numerele rationale a si b, stiind ca
a

+ vaz—2v3ab +3b2 =(2a+b)V3+b +2.

V3 +2

x-(V3-2) V342 _ x(¥3+2)+1 1 2-3

Solutie: 1) B 2 a1 Bz A TV s 2p
. a
if) ==+ Va2 — 2v3ab +36? = a(2 = V3) + |@ = VB[ oo Ip
a(2 —+V3) +|a—V3b|=Q2a+b)V3+b+2
Dacida>+3b,atunci3a 4+ V3 (ma —=b5) = (A + D)V F D 4 2o, Ip
Se obtine a = % sib=— g, CATE VETITICA. ..ottt ettt ettt et e et e s e ebeesaaeens Ip
Dacda<+3b,atunci a + V3 (—@ 4+ D) = (a4 DIV D 4 2o Ip
Se obtine a =051 5= — 2, Care NU VEITIICA.......ccoiiiiiiiiiiiiiiiceteeee ettt Ip

SUBIECTUL 3. Fie ABCD un patrulater si M, N mijloacele laturilor AB, respectiv CD. Sa se arate ca
NA+ NB+ MC + MD =0.

Solutie: M mijlocul (AB) = NA 4 NB =2 NM ...coooeoeeeoeeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseee s 3p
Nmijlocul (CD) = MC + MD =2 MN ooeoeeoeeeeeoeeeeoeeeeeeeeeeeeeeeseeeeeeeeseesesese s ses s 3p
NA+ NB4 MC 4 MD =2(NM + MN) = 0 woroeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeoeeeeeeeeeeeseeeeeseeesess e eeseseeeseesseessessees 1p

SUBIECTUL 4. Fie ABCD un patrulater si O punctul de intersectie a diagonalelor acestuia. In
exteriorul sau se considera punctele E si F astfel incat D si C sa fie centrele de greutate ale triunghiurilor

AEOQ, respectiv BFO. Stiind ca EF =2 4B, aratati ca ABCD este paralelogram

Solutie: SD = % (S_A + SE + S_O)), SC = % (S_B) + SF + Td), pentru orice punct S din plan.......2p
FieS=0=0D =3 (0A+ 0E),0C =3 (0B + OF) oo 2p
D_C)—%—OD—E(AB+EF)—5(AB+2AB) ....................................................................... 2p
DC = AB = ABCD este paralelogrami.............ccccueeeeiieiiiie e eiee ettt e steeesvaeesaeessaeeensaeeennnee s lp



