
                                                                      
 

OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ – 07.02.2026 

CLASA a VI - a 

BAREM DE CORECTARE 

 

Problema 1 (22,5 p) 

a) Arătați că numărul (2026 − 2026: 2026)2025 este atât pătrat perfect, cât și cub perfect. 

b) Se consideră mulțimile 𝐴 = {12, 22, 32, … 20262} și 𝐵 = {13, 23, 33, … 20263}. 

Determinați cardinalul mulțimii 𝐴 ∩ 𝐵. 

 

Soluție: 

 

a) (2026 − 2026: 2026)2025 = 20252025………………………………………………2,5p 

20252025  = (452025)2 = pătrat perfect…….………………………….…..………..….4p 

      20252025  = (2025675)3 = cub perfect……..…………………..…..……………….….4p 

 

b)  𝑚 ∈ 𝐴 ∩ 𝐵 ⟹ 𝑚 = 𝑥6, 𝑥 ∈ ℕ∗…………………………………………………….…..4p 

          Deoarece  20262 < 20263, căutăm elementele  𝑚  ȋn mulțimea  𝐴: 

             1 ≤ 𝑥6 ≤ 20262 ⟹ 1 ≤ 𝑥3 ≤ 2026 ………….……………………………………....4p 

             Obținem 𝑥 ∈ {1, 2, 3, … , 12} 

             Deci, card ( 𝐴 ∩ 𝐵)=12 ……………………...…………………...…………………….4p 

 

 

 

 

 

 

 

 



                                                                      
 

Problema 2 (22,5 p) 

Să se arate că fracția  
1⋅2⋅3⋅……⋅2025+1

1⋅2⋅3⋅……⋅2026+1
  este ireductibilă. 

Soluție: 

 

Presupunem că există 𝑑 ∈ ℕ∗, 𝑑 ≠ 1 astfel încât: 

𝑑|1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2025 + 1;  𝑑|1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2026 + 1 ………………………………...............5,5p 

Deoarece 𝑑|1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2025 + 1  ⇒  𝑑|(1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2025 + 1) ⋅ 2026  

⇒ 𝑑|1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2025 ⋅ 2026 + 2026 ………………………………………………………..5p 

Cum 𝑑|1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2026 + 1  ⇒  𝑑|2025  (prin diferență) ………………………………......4p 

𝑑|2025 ⇒ 𝑑|1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2025 ………………………………………………………………..4p 

Cum 𝑑|1 ⋅ 2 ⋅ 3 ⋅ … ⋅ 2025 + 1  ⇒  𝑑|1 (prin diferență) ⇒ 𝑑 = 1 (contradicție)……………….4p  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                                                                      
Problema 3 (22,5 p) 

Fie 𝑎, 𝑏, 𝑐 numere naturale nenule. Dacă 𝑎 + 𝑏, 𝑏 + 𝑐, 𝑐 + 𝑎 sunt direct proporționale cu 

2023, 2024, 2025 arătați că 3 <
𝑎

𝑏
+
𝑏

𝑐
+

𝑐

𝑎
< 3,000003. 

(GM nr. 10/2024, Teclici Daniela, Huși) 

 

Soluție: 

 

Avem 
𝑎+𝑏

2023
=

𝑏+𝑐

2024
=

𝑐+𝑎

2025
=

2(𝑎+𝑏+𝑐)

2023+2024+2025
=

𝑎+𝑏+𝑐

3036
  ……………………………………….5,5p 

𝑎+𝑏

2023
=

𝑎+𝑏+𝑐

3036
=

𝑐

1013
𝑏+𝑐

2024
=

𝑎+𝑏+𝑐

3036
=

𝑎

1012
𝑐+𝑎

2025
=

𝑎+𝑏+𝑐

3036
=

𝑏

1011}
 
 

 
 

⇒

{
 

 
𝑎

1012
=

𝑏

1011
=

𝑐

1013
= 𝑘

𝑎 = 1012𝑘
𝑏 = 1011𝑘
𝑐 = 1013𝑘

 …………………………………………….5p 

𝑎

𝑏
+
𝑏

𝑐
+

𝑐

𝑎
=

1012

1011
+
1011

1013
+
1013

1012
= 1 +

1

1011
+ 1 +

1

1012
+ 1 −

2

1013
= 3 + (

1

1011
+

1

1012
−

2

1013
) =

3 +
3035

1011⋅1012⋅1013
> 3 ⇒ 

𝑎

𝑏
+
𝑏

𝑐
+

𝑐

𝑎
> 3 …………………………………………………..……6p 

3 +
3035

1011⋅1012⋅1013
< 3 +

3039

1011⋅1012⋅1013
= 3 +

3

1011⋅1012
< 3 +

3

1000⋅1000
= 3 + 0,000003 =

3,000003 ⇒ 
𝑎

𝑏
+
𝑏

𝑐
+

𝑐

𝑎
< 3,000003 …………………………………………………..……….6p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                                                                      
Problema 4 (22,5 p) 

 

Fie  𝑀𝑂𝑁̂, 𝑁𝑂𝑃̂ și 𝑁𝑂𝑃̂, 𝑃𝑂𝑄̂  unghiuri adiacente două câte două. Suma măsurilor celor 

trei unghiuri este 140° și 2 ∙ 𝑀𝑂𝑁̂ = 5 ∙ 𝑁𝑂𝑃̂, 3 ∙ 𝑁𝑂𝑃̂ = 2 ∙ 𝑃𝑂𝑄̂. Se consideră 𝑂𝐴 și 𝑂𝐵 

bisectoarele unghiurilor 𝑁𝑂𝑃,̂  respectiv 𝑃𝑂𝑄̂.  

a) Calculați măsurile unghiurilor 𝑀𝑂𝑁̂, 𝑁𝑂𝑃̂ și 𝑃𝑂𝑄̂; 

b) Calculați măsura unghiului 𝐴𝑂𝐵̂.   

 

Soluție: 

a) Notăm măsurile unghiurilor 𝑀𝑂𝑁, 𝑁𝑂𝑃 și 𝑃𝑂𝑄 cu 𝑥, 𝑦, respectiv 𝑧 

Atunci 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 = 140° ⇒ 𝑥 + 𝑧 = 140° − 𝑦 .....................................................4p 

2𝑥 = 5𝑦, 3𝑦 = 2𝑧…………………………………………………………………3p 

Avem 2𝑥 + 2𝑧 = 8𝑦 , deci 4𝑦 = 𝑥 + 𝑧…………………………………………...4,5p 

Vom obține 𝑦 = 28°……………………………………………………………….2p 

                    𝑥 = 70°……………………………………………………………….2p 

                       𝑧 = 42° ……………………………………………………………....2p 

b) 𝑂𝐴 este bisectoarea 𝑁𝑂𝑃̂ ⟹ 𝐴𝑂𝑃̂ = 14°, 

𝑂𝐵 este bisectoarea 𝑃𝑂𝑄̂ ⟹ 𝑃𝑂𝐵̂ = 21° ...............................................................3p 

                  𝐴𝑂𝐵̂ = 𝐴𝑂𝑃̂ + 𝑃𝑂𝐵̂ = 35°………………………………………………………..2p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


