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PROBLEMA1

Calculati media aritmetica si media geometrica a numerelor:

a= J0B v+ [(V3- VB +2 /5 + V3 + 46-VH)
b=16—-2v5+6+ 25 +2/14 — 6+5.

SOLUTIE:
a =5 — V3[+[V3 = VB[+2[V5E + V3F24— 45, 3p
a=V5—V3 +V5 = V3+2V5 + 2v3+24— 45 =24 ... 4p
b=\/(\/5—1)2+\/(\/§+1)2+2\/(3—\/§)2 ................................................... 4p

b =5 — 1[+[V5+1[+2|3 — V5| =V5 — 1+V5+1+6—2V5 =6 ....cvvvevrenn... 4p

2= 2= R oI5 3p

Mg=Va b =vV24-6=VI44=12 .....cccooiiiiiiiiiiiiiiiiiie e 3p
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PROBLEMA2

Determinati numerele naturale ab care verifica relatia , ’ a++ab=a.

Gazeta matematica nr. 1/2014

SOLUTIE:

Se ridica relatia la patrat si se obtine: \/az =A% =@ 3p
Din a cifrd avem: a? — a € {0,2,6,12,20,30,42,60,72} ....coeviuieeiiinaan. 3p
Dina? —a € N =+ ab € N = ab patrat perfect ........................... 3p
Daca a =1, atunci \/1: = 0, nu exista solutie ............cooveiiiiiiiiin 3p
Daci a =2, atunci v 2b = 2, nu existi SOIULIE .o 3p
Daca a = 3, atunci \/3: =6, eXiStA @D =36 ..ot 3p

Daca a > 3, obtinem numere de doua cifre care sunt radacini patrate ale unor numere de cel

putin trei cifre,dar ab are doar doui cifre, deci nu mai sunt solutii............... 3p
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PROBLEMA3

in triunghiul ABC, m(xBAC) = 70°, m(xABC) = 60°, AD este mediatoarea segmentului
BM, punctele D, M € BC. BisectoareaxABC, (BN intersecteaza pe AM inpunctul P, N € AC.

Aflati masurile unghiurilor patrulaterului cu varfurile Tn P, M, C si N.

SOLUTIE:

REAIIZAIE UESEN. ....veiiieiie e 4p
TN AABC aflim XC = 50°. ..ot 3p
(BN bisectoarea *ABC = <ABN=xCBN=30°. .........cccecverrrrrrrrrerrrn. 2p
Tn ABNC aflim<BNC=100°=PNC ........ce.cecrvrrrrrrrrrrrrerrrrreserisneeranes 2p
AD mediatoarea segmentului BM =AABM isoscel ..........c.ccoovivenenne. 3p
DAAMBEB0 ..o 3p
DAPMOCTL20 e 2p
Tn patrulaterul PMCN: KNPM=90° ..........ccccevoerrirreeerrieeeeseeeeses e 2p
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PROBLEMA 4

Pe laturile consecutive AB si BC ale unui patrat se construiesc doua triunghiuri
echilaterale ABE si BCF (primul cu varful in interior si al doilea cu varful in exteriorul
patratului).

Sa se arate ca punctele D, E, F sunt coliniare.

SOLUTIE:
C D
E
F

B A
REANIZArE UESEN. ...c.veceeeceiecee e e 3p
AFCD 1S0SCEl (FCTCD) ..ot 3p
JIFCD = 150°=><CDF = «CFD = 15°2) .o 3p
FEDASIDEATTS® ) oottt 2p
ABEA echilateral <XBEA =60°) ..c..oooviiiiiiiiiieieeee e 2p
LFBE =90° P —/E©

FB — BE }:>AFBE dreptunghic isoscel=><FEB=45°) ................. 3p

<FED = FEB+ <BEA+ <AED=<%FED =180°= ) ...c.cceecvevrirrrrnenn, 3p
Punctele F, E, D sunt COlINIAIE. ) ...coveiieiiiecie e 2p

Nota:Timp de lucru — 3ore.

Fiecare subiect este notat cu 21 puncte.

Se acorda 16 puncte din oficiu.

Toate subiectele sunt obligatorii.

Orice solutie corecta diferita de cea din barem este punctata corespunzator.
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