WA MINISTERUL EDUCATIEI

INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN TELEORMAN $1 CERCETARII

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA -07 februarie 2026
ClasaaVla

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

PROBLEMA 1.
. 2035 2036 2037
Fie AZ{ , , . } Determinati cardinalul multimii ANN.
10 11 12
(G M Nr. 9/2025, E: 17295)
SOLUTIE:
Se observa ca A={2035+n | neN} SR UPPTPRPPRPI 5p
10+n
T P \ G P T L 5p
10+n

Dar, 104N [L0HN oo 1p

10+n [ 2035+Nn-(10+N) = i 1p
= 10+Nn| 2025 = 10N € D2025 « «evvrververiieiieieriesie e 1p

2025=3*.52 , iar 2025 are (4+1) (2+1) = 15 diViZOli........cecevevrerrnnnens, 4p

Dintre acestia excludem divizorii mai mici decat 10, adica pe 1, 3,5 si 9 raman

15-4=11 AIVIZOTT D coiiiiii ettt be e ste e sree seetens 2p.
=11 valori pentru n = card(ANN) = 11 oo 2p
PROBLEMA 2.

Aflati numerele naturale a si b stiind ca [a, b] este de 15 ori mai mare decét (a, b) si
S5a+3b=150.

(S-a notat cu [a, b] cel mai mic multiplu comun si cu (a, b) cel mai mare divizor comun al
numerelor a si b.)
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SOLUTIE:
Fied=(a,b)=a=da'b=db', a',b' prime Intre ele...........ceeeveervrrrreerirrerrerrernenns 2p
Cum [a,b]=da'b'=>da'b'=15d =a'b' = 15.ciieiieeeeeeee e S5p
Avem de studiat 4 cazuri:
1)a'=1,b" = 152a=3b=45. e 5p
2)a'=3,b ' =52a = 15D =25 e 5p
3)@"=5,0"= 3 MU CONVINE......ceritieiieeiieeieeiieeteeteeeteeneeeeteeseeebeenseesnseeseesnseennes 2p
4)a"= 150" = 1 MU CONVINE.....eeiitiiiiieiiieiieiieeieeniee e esieeereesteeereeteesnseeaeessseensees 2p
PROBLEMA 3.

Se dau unghiurile: AOB, BOC, COD, adiacente doua cate doua, ale caror masuri
insumate fac 180°. Masurile lor sunt invers proportionale cu numerele 0,(3); 0,5 si 0,25.
Sa se calculeze:

a) masurile unghiurilor AOB, BOC si COD;

b) masura unghiului MON, unde (OM este bisectoarea unghiului AOB si (ON
este bisectoarea unghiului COD.

€) masura unghiului MOP, unde OP ] ON.

SOLUTIE:

a) ¥AOB, ¥BOC, «COD - invers proportionale cu numerele 0,(3); 0,5 si 0,25
=>IAOB: 0, (3) = IBOC: 0,5 = ACOD" 0,25....ccoiiiiiieciieireeeeieieierese e 2p
%AOB _ ¥BOC _ %COD

= T ettt e et e e e e s et e s et e s e bt e s e bt e e e e e e e e e e s ae e e et e e st eeenraeeenares 2p
3 2 4
A B O L I o 200 e 2p
3 2 4 9
IAOB=60°, «BOC=40° XCOD=80° ....cccestirtrierierieiereereeeeeeene Ip
b) (OM este bisectoarea < AOB si (ON este bisectoarea <COD
= AMON= IMOB+<XBOCH+<XCON = IMON=T110°..corcrmrrrmrrrmrerrmerrmermsesserssessssssssesssssens 3p

c) Cazul 1. P este in acelasi semiplan cu B fata de AD = «MOP =180° — (30° + 90° + 40°)=>
LIMOP = 200ttt ettt ens 5p

Cazul 2. . P este In semiplanul opus semiplanului format de dreapta AD si punctul B =......... 4p
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IMOP = 180° — 20° XIMOP = 160°......coeeiiieeeiee ettt e 2p
PROBLEMA 4.

Fie M1, M2, Mg, ..., Mn puncte coliniare in aceasta ordine, astfel incat M1M»=9,
M2M3=17, M3M4=33, MsMs=65, ..., Mn.1M .
a) Aflati lungimea segmentului MgMo;
b) Aflati neN daca Mi1M, = 8194

SOLUTIE:
a) M1M2 = 9 = Mi1M2 = 234 L sssssssssssssssssssesnas 2p
M2aM3 = 17 = M2aM3 = 244 1. ses s 2p
M3M4 = 33 = M3Ma = 254 L sssesssesssesssssss s ssssssssessens 2p
M4Ms = 65 = MaM5 = 2041 ... ssssssssssssesnas 2p
M1 Mn =201 S s 3p
MgMog = 21041 = 102441 = 1025. .orrrrrerrrreerseerseesssssessssssssesssesssseeens 1p
b)  MiMn = MiM2+M2M3+M3Ms+ ... +Mn-1Mn s 1p
= 23414244 1425414 o F20F 14T s nesseeas 1p
= 234244254 L4214 T F T 4 o F T 1p
de n—1 ori
= 23(1424..4202)4n-1= 23(271-1) 401 coorreeereeereeereeeesneeens 1p =
8:(2m1-1)4n-1 =820 14N-9 . s s 1p
Dar, MiMn=8194 = 8:2714n-9 = 8194 =8-2n14+n=8203 ... 1p
=8-2r1< 8203 |:8 e P 1p
= 2m1<1025 = 2m1<210 5 n-1<10 = n<11 . s 1p

Pentru n<10= 8-210-14+10=8-29+10=4096+10=4106.
Deci, NT1T L ———————— 1p

Nota: Timp de lucru — 3 ore.

Fiecare subiect este notat cu 21puncte.

Se acorda 16 puncte din oficiu.

Toate subiectele sunt obligatorii.

Orice solutie corecta diferita de cea din barem este punctata corespunzator.
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