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1. (21p) Pentru fiecare numdr natural nenul # se considerd numarul I, = n | 01 e
a) (7p) Aratatica [, + foll%xdx =1.
b) (7p) Aratati ca I, = 2 — g

¢) (7p) Aritati ca sirul (I,),s1 este crescator, cu limita In 2.
Se considera cunoscut ca In(1 + x) < x, pentru orice x € (—1,0).

2. (21p) Pe multimea M = (—1,1) se da legea de compozitie asociativa ,,*” cu proprietatea ca
xX+y+z+xyz

1+xy+yz+zx

X*y*ZzZ= ,Vx,y,ZEM.

x+y
1+xy’

Arataticax *y = pentru orice x,y € M.

3. (21p) Fie (G,) un grup. Demonstrati ci daci existd o functie f: G > G cu proprietatea ci xy(f (y))2 =
f(y)x3, pentru orice x,y € G atunci grupul G este abelian.

4. 21p) Fiea,b € R cu 0 < a < b si functia f: [a, b] = R derivabila, cu proprietatea ca f: f)dx =
bf(a) — af (b). Aratati ca existd ¢ € (a, b) astfel incat f'(c) = 0.

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Se acorda 16 puncte din oficiu.
3. Timp de lucru 3 ore.



