OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA
SUCEAVA, 7 februarie 2026
BAREM DE CORECTARE SI NOTARE
CLASA a V-a

1. (21p) Determinati numerele naturale a si b, stiind ca:
a+b=3-5+(2:10'-87-12):4 si
2°.5"—[25+5-(a—b):7]=5.
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Solutie.
a+b:3~25+(2-1000—1044):4 :>a+b:75+(2000—1044):4 =

=a+b=75+956:4=a+b=75+239 = a+b=314.
2*.5°—[25+5-(a—b):7]=5=4-25-[25+5-(a—b):7|=5=100-[25+5-(a—b):7]=5=
= 25+5-(a—b):7=100-5 =25+5-(a—b):7=95=5-(a—b):7=95-25 =
=5-(a=b):7=70 =5-(a=b)=70-7T=5-(a—b)=490 = a—b=490:5 = a—b=98.

a > Din reprezentarea grafica avem:
4 2.h=314-98=2-h=216=>b=216:2=b=108.

a=108+98 = a=206.

Barem.
a+b=3-25+(2-1000-1044):4 3p
a+b="75+(2000-1044):4 2p
a+b=75+956:4 1p
a+b=75+239 1p
a+b=314 1p
2°.5°—[25+5-(a—b):7]=5=4-25-[25+5-(a=b):7|=5=100-] 25+5-(a—b):7]=5 | 2P
25+5-(a=b):7=100-5 = 25+5-(a—b):7=95 2p
5-(a=b):7=95-25=5-(a=b):7=70 2p
5:(a=b)=70-7=5-(a—b)=490 2p
a—-b=490:5=a—-b=98 1p
98 lp
) 314
b
2:-h=314-98=2-b=216=b=216:2 = b =108 2p
a=108+98 = a =206 1p

2. (21p) Un elev a cumparat de la librarie 5 pixuri, 4 creioane si 6 caiete, pentru care a platit 53 lei.
A doua oard a cumpdrat 4 pixuri, 5 creioane si 4 caiete, pentru care a platit 42 lei, iar a treia oard a
cumpadrat 9 pixuri, 9 creioane si 5 caiete, pentru care a platit 70 lei. Obiectele au avut aceleasi
preturi de fiecare data.

a) (8p) Aflati pretul unui caiet.




b) (13p) Aflati pretul unui pix si pretul unui creion.
Corina Larionescu, Suceava
Solutie.
a) 5 pixuri ..... 4 creioane ..... 6 caiete ..... 53 lei
4 pixuri ..... 5 creioane ..... 4 caiete ..... 42 lei
Adunand cele doua relatii de mai sus, obtinem:
9 pixuri ..... 9 creioane ..... 10 caiete ..... 95 lei
Dar, avem: 9 pixuri ..... 9 creioane ..... 5 caiete ..... 70 lei
Scazand cele doua relatii de mai sus, obtinem:
5 caiete ..... 25 lei
Atunci, 1 caiet costa 25 : 5 =5 lei.
b) 6 caiete ..... 6-5=30 lei
4 caiete ..... 4-5=20 lei
Atunci: 5 pixuri ..... 4 creioane ..... 53-30=23lei, relatie pe care o vom inmulti cu 5.
4 pixuri ..... 5 creioane ..... 42 —-20=22 lei, relatie pe care o vom inmulti cu 4.
Obtinem: 25 pixuri ..... 20 creioane ..... 115 lei
16 pixuri ..... 20 creioane ..... 88 lei
Scézand cele doua relatii de mai sus, vom avea: 9 pixuri ..... 27 lei
Atunci, 1 pix costd 27 : 9 =3 lei.
5 pixuri ..... 5-3=15 lei
In final, avem: 4 creioane ..... 23—-15=8]Iei
Atunci, 1 creion costd 8 : 4 =2 lei.

Barem.
a) 5 pixuri ..... 4 creioane ..... 6 caiete ..... 53 lei
4 pixuri ..... 5 creioane ..... 4 caiete ..... 42 lei

Adunand cele doua relatii de mai sus, obtinem: 4p
9 pixuri ..... 9 creioane ..... 10 caiete ..... 95 lei
9 pixuri ..... 9 creioane ..... 5 caiete ..... 70 lei
Scézand cele doua relatii de mai sus, obtinem: 4
5 caiete ..... 25 lel P

Atunci, 1 caiet costa 25 : 5 =5 lei.

b) 6 caiete ..... 6-5=30 lei )
4 caiete ..... 4-5=20 lei p

5 pixuri ..... 4 creioane ..... 53-30=23lei, relatie pe care o vom inmulti cu 5.

4 pixuri ..... 5 creioane ..... 42 —-20 =22 lei, relatie pe care o vom inmulti cu 4. 4p
Obtinem: 25 pixuri ..... 20 creioane ..... 115 lei

16 pixuri ..... 20 creioane ..... 88 lei 4
Scazand cele doua relatii de mai sus, vom avea: 9 pixuri ..... 27 lei P

Atunci, 1 pix costd 27 : 9 = 3 lei.

5 pixuri ..... 5-3=15 lei
4 creioane ..... 23-15=8lei 3p
Atunci, 1 creion costd 8 : 4 =2 lei.

3. (21p) Se considera suma S =201+2001+20001+...+200...01 .
a) (6p) Aflati cate cifre de zero se folosesc pentru a scrie toti termenii sumei S.
b) (Sp) Aflati cate cifre are termenul din mijloc al sumei S.
¢) (10p) Calculati suma S.
Ana Marcela Popa, Radauti



Solutie.
a) $=201+2001+20001+...+200...01. Se folosesc:

1 2 3 2025 cifre
1+2+3+...42025=2025-2026:2=2025-1013=2051325 cifre de zero pentru scrierea
tuturor termenilor sumei S.

b) Cum suma are 2025 de termeni, termenul din mijloc este termenul al 1013-lea, adica 2 00...01
1013 cifre
care are 1015 cifre.

¢) $=201+2001+20001+...4+2 OO...Ol:(200+1)+(2000+1)+(2000O+1)+...+(2 00...0 +lj:

1 2 3 2025 cifre 2026 cifre

= (200+2000+20000+...+2 00...0j+[1 +1+1+...+1J = 222..22200+2025=222...222 4225
|————

2026 cifre de 2025 de ori 2026 cifre 2023 cifre

Barem.

a) $=201+2001+20001+...+200...01 3
1 2 3 2025 cifre p

1+2+3+...+2025=2025-2026:2=2025-1013=2051325 cifre de zero pentru scrierea 3p

tuturor termenilor sumei S.
b) Suma § are 2025 de termeni = termenul din mijloc este termenul al 1013-lea 3p
200...01 are 1015 cifre.

1013 cifre 2p
¢) S= (200+1)+(2000+1)+(20000+1)+...+(2 00...0 +1j = 3p
2026 cifre
= (200+2000+ZOOOO+...+2 OO...O)+[1+1+1+...+1] = 3p
2026 cifre de 2025 de ori
=222..22200+2025=222...2224225.

2026 cifre 2023 cifre

4. (21p)Se considerd numerele de forma abcd pentru care, impartind ab la cd se obtine restul 17
si Impartind cd la ab se obtine restul 7.
a) (6p) Verificati daca 1775 este un astfel de numar.

b) (15p) Calculati suma tuturor numerelor abcd care verifica conditiile din enunt.
Gabriela Sascau, Radauti
Solutie.
a) 17:75=0rest 17 s1 75:17 =4 rest 7.
Numarul 1775 verifica conditiile din enunt.

b) ab=cd-x+17,cu 0<17<cd si cd=ab-y+7,cu 0<7<ab.

Din ¢d >17 si c_d:E-y+7,ob‘ginemcé y#0 siatunci cd >ab, deci ab<cd .

Din a_b<£§ia_b:c_d-x+l7,ob‘ginemcé x=0. Atunci ab=17.

Cum c_d:E-y+7§i a_b:l7:>c_d:17-y+7, cu yz0 = cd poate fi: 17-1+7=24,
17-2+7=41,17-3+7=58,17-4+7=75,17-5+7=92.

Atunci abcd poate fi: 1724, 1741, 1758, 1775, 1792. Suma acestor numere este:
1724 +1741+1758+1775+1792 =8790.

Barem.

| a) 17:75=0rest 17 | 2p |




75:17 =4 rest 7

Numarul 1775 verifica conditiile din enunt. 2p
b) ab=cd-x+17,cu 0<17<cd si cd=ab-y+7,cu 0<7<ab. 2p
Din cd >17 §ic_d=E~y+7,ob;inemcé y¢0§iatuncic_d>a_b. 2p
Din ab < cd si a_b=c_d-x+17,0b;inem cd x=0. Atunci ab=17. 2p
Cumc_d=E~y+7§icE)=17:>c_d=17~y+7,cuy¢O 1p
cd poate fi: 17-1+7=24,17-2+7=41,17-3+7=58,17-4+7=75, 17-5+7=92 3p
Atunci abcd poate fi: 1724, 1741, 1758, 1775, 1792. 3p
Suma acestor numere este: 1724+1741+1758+1775+1792 =8790. 2p

Nota: Orice alti solutie corectd se va puncta corespunzdator.




