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H1

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

1. (20p) Pe R se considerd legea de compozitie xoy=xy—a(x+y)+2, Vx,yeR, aeR .
a) (10p) Determinati a astfel ca M = [a,+00) sa fie parte stabila a lui R n raport cu legea "o" .
b) (10p) Pentru a =—2 determinati ¢ € M pentru care tototot = 2(8-10124 —1) .

prof. Moisuc Niculina-Mihaela , Radauti
Barem:

1.a) | Prelucram egalitatea :
xoy:xy—a(xjty)+2=xy—ax—ay+2:(x—a)(y—a)—a2 +2, Vx,yeR, aeR.
Conditiaca M = [a,+00) sa fie parte stabila a lui R in raport cu legea "o" < 5p

@(x—a)(y—a)—az+2>—a2+22a©a2+a—2£0<:>ae[—2,1].

Sp

L.b) | Legea o putem scrie xoy =(x+2)(y+2)—2si cum legea este asociativd vom avea Sp
totoror=2"-1012 ~2= (14+2)' ~2=(2:1012)" 2= (1+2)" =2024* = 1+ 2= 42024 | 5,
Cu solutia t =2026 e M
2. (20p) Fie multimea G =(0;1) si legea de compozitie "+" definita prin x* y = i

2xy—x—y+1’
oricare ar fi x,y €G.

a) (6p) Rezolvati in G ecuatia x *% = % .
1
b) (7p) Aratati ca e = 5 este elementul neutru al legii de compozitie "+" .

¢) (7p) Determinati simetricul lui

in raport cu legea de compozitie "x".

Prof. Tomasciuc Lenuta, Suceava

Barem:
2.a) x 3p
Cum x*—=— 5 3 ] =g
Xt 4
3
al =§cusolugiax:§eG 3p
—x+2 7




2.b) 1
1 Yy
X*—= i =x pentru Vxe G 3p
2 2. x-——x——+1
2 2
1
P
—%x = =x pentru Vx G 3
2 2. L x———x+1 P
2 2
1
Deci e= > este elementul neutru al legii de compozitie "«" 1p
2.¢) | Fie x € G. Acesta este simetrizabil daca existd x'e G a. 1. x*x'=x"*x=¢, deci
5
x*x'=l<:> x'=1-x.Cum x€(0;1)= 0<1-x<1deunde Vx € G este simetrizabil. P
2
1Y . 1 2025 2p
2026 2026 2026
< . 1 1
Sau rezolva ecuatia *x'=x'"* =—
026 2026 2

3. Se considera functia f:(0;00) >R, f(x)= lnTx

a) (7p) Aritati ca functia F:(0;0) >R, F(x)= 2x (Inx—2) este o primitiva a functiei f.

b) (7p) Calculat1 ( Y +_}[

¢) (6p) Sa se determine primitiva functiei £, al carei grafic contine punctul A(efz;e*1 ) .

Prof. Cenusa Remus , Suceava

Barem:
3.2) F este derivabild si F'(x)= [ x(Inx- 2)} (2\/;)'(lnx—2)+(2\/;)(lnx—2)' 3p
%(lnx—2)+%—n—;:f( x), deci F este o primitivé a functiei f. p
3.b) e 1 Inx e el e .x2 J' e 3p
X\/;-i-— —dx=|xInxdx+|—-Inxdx=|| — | Inxdx+ | (Inx)'ln xdx
| ot it |63 b
2 ¢ e 2 2 1 2 ¢ 2 4p
Xy _Ix_.lderln x| _e _l.x l_e +3.
12 0x 21 2 2 2] 2 4
3.¢) | Multimea primitivelor functiei f este mulglmea de functii F, :(0;0) > R, 2p
F (x)=2Jx(Inx-2)+k,keR.




Punem conditia F) (e’z) =e ', adicd —8e+k=¢"' = k=9¢"'. Deci primitiva cautata

este F| (x) = 2\/;(lnx—2)+9e_1 .

4. (30p) Apa unui lac contaminat este tratata cu un bactericid. Rata modificarii numarului bacteriilor

ddundtoare dupi t zile de la aplicarea tratamentului este modelata prin B'(7)=—

3000
(1+0,2¢)’

,t >0, unde

B este numarul bacteriilor pe milimetru de apa si t este numarul de zile de tratament al apei. Numarul
initial al bacteriilor a fost egal cu 10000/mililitru. Determinati dupa cate zile numarul bacteriilor va fi
cel mult egal cu 2500/mililitru.

Prof. Bedrulea Gabriela Victoria, Suceava

Barem:
4. | Pentru a gasi numarul de bacterii B(t) integrdm B’(t) in raport cu t: 10p
t)=|- 3000 ————dt =—3000[ (1+0,2¢) "dt = 15009 _ - (sau substitutic)
1 0, 2t 1+0,2t
10
Folosim conditia initiald 15000 +C =10000 = C=-5000,B(t) = 15000 —-5000 P
14+0,2t 14+0,2¢t
10
115(())0; —5000 <2500 se ajunge la # >5. Asadar dupa cel putin 5 zile, numarul P
+0,

bacteriilor va fi mai mic sau egal cu 2500/mililitru.

Nota: Orice alti solutie corecti se va puncta corespunzdtor.



