CONCURSUL NATIONAL DE MATEMATICA APLICATA
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»ADOLF HAIMOVICI”
ETAPA LOCALA
SUCEAVA -7 FEBRUARIE 2026
CLASA a X-a
Filiera tehnologica, toate profilurile si specializarile

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

1. a) (6p) Sa se determine a, b € N stiind ca V9 + 4V2 = a + bv/2.

b) (14p) Sa se aduca la o forma mai simpla \/13 + 30\/2 +V9+ 42

Propunator prof. Macovei Narcisa, Suceava

Barem
a)\/9+4\/§=\/(2\/§)2+4\/§+1=1+2\/§:>a=1,b=2 6p
b)\/13+30\/2+\/9+4\/§ 3p
3p
13+30/3+2\/§=
4p
13 +30(1 +V2) = |43 + 302
=54 32 4p
. . 2
2. 2Q0p) Fiex €Zs1 E(x)= .
4" +2

a) (6p) Calculati E(-1), E(0) si E(1).
b) (7p) Aratati ca E(1-x) + E(x) =1,V x € Z.

¢) (7p) Calculati suma E(-99) + E(-98) + E(-97) + ... + E(100).

Propunator prof. Negrea Daniela, Suceava

Barem

8 2 1
)E(-D) =,,E(0)=35,E1) =3 6p
b)E(1—x) + E(x) = — 2 2p

41=%42 = 4%42
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¢) Suma S are 200 de termeni si, conform punctului b), se deduce ca

E(=99)+ E(100) =1, E(-98) + E(99) =1, E(~97) + E(98) =1,..., E(-1) + E(0) =1. 3P

Adunand cele 100 de egalitati membru cu membru, se obtine S=100 4p

3. (20p) Fie log,. a = x, log., b =y, log,, ¢ = z,unde a, b, ¢, ab, ca, bc € (0, +0)\{1}.
S se arate ci gt DO-D) . pOADE-X) | (ZHDE-Y) = 1

Propunator prof. Nita Daniela, Suceava

Barem:

a= (bc)*,b = (ca)?,c = (ab)* 6p
a**t = a¥-a = a* - (bc)* = (abc)*, analog b*** = (abc)?,c?*! = (abc)? 6p
aGH D=2 . pO+DE=x) . (DY) = (ghc)*V=2) . (ghc)Y @) . (abc)?*—Y) =1 8p

4. a) (5p) Fie z;,z, € C,zy = x + yi,z, = y + xi, unde x,y € R. Stiind ca |z,| = |z,| = 1, sé se arate
cdzy zy =1.
b) (25p) Adolf trebuie sa inmulteasca 2026 numere complexe care au modulul 1.

Din neatentie, el schimba intre ele partea reald cu cea imaginara la fiecare factor al produsului si obtine

rezultatul — \/2—5 + g i. Care este rezultatul corect al produsului celor 2026 numere complexe?

Adaptare profesor Tui Andreea, Suceava

Barem:

)z, Z, = i(x2+y2) =i Sp
b) Fie z, € C, |z| = 1,k = 1,2026, cele 2026 numere complexe si z;, € C, |z,| = 1,

k = 1,2026 numerele complexe 1n care s-a schimbat partea reala cu cea imaginara.

Conform a) z, - z;, = i,V k = 1,2026 Sp
(z1° 23 " " Zo026) " (21" 23 " " Z026) = (2026 = —1 P
V2 N V2 ~1 g

2 2! Z1 " Zy " ot Z026 P
71" Zy " e Zoo26 = NN >
—T + Tl

Nota: Orice alta solutie corectd se va puncta corespunzdator.




