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CLASA a X-a 

Filiera tehnologică, toate profilurile și specializările 

 

BAREM DE CORECTARE ȘI NOTARE 

 

 

1. a) (6p) Să se determine 𝑎, 𝑏 ∈ ℕ știind că √9 + 4√2 = 𝑎 + 𝑏√2. 

b) (14p) Să se aducă la o formă mai simplă √13 + 30√2 + √9 + 4√2 . 

Propunător prof. Macovei Narcisa, Suceava 

Barem 

a) √9 + 4√2 = √(2√2)
2

+ 4√2 + 1 = 1 + 2√2 ⇒ 𝑎 = 1, 𝑏 = 2 6 p 

b) √13 + 30√2 + √9 + 4√2= 

√13 + 30√3 + 2√2 = 

√13 + 30(1 + √2) = √43 + 30√2 

= 5 + 3√2 
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2. (20p) Fie 𝑥 ∈ ℤ și  
2

( )
4 2x

E x =
+

. 

a) (6p) Calculați E(-1), E(0) și E(1). 

b) (7p) Arătați că E(1-x) + E(x) = 1,∀ 𝑥 ∈ ℤ. 

c) (7p) Calculați suma E(-99) + E(-98) + E(-97) + … + E(100). 

Propunător prof. Negrea Daniela, Suceava 

Barem 

a) 𝐸(−1) =
8

9
, 𝐸(0) =

2

3
, 𝐸(1) =

1

3
 

6 p 

b) 𝐸(1 − 𝑥) + 𝐸(𝑥) =
2

41−𝑥+2
+

2

4𝑥+2
 2p 
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3p 

c) Suma S are 200 de termeni și, conform punctului b), se deduce că 

( 99) (100) 1, ( 98) (99) 1, ( 97) (98) 1,..., ( 1) (0) 1E E E E E E E E− + = − + = − + = − + = . 

Adunând cele 100 de egalități membru cu membru, se obține S=100 

3p 

 

4p 

 

3. (20p) Fie log𝑏𝑐 𝑎 = 𝑥,  log𝑐𝑎 𝑏 = 𝑦, log𝑎𝑏 𝑐 = 𝑧, unde 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑎𝑏, 𝑐𝑎, 𝑏𝑐 ∈ (0, +∞)\{1}.  

Să se arate că   𝑎(𝑥+1)(𝑦−𝑧) ∙ 𝑏(𝑦+1)(𝑧−𝑥) ∙ 𝑐(𝑧+1)(𝑥−𝑦) = 1. 

Propunător prof. Niță Daniela, Suceava 

Barem: 

a = (𝑏𝑐)𝑥, 𝑏 = (𝑐𝑎)𝑦, 𝑐 = (𝑎𝑏)𝑧 6 p 

𝑎𝑥+1 = 𝑎𝑥 ∙ 𝑎 = 𝑎𝑥 ∙ (𝑏𝑐)𝑥 = (𝑎𝑏𝑐)𝑥,  𝑎𝑛𝑎𝑙𝑜𝑔 𝑏𝑦+1 = (𝑎𝑏𝑐)𝑦, 𝑐𝑧+1 = (𝑎𝑏𝑐)𝑧 6 p 

𝑎(𝑥+1)(𝑦−𝑧) ∙ 𝑏(𝑦+1)(𝑧−𝑥) ∙ 𝑐(𝑧+1)(𝑥−𝑦) = (𝑎𝑏𝑐)𝑥(𝑦−𝑧) ∙ (𝑎𝑏𝑐)𝑦(𝑧−𝑥) ∙ (𝑎𝑏𝑐)𝑧(𝑥−𝑦) = 1 8 p 

 

4. a) (5p) Fie 𝑧1, 𝑧2 ∈ ℂ, 𝑧1 = 𝑥 + 𝑦𝑖, 𝑧2 = 𝑦 + 𝑥𝑖, unde 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ. Știind că |𝑧1| = |𝑧2| = 1, să se arate 

că 𝑧1 ∙ 𝑧2 = 𝑖. 

b) (25p) Adolf trebuie să înmulțească 2026 numere complexe care au modulul 1.  

Din neatenție, el schimbă între ele partea reală cu cea imaginară la fiecare factor al produsului și obține 

rezultatul  −
√2

2
+

√2

2
𝑖. Care este rezultatul corect al produsului celor 2026 numere complexe? 

Adaptare profesor Țui Andreea, Suceava 

Barem: 

a) 𝑧1 ∙ 𝑧2 = 𝑖(𝑥2 + 𝑦2) = 𝑖 5p 

b) Fie 𝑧𝑘 ∈ ℂ, |𝑧𝑘| = 1, 𝑘 = 1,2026̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅, cele 2026 numere complexe și 𝑧𝑘
′ ∈ ℂ, |𝑧𝑘

′ | = 1,   
𝑘 = 1,2026̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ numerele complexe în care s-a schimbat partea reală cu cea imaginară. 

Conform a) 𝑧𝑘 ∙ 𝑧𝑘
′ = 𝑖, ∀ 𝑘 = 1,2026̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ 

 (𝑧1 ∙ 𝑧2 ∙ … ∙ 𝑧2026) ∙ (𝑧1
′ ∙ 𝑧2

′ ∙ … ∙ 𝑧2026
′ ) = 𝑖2026 = −1 

−
√2

2
+

√2

2
𝑖 =

−1

𝑧1 ∙ 𝑧2 ∙ … ∙ 𝑧2026
 

𝑧1 ∙ 𝑧2 ∙ … ∙ 𝑧2026 =
−1

−
√2
2 +

√2
2 𝑖

=
√2

2
+

√2

2
𝑖 
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Notă: Orice altă soluţie corectă se va puncta corespunzător. 


