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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
Etapa locali - SALAJ —9.02.2026
BAREM DE NOTARE

Clasa a VI-a
Subiectul 1
12p) a)Determinati numerele naturale a si b, stiind ca [a,b] — (a,b) = 176 si

[a,b]
(ab)

=45.

P ah 3 4
9p) b) Aflati numerele abc pentru care % = Cs—a :a: .

Solutie
[a, b] = 45-(a,b), 45 (a,b) -(a,b) =176 =>44 «(@,b) =176......ccevvviiiiiiiiii i 3p
(a,b) =4, [a,b] =180, [a,b] «(a,b) =ab =>ab = 720........ccoccveeeeereereeeeeeeeeeeeeeeee e, 3p
Dard |a=>a=4x,4 |b=D=4y,CU (X,¥) = Lottt 3p
= Prin inmultirea relatiilor cd ab = 4x -4y
= 720=16xy|:16
XY T A lp
I x=1 ; I x=5
y =45 V=9  SIINVEIS.....oiiriiiiiiiiiainieaieannaanns Ip
= a=4 a=20
b=180 ; b= 36 STINVEIS. .ottt it eeenieeeenenss Ip
S =(a, b) = {(4,180), (20,36), (36,20), (180,4)}
b) %=a£:>%=$cN=>4 |5 a*
3p

Cum a este cifra nenula para =>a poate fi: 2,4,6,8........ccciiiiiiiiiii e

Pt. a=2 =>ab =20
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Pt a=4 => ab =320 (10U CONVING)......uiuntenee ettt 3p
= pt. a =4 nu avem solutii

= pta=2 obtinem abc =201..........coeueuieiieiiie e e 3p

Subiectul 2

Fie A, O, D trei puncte coliniare. De aceeasi partea dreptei AD consideram punctele B, C astfel
incat masurile unghiurilor AOB, 2BOC, zCOD sa fie direct proportionale cu numerele 7, 9 si

20.
a) Calculati masurile unghiurilor AOB, £BOC, £ COD.

b) Daca [OE este semidreapta opusa semidreptei [OC, iar [OM, [ON sunt bisectoarele
unghiurilor <AOE, respectiv «DOE, determinati masura unghiului <MON.

Solutie:
C
B
A
fx‘.
<M
a) Din datele problemei 4,4703_43900_4230 I Kb 3p
Obtinem XAOB = 7k, ¥BOC =9k, XCOD =20k.......c.cciiiiriiiiiiiiiiiiiiiieiiee 3p

Din 4, 0, D puncte coliniare ¥AOD=180°, de unde7k + 9k = 20k = 180°, deci k = 5°....... 3p

FAOB = 35°% XBOC = 45% ACOD = 1000, ... .. e, 3p
b) [OE este semidreapta opusi semidreptei [OC => KEOC = 180°%........ccccevereererererennn. 2p
[OM bis. XAOE => XA0M = IMOE ,<AOM = <MOE = 2% i, 2p
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<DOE

[ON bis. «DOE=> «DON = <EON, «DON = «EON = PURLEETT TR TR PPPTPPPPPPPPPPSRRPRRIR 2p
XAOE, % DOE sunt unghiuri adiacente suplementare. ..............ooevieiiiiiiiiiiiiiiiiineaeananns 2p
Deci IMON = 900 ... Ip

Subiectul 3.

Demonstrati cd numarul

_ 3 5 7 2025
N =3 +T +11 +...+404777 e divizibil cu 12.

Gazeta Matematica nr.11/2025

Solutie

N = (4-1-1)"" +(4-2-1)7" (4317 .+ (401012 1)

deciavem 1012 1€IMeENT e 3p

Folosim proprietatea (a—l)Zk+1 = M, —1, unde a,k numere naturale, a nenul

N = M, =1+M,—T+M, =1+ M, =L 5p
= M,—-1012 = M,, deci N:4 2p

Se observa cd numerele 3,7,11,...,4047 pot fi grupate cate 3, in fiecare grupa avand M,, M, +1

si M, —1, prin urmare se formeaza 337 grupe si 4047 ramane la final.............cc.ccoceiininnins 2p
(M) = My, (M, +1)"" = M1, (M, =10 = My T 3p
N = (MM M) 3304087, 2
N = My337+(My)™ = My deci N3 e 2p
Din N:4, N:3 si (3,4) = 1, rezultd N:12 2p
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Subiectul 4

Aflati masurile unghiurilor <AOB, «BOC, « COD si «DOA situate in jurul punctului O
care Indeplinesc conditiile 3¥AOB =4« COD, 44<AOC =5« BOD si <« AOD =74BOC.

Solutie

Se noteazd ¥ AOB =%, ¥ BOC =y, X COD=27, S AOD =t...cccoiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiineene, 2p
X Y Z 0= 300 O s 2p
3X =4z, 4 (Xt Y) = 5(Y 1 Z)y £ = Ty et 4p

Din 4( x+y)=5(y + z), adica 4x =y + 5z si din 3x =4z se ajunge la z =3y

S X T Y i 6p
Cumx + 8y +z=360° se calculeazay =< BOC=24° ... ... oot 4p
X=X AOB=96°z= «COD=72%it= < AOD=168° ... ccceiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiea, 3p
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