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Barem de corectare si notare
Clasa a XI - a — sectiunea H2
Filiera teoretica, profil real, specializarea stiinte ale naturii
Problema 1. (20 puncte )
a) Fie A = A(x) si B = A(y), unde x,y numere reale. Atunci:

x 0 x\/y 0 vy 2xy 0 2xy
AB=AX)A(y)=|{0 0 00O O O]J=| 0 O O |]-careapartine multimii G

x 0 x/\y 0 y 2xy 0 2xy
deoarece oricare ar fi doud numere reale x si y rezulta ca 2xy este numar real .................5p
b) Fie A = A(x) si E = A(e), unde e € R. Atunci, folosind rezultatul de la a),
AE = A(x)A(e) = =A(2xe). Din A(2xe) = A(X) rezultd ca e = % sideci E = A(%) ............ 5p

¢) Calculand puteri ale matricei A(x) cu x numar real, avem: A%(x) = A(2x%), A’(x) = A(4x3),
A*(x) = =A(8x*) si aplicand inductia matematici presupunem ci A™(x) = A(2"'x") si

verificam ipoteza calculand ........ ... e 5p
A™ (x)= ANX)A®X) = AQ2™x") A(x) = A(2"x"™), unde se poate aplica rezultatul de la a).
Deci A™(x) = A(2"'x") si egaland cu A(22°%°x?%%%), rezultd cA n=2026...............ccoeeune... 5p

Problema 2. (20 puncte )

-2 0 2
a. A= 0 2 0 |,atunci det(A)=8-8=0. .o 5p
-2 0 2
b. M L Presupunem cd existd n € N* astfel incat 4" =1, = det(A” ) =det(1;) coovrrerennn. 10p
det(A)" =1 0" ZT(F )+ oo 5p
8 0 8
SAU MIL A2 =] 0 4 0|, oottt 5p
8 0 8
si se demonstreaza prin inductie ca
1 n 1 n
5(—4) 0 5(—4)
A" = 0 2" 0 , pentru orice n € N*, deci A" # I5,Vn € N". ...cocovenrnnnne. 15p
1 n 1 n
5(—4) 0 5(—4)
Problema 3. (20 puncte )
; w+1,a>-1
1. a) )lci_rg(f(x)—e") zli_r)g(e )(Ca+l)J+)l(i_r)g xx =<1, a=-1 ,decipentru ca limita
-0, a <—1
sd fie reald trebuie ca @ =—1. ..oocooiiiiiiiiie e 10p
e (x-1)+x | «x
b. Pentru a=—1= f(x)= =e'+ et enne 5p
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Atunci lim f(x)= lim (ex +LJ =0+1=1= y=1 este asimptota orizontald citre —oo .5p
x p—

Problema 4. (30 puncte )

detA =a2a3 + a1D1b2, o 5p
deci [detA| =] aas + aibib2 |=1, care oricare ar fi by si by Intregi conduce laa; =0, ......... 10p
4 STo T I - o 5p

si tripletele cerute sunt: (0,1,1), (0,-1,1), (0,1,-1), (0,-1,-1)  ..ooiiriiiiii e, 10p



