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Etapa zonala, 14 februarie 2026

Clasa a VIII-a —Solutii si bareme
Problema 1.

20+ 1

Se considera multimile A = {x eR|-1< < 3} siB={reR||r—2] <3}
a) Determinati multimile AN B si AU B.

3+8
b) Aratati ca numarul a = V3 +

apartine multimii B.

Solutie
2 1
a) —1< vt <3<«= —2<aw<4d,deci A=[=2,4] .ooriii 2p
[t — 2| <3<= —1<x <5, deci B=[=1,0] oottt 2p
ANB =[=1,4], AU B = [—2, 0] <ottt 1p
3+8 V3+ .
b) a = € B+ -1< 5 <5e= —10< V3 <2 = —V/100 < V3 < V4, relatie
AEVATALA ... o 2p

Problema 2. Fie triunghiul ABC' dreptunghic in A si AB = AC = 4v/2 ¢cm. Pe planul triunghiului se
ridica o perpendiculara in punctul A, pe care se considera punctele E si F' de aceeasi parte a planului ABC,
astfel incat AE = 4v/3 cm si AF = 44/15 cm. Aratati ca aria triunghiului EBC este media geometrica a
ariilor triunghiurilor ABC si F'BC.

Solutie




AE:4\/§<4\/1_:AF,AABC:M

BC =8cm,AO 1L BC,AO =4cm

Cu teorema celor trei perpendiculare rezulta FO 1. BC, EO L BC

Din triunghiurile dreptunghice EAO si FAO avem EO = 8cm, FO = 16cm

FO-B FO-B

A —
FBC 2 2

= 32cm? (2)

Din (1) si (2) rezulta ci v/ Aapc - Arpc = V16 -64 =4 -8 = Appc

Problema 3.

Se considera prisma patrulatera regulata ABCDA’'B'C'D’ cu muchia bazei AB = 2 cm si muchia

laterald, AA” = 2¢/3 cm. Determinati:

a) tangenta unghiului dintre dreptele AC' si A’'B;

b) sinusul unghiului dintre dreptele BC’ si C'D’.
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Solutie
Realizarea desenului

Din triunghiurile dreptunghice D'C’C' si ABC avem AC = 2v/2cm, D'C = D'A = 4cem

a) A'B || D'C = <(AC, A'B) = <(AC, D'C) = <ACD'



Fie {O} = ACNBD,D'O 1 AC (sau cu teorema celor trei perpendiculare sau ca mediana si inaltime
in triunghiul isoscel AD'C').

In triunghiul dreptunghic D’OC avem D'O = /14 ¢m deci tg<t(AC, D'C) = lgg =7 ... 1p

b) BC' || AD' = <(BC",CD") = <(AD',CD") = <CD'A ... .. i 1p
Aupre = w o Fem?, Ay = AP DC ';in DA _ canaCDA 1p
Din egalitatea celor doua arii avem sin <CD'A = g ........................................... 1p

Observatie: Daca problema este rezolvata, dar desenul nu este perfect sau lipseste, se acorda punc-
tajul maxim.
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a) Demonstrati ca p este numar rational.

Problema 4. Fie numarul p =

. a . R . . . o
b) Daca p = 7 este fractie ireductibila, determinati cel mai mic numar natural n pentru care

va+b+neN.

Solutie
a—b 1 1 1 1 44
Folosind litat = — — — obti =1- =1l——=— .. .. 4
olosind egalitatea — ; —  obtinem p o e p
44
= E ) o 1
a) p=-€Q P
b) a=44,0=45=Va+b+n =8N .. 1p
81 =92 <89 < 102, deci v/89 +n € N,n minim <= 89 +n =100 <= n=11.............. 1p

Observatie: Conform baremului de punctaj de la 0 la 7 puncte, fiecare evaluator poate
acorda doar punctaje intregi. Diferenta dintre punctajele celor doi evaluatori, pentru o
problema, nu poate fi mai mare de 1 punct. Punctajul final pe problema se calculeaza astfel:
media punctajelor celor doi evaluatori se inmulteste cu 3, apoi se adauga 1,5.



