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Olimpiada Națională de Matematică 

Etapa locală, Galați - 7 februarie 2026 

Clasa a VIII-a 

 

 Barem de notare și evaluare  

 

     ● Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul maxim 

corespunzător. 

     ● Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în 

limitele punctajului indicat în barem. 

 
Nr. 

problemei 

Soluţie, rezolvare Punctaj 

1. a) 𝑥 ∈ (−2, 6) ⇒ −2 < 𝑥 < 6  

𝑦 ∈ (−5, 3) ⇒ −5 < 𝑦 < 3  
                                             (+) 

                              −7 < 𝑥 + 𝑦 < 9 ∕ −9 

                          −16 < 𝑥 + 𝑦 − 9 < 0 ⇒ 

⇒ |𝑥 + 𝑦 − 9| = −𝑥 − 𝑦 + 9  

0 < 𝑥 + 𝑦 + 7 < 16 ⇒ |𝑥 + 𝑦 + 7| = 𝑥 + 𝑦 + 7  

Deci, 𝑛 = |𝑥 + 𝑦 − 9| + |𝑥 + 𝑦 + 7| 
           𝑛 = −𝑥 − 𝑦 + 9 + 𝑥 + 𝑦 + 7  

           𝑛 = 16 = 42 ⇒ 𝑛 este pătrat perfect 
 

 

 

 

1p 

1p 

1p 

3p 

1p 

2p 

1p 

b) 1
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2∙3
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1
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1
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=   
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2−1

1∙2
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3∙4
+⋯+

2025−2024

2024∙2025
  

=
2

1∙2
−

1

1∙2
+

3

2∙3
−

2

2∙3
+

4

3∙4
−

3

3∙4
+⋯+

2025

2024∙2025
−

2024

2024∙2025
  

= 1 −
1

2
+
1

2
−
1

3
+
1

3
−
1

4
+⋯+

1

2024
−

1

2025
  

= 1 −
1

2025
=
2024

2025
  

√𝑥2 + 2𝑥 ∙
2024

2025
+ (

2024

2025
)
2

=
4049

2025
  

√(𝑥 +
2024

2025
)
2

=
4049

2025
  

𝑥 +
2024

2025
=
4049

2025
 ⇒ 𝑥 =

2025

2025
⇒ 𝑥 = 1 ∈ 𝑁. 
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2. a) I înainte de îndoire 

Fie 𝐴𝑄 ⊥ 𝐵𝐶; notăm 𝐵𝑄 = 𝑥 

∆𝐴𝐵𝑄
𝑇.𝑃.
⇒ 𝐴𝑄2 = 𝐴𝐵2 − 𝑥2  

∆𝐴𝐶𝑄
𝑇.𝑃.
⇒ 𝐴𝑄2 = 𝐴𝐶2 − (28 − 𝑥)2  

⇒ 𝑥 = 10  

∆𝐴𝐵𝑄
𝑇.𝑃.
⇒ 𝐴𝑄2 = 262 − 102  

𝐴𝑄 = 24   
𝐴𝑄 ∩𝑀𝑁 = {𝑃}  
𝐴𝑃 ⊥ 𝑀𝑁  

                                                        𝐴𝑃 = 𝑃𝑄 =
1

2
∙ 𝐴𝑄 = 12  

II după îndoire 
Fie 𝐴𝑃 ⊥ 𝑀𝑁; 𝐴𝑃 ⊂ (𝐴𝑀𝑁)

         (𝐴𝑀𝑁) ⊥ (𝑀𝑁𝐶𝐵)

                     (𝐴𝑀𝑁) ∩ (𝑀𝑁𝐶𝐵) = 𝑀𝑁

} ⇒ 

𝐴𝑃 ⊥ (𝑀𝑁𝐶𝐵)
 𝑃𝑄 ⊥ 𝐵𝐶 

         𝑃𝑄, 𝐵𝐶 ⊂ (𝑀𝑁𝐶𝐵)
}
𝑇3⊥
⇒  𝐴𝑄 ⊥ 𝐵𝐶 

⇔ 𝑑(𝐴, 𝐵𝐶) = 𝐴𝑄  

∆𝐴𝑃𝑄
𝑇.𝑃.
⇒ 𝐴𝑄2 = 𝐴𝑃2 + 𝑃𝑄2  

𝐴𝑄 = 12√2  

 

 

 

 

 

2p 

 

 

2p 

 

 

 

2p 

2p 

 

2p 

b) 𝐴∆𝐴𝐵𝐶(î𝑛𝑎𝑖𝑛𝑡𝑒) =
𝐴𝑄∙𝐵𝐶

2
=
24∙28

2
= 336 𝑐𝑚2  

𝐴∆𝐴𝐵𝐶(𝑑𝑢𝑝ă) =
𝐴𝑄∙𝐵𝐶

2
=
12√2∙28

2
= 6√2 ∙ 28 = 168√2 𝑐𝑚2  

𝐴∆𝐴𝐵𝐶(î𝑛𝑎𝑖𝑛𝑡𝑒)

𝐴∆𝐴𝐵𝐶(𝑑𝑢𝑝ă)
=

336

168√2 
=

2

√2 
=
2√2 

2
= √2  

3p 

 

4p 

 

4p 

3. a) 
{
𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑥𝑦̅̅ ̅2 + 𝑢𝑣̅̅̅̅ 2            

𝑐𝑏𝑎̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑦𝑥̅̅ ̅2 + 𝑣𝑢̅̅̅̅ 2, 𝑎 < 𝑐
  

{
100𝑎 + 10𝑏 + 𝑐 = (10𝑥 + 𝑦)2 + (10𝑢 + 𝑣)2

100𝑐 + 10𝑏 + 𝑎 = (10𝑦 + 𝑥)2 + (10𝑣 + 𝑢)2
  

                                                                                                                         (+) 

                 

101𝑎 + 20𝑏 + 101𝑐 = 100𝑥2 + 20𝑥𝑦 + 𝑦2 + 100𝑢2 + 20𝑢𝑣 + 𝑣2 +
+100𝑦2 + 20𝑥𝑦 + 𝑥2 + 100𝑣2 + 20𝑢𝑣 + 𝑢2  
 

101(𝑎 + 𝑐) + 20𝑏 = 101(𝑥2 + 𝑦2) + 40𝑥𝑦 + 101(𝑢2 + 𝑣2) + 40𝑢𝑣  

 

101(𝑎 + 𝑐 − 𝑥2 − 𝑦2 − 𝑢2 − 𝑣2) = 20(2𝑥𝑦 + 2𝑢𝑣 − 𝑏)  

(101; 20) = 1 ⇒
101  (2𝑥𝑦⁄ + 2𝑢𝑣 − 𝑏)                    

20 (𝑎 + 𝑐 − 𝑥2 − 𝑦2 − 𝑢2 − 𝑣2)⁄
  

 

 

 

1p 

 

 

 

1p 

 

1p 

 

1p 

 

1p 
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𝑎 + 𝑐 ≤ 18                                   
𝑥2 ≥ 1; 𝑦2 ≥ 1; 𝑢2 ≥ 1; 𝑣2 ≥ 1 
𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑥. 𝑦, 𝑢, 𝑣 −  𝑐𝑖𝑓𝑟𝑒 𝑛𝑒𝑛𝑢𝑙𝑒

} ⇒  

⇒ 𝑎 + 𝑐 − 𝑥2 − 𝑦2 − 𝑢2 − 𝑣2 ∈ 𝑀20 < 20  

⇒ 𝑎 + 𝑐 − 𝑥2 − 𝑦2 − 𝑢2 − 𝑣2 ≤ 0  
⇒ 2𝑥𝑦 + 2𝑢𝑣 − 𝑏 ≤ 0  

2𝑥𝑦 + 2𝑢𝑣 − 𝑏 ≥ 2 ∙ 1 ∙ 1 + 2 ∙ 1 ∙ 1 − 9 ⇒ 2𝑥𝑦 + 2𝑢𝑣 − 𝑏 ≥ −5, 

Și cum 101  (2𝑥𝑦⁄ + 2𝑢𝑣 − 𝑏)⇒ 2𝑥𝑦 + 2𝑢𝑣 − 𝑏 = 0⟺ 

⟺ {
𝑏 = 2𝑥𝑦 + 2𝑢𝑣       

𝑎 + 𝑐 = 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑢2 + 𝑣2
  

                                                                             (+) 

    ⇒ 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 𝑥2 + 2𝑥𝑦 + 𝑦2 + 𝑢2 + 2𝑢𝑣 + 𝑣2 
    ⇒ 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = (𝑥 + 𝑦)2 + (𝑢 + 𝑣)2    

 

 

1p 

 

1p 

 

 

1p 

 

 

1p 

1p 

b) 
{
𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑥𝑦̅̅ ̅2 + 𝑢𝑣̅̅̅̅ 2            

𝑐𝑏𝑎̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑦𝑥̅̅ ̅2 + 𝑣𝑢̅̅̅̅ 2, 𝑎 < 𝑐
  

                                            (-) 

⇒ 𝑐𝑏𝑎̅̅ ̅̅ ̅ − 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑦𝑥̅̅ ̅2 − 𝑥𝑦̅̅ ̅2 + 𝑣𝑢̅̅̅̅ 2−𝑢𝑣̅̅̅̅ 2  
⟺ 100𝑐 + 10𝑏 + 𝑎 − 100𝑎 − 10𝑏 − 𝑐 = (𝑦𝑥̅̅ ̅ − 𝑥𝑦̅̅ ̅)(𝑦𝑥̅̅ ̅ + 𝑥𝑦̅̅ ̅) +
+(𝑣𝑢̅̅̅̅ − 𝑢𝑣̅̅̅̅ )(𝑣𝑢̅̅̅̅ + 𝑢𝑣̅̅̅̅ )   
⇒ 99(𝑐 − 𝑎) = (10𝑦 + 𝑥 − 10𝑥 − 𝑦)(10𝑦 + 𝑥 + 10𝑥 + 𝑦) + (10𝑣 + 𝑢 −
−10𝑢 − 𝑣)(10𝑣 + 𝑢 + 10𝑢 + 𝑣)  
⇒ 99(𝑐 − 𝑎) = (9𝑦 − 9𝑥)(11𝑥 + 11𝑦) + (9𝑣 − 9𝑢)(11𝑢 + 11𝑣)   
⇒ 99(𝑐 − 𝑎) = 99(𝑦 − 𝑥)(𝑦 + 𝑥) + 99(𝑣 − 𝑢)(𝑣 + 𝑢) 
                                     ⇒ 𝑐 − 𝑎 = 𝑦2 − 𝑥2 + 𝑣2 − 𝑢2

Din subpunctul a)  ⇒ 𝑐 + 𝑎 = 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑢2 + 𝑣2
} (*) 

                                                                                          (+) 

                                      2𝑐 = 2𝑦2 + 2𝑣2 ∕: 2 

                                              𝑐 = 𝑦2 + 𝑣2  
Scădem cele două relații (*) ⇒ 2𝑎 = 2𝑥2 + 2𝑢2 /: 2 

                                                    𝑎 = 𝑥2 + 𝑢2 
Iar, din subpunctul a) ⇒ 𝑏 = 2𝑥𝑦 + 2𝑢𝑣 
                                             𝑏 = 2(𝑥𝑦 + 𝑢𝑣) ≤ 9  
⇒ 𝑥𝑦 + 𝑢𝑣 ≤ 4  
𝑎 < 𝑐 ⇒ 𝑥2 + 𝑢2 < 𝑦2 + 𝑣2  

              𝑥, 𝑦, 𝑢, 𝑣= cifre nenule ⇒ {
𝑥 = 𝑢 = 1
𝑦 = 1; 𝑣 = 2

 sau {
𝑥 = 1 = 𝑢
𝑦 = 2; 𝑣 = 1

  

⇒ 𝑎 = 12 + 12 = 2, 𝑐 = 12 + 22 = 5, 𝑏 = 2(1 ∙ 1 + 1 ∙ 2) = 6  
⇒ 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 265  

              𝑥, 𝑦, 𝑢, 𝑣= cifre nenule ⇒ {
𝑥 = 𝑢 = 1
𝑦 = 𝑣 = 2

  

⇒ 𝑎 = 12 + 12 = 2, 𝑐 = 22 + 22 = 8, 𝑏 = 2(1 ∙ 2 + 1 ∙ 2) = 8  
⇒ 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 288  
 

 

 

 

 

1p 

 

 

1p 

 

 

1p 

 

1p 

 

1p 

 

1p 

 

1p 

1p 

 

1p 

 

 

 

1p 
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4. a) Construim 𝐵′𝐷 ∥ 𝐶′𝐵,𝐷 ∈ 𝐵𝐶 

𝐴𝐵′ ⊥ 𝐵𝐶′ ⇒ 𝐴𝐵′ ⊥ 𝐵′𝐷 ⇒ ∢𝐴𝐵′𝐷 = 90°  
𝐵𝐷𝐵′𝐶′- paralelogram ⇒ 𝐵′𝐷 =  𝐵𝐶′, dar 𝐵𝐶′ ≡ 𝐴𝐵′ ⇒ 𝐵′𝐷 = 𝐴𝐵′ 

⇒ ∆𝐴𝐵′𝐷 isoscel și 𝐵𝐷 = 𝐵′𝐶′ = 𝑎 ⇒ 𝐵𝐷 = 𝐴𝐵 = 𝑎  

⇒ ∆𝐴𝐵𝐷 isoscel 

Cum ∢𝐴𝐵𝐷 = 120° ⇒ ∢𝐵𝐴𝐷 = 30° ⇒ ∢𝐶𝐴𝐷 = 90° 

⇒ ∆𝐶𝐴𝐷 dreptunghic
𝑇.𝑃.
⇒ 𝐴𝐷 = 𝑎√3 

∆𝐴𝐵′𝐷 isoscel⇒  𝐴𝐵′ =
𝑎√6

2
 

∆𝐴𝐵𝐵′: 𝑇𝑃 ⇒  𝐵𝐵′ =
𝑎√2

2
 

 

 

2p 

 

2p 

 

 

2p 

 

2p 

 

2p 

b) (𝐵𝑀𝐶′) ∩ (𝐴𝐵𝐶) = 𝐵𝑀  

BM – mediană în ∆𝐴𝐵𝐶 echilateral⇒ 𝐵𝑀 ⊥ 𝐴𝐶 

Dar BM⊥ (𝐶𝐶′𝑀)  ⇒ 𝐵𝑀 ⊥ 𝐶′𝑀 

𝐴𝐶 ∩ 𝐶′𝑀 = {𝑀}  
𝐴𝐶 ⊂ (𝐴𝐵𝐶), 𝐶′𝑀 ⊂ (𝐵𝑀𝐶′)  

⇒ ∢((𝐵𝑀𝐶′), (𝐴𝐵𝐶)) = ∢𝐶′𝑀𝐶  

𝑡𝑔(∢𝐶′𝑀𝐶) =
𝐶𝐶′

𝐶𝑀
=

𝑎√2

2
𝑎

2

= √2  

 

2p 

1p 

2p 

 

 

 

3p 

3p 

 


