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Olimpiada Națională de Matematică 

Etapa locală, Galați -  7 februarie 2026 

Clasa a VI-a 

 

 Barem de notare și evaluare  

 

     ● Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă 

punctajul maxim corespunzător. 

     ● Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări 

parţiale, în limitele punctajului indicat în barem. 

 
 
 

Nr. 

 problemei 

Soluţie, rezolvare Punctaj 

 

1. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

a)  𝑎 =
4−1

1∙4
+

7−4

3∙7
+

10−7

7∙10
+ ⋯ +

103−100

100∙103
 

𝑎 =
1

1
−

1

4
+

1

4
−

1

7
+

1

7
−

1

10
+ ⋯ +

1

100
−

1

103
=

1

1
−

1

103
=

102

103
 

𝑏 =
1

5
∙ (

5

2 ∙ 7
+

5

7 ∙ 12
+

5

12 ∙ 17
+ ⋯ +

5

102 ∙ 107
) 

𝑏 =
1

5
∙ (

7 − 2

2 ∙ 7
+

12 − 7

7 ∙ 12
+

17 − 12

12 ∙ 17
+ ⋯ +

107 − 102

102 ∙ 107
) 

𝑏 =
1

5
∙ (

1

2
−

1

7
+

1

7
−

1

12
+

1

12
−

1

17
+ ⋯ +

1

102
−

1

107
) 

𝑏 =
1

5
∙ (

1

2
−

1

107
) =

1

5
∙ (

107

214
−

2

214
) =

1

5
∙

105

214
=

21

214
 

    
103∙𝑎+214∙𝑏

103∙𝑎−214∙𝑏
=

102+21

102−21
=

123

81
=

41

27
 

valoarea raportului este egală cu 1, (518) 

 

1p 

 

2p 

1p 

 

1p 

 

1p 

 

2p 

2p 

 

1p 

b) 2026 ∙ (
1

𝑎+2
+

1

𝑏+3
+

1

𝑐+4
+

1

𝑑+5
+

1

𝑒+6
+

1

𝑓+7
) = 2025 

1

𝑎 + 2
+

1

𝑏 + 3
+

1

𝑐 + 4
+

1

𝑑 + 5
+

1

𝑒 + 6
+

1

𝑓 + 7
=

2025

2026
 

𝑆 =
𝑎 + 2 − 1

𝑎 + 2
+

𝑏 + 3 − 1

𝑏 + 3
+

𝑐 + 4 − 1

𝑐 + 4
+

𝑑 + 5 − 1

𝑑 + 5
+

𝑒 + 6 − 1

𝑒 + 6
+

𝑓 + 7 − 1

𝑓 + 7
 

𝑆 = 1 −
1

𝑎 + 2
+ 1 −

1

𝑏 + 3
+ 1 −

1

𝑐 + 4
+ 1 −

1

𝑑 + 5
+ 1 −

1

𝑒 + 6
+ 1 −

1

𝑓 + 7
 

𝑆 +
1

𝑎 + 2
+

1

𝑏 + 3
+

1

𝑐 + 4
+

1

𝑑 + 5
+

1

𝑒 + 6
+

1

𝑓 + 7
= 6 

𝑆 +
2025

2026
= 6 → 𝑆 = 6 −

2025

2026
= 5 + 1 −

2025

2026
= 5 +

1

2026
=

10131

2026
 . 

 

2p 

1p 

 

 

2p 

 

 

1p 
 

2p 

 

 

2p 
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2. 

  

𝑛 ∶ 25 = 𝑥 rest  𝑟1  → 𝑛 = 25 ∙ 𝑥 + 𝑟1  , 𝑟1 < 25  

  𝑛 ∶ 45 = 𝑦 rest  𝑟2  → 𝑛 = 45 ∙ 𝑦 + 𝑟2  , 𝑟2 < 45  

  𝑛 ∶ 81 = 𝑧  rest  𝑟3  → 𝑛 = 81 ∙ 𝑧 + 𝑟3  , 𝑟3 < 81  

  𝑟1 < 25 →  𝑟1 ≤ 24  ; 𝑟2 < 45 →  𝑟2 ≤ 44 ;  𝑟3 < 81 →  𝑟3 ≤ 80  

Adunând cele 3 inegalități obținem  𝑟1 + 𝑟2 + 𝑟3 ≤ 148  , dar  

 𝑟1 + 𝑟2 + 𝑟3 = 148  → 𝑟1 = 24  , 𝑟2 = 44 , 𝑟3 = 80 . → 

𝑛 = 25 ∙ 𝑥 + 24 → 𝑛 + 1 = 25 ∙ (𝑥 + 1)

𝑛 = 45 ∙ 𝑦 + 44 → 𝑛 + 1 = 45 ∙ (𝑦 + 1)

𝑛 = 81 ∙ 𝑧 + 80 → 𝑛 + 1 = 81 ∙ (𝑧 + 1)
} → 𝑛 + 1 = [25; 45; 81] ∙ 𝑘, 𝑘 ∈ 𝑁 

[25; 45; 81] = 52 ∙ 34 = 2025 → 𝑛 + 1 = 2025 ∙ 𝑘, 𝑘 ∈ 𝑁 

𝑛 + 2026 = 𝑛 + 1 + 2025 = 2025 ∙ 𝑘 + 2025 = 2025 ∙ (𝑘 + 1) ⋮ 2025 

 

 

2p 

2p 

2p 

2p 

1p 

1p 

 

     4p 

 

     3p 

 

     4p 

 

3 
 

a) Notăm d = (a; b) și m= a; b→  𝑑 ∙ 0,2 = 𝑚 ∙ 0,0(1) →
𝑑

5
=

𝑚

90
→ 𝑚 = 18 ∙ 𝑑 

𝑑 =  (𝑎;  𝑏) → 𝑎 = 𝑑 ∙ 𝑥 , 𝑏 = 𝑑 ∙ 𝑦 , (𝑥;  𝑦) = 1 

𝑎 ∙ 𝑏 = (𝑎;  𝑏) ∙ 𝑎;  𝑏 → 𝑑 ∙ 𝑥 ∙  𝑑 ∙ 𝑦 = 𝑑 ∙ 𝑚 → 𝑥 ∙  𝑑 ∙ 𝑦 = 18 ∙ 𝑑 → 𝑥 ∙ 𝑦 = 18 

 Cum  𝑎 < 𝑏 →  𝑑 ∙ 𝑥 < 𝑑 ∙ 𝑦 → 𝑥 < 𝑦  

 Din  𝑥 ∙ 𝑦 = 18 , (𝑥;  𝑦) = 1 , 𝑥 < 𝑦  rezultă următoarele cazuri :  

Cazul I :  𝑥 = 1 , 𝑦 = 18 → 𝑎 = 𝑑 , 𝑏 = 18 ∙ 𝑑 , dar 5 < 𝑎 < 𝑏 < 90 → 

5 < 𝑑 < 18 ∙ 𝑑 < 90 → 5 < 𝑑 , 𝑑 < 5 nu convine 

Cazul II :  𝑥 = 2 , 𝑦 = 9 → 𝑎 = 2 ∙ 𝑑 , 𝑏 = 9 ∙ 𝑑 , dar 5 < 𝑎 < 𝑏 < 90 → 

5 < 2 ∙ 𝑑 < 9 ∙ 𝑑 < 90 → 3 ≤ d ≤ 9 → d ϵ {3,4,5,6,7,8,9} 

Soluțiile sunt  

 {
𝑎 = 6 
𝑏 = 27

 ;  {
𝑎 = 8 
𝑏 = 36

 ;  {
𝑎 = 10 
𝑏 = 45

 ; {
𝑎 = 12 
𝑏 = 54

 ;  {
𝑎 = 14 
𝑏 = 63

 ;   {
𝑎 = 16 
𝑏 = 72

 ; {
𝑎 = 18 
𝑏 = 81

 .   

 

 

2p 

1p 

2p 

 

2p 

 

1p 

     

    2p 

     

    1p 

 

b) 𝑎𝑏𝑐 = (98 𝑎 + 7𝑏) + (2𝑎 + 3𝑏 + 𝑐) și  𝑐𝑏𝑎 = (98 𝑐 + 7𝑏) + (2𝑐 + 3𝑏 + 𝑎) 

7 𝑎𝑏𝑐⁄ → 7 (2𝑎 + 3𝑏 + 𝑐)⁄ ,   7 𝑐𝑏𝑎⁄ → 7 (2𝑐 + 3𝑏 + 𝑎)⁄  

→ 7 (3𝑎 + 6𝑏 + 3𝑐)⁄  

Dar 7 (7𝑎 + 7𝑏 + 7𝑐)⁄ → 7 (4𝑎 + 𝑏 + 4𝑐)⁄   

 

 

 

4p 

2p 

2p 

2p 
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a)   ∢𝐴𝑂𝐶 = 90∘;  ∢𝐵𝑂𝐷 = 90∘  

  Notăm: ∢𝐴𝑂𝐵 = 2𝑎 și ∢COD = 2b     

∢𝐴𝑂𝐵 + ∢COD + ∢𝐴𝑂𝐶 + ∢𝐵𝑂𝐷 = 3600 → ∢𝐴𝑂𝐵 + ∢COD = 1800 

→ 𝑎 + 𝑏 = 900 

𝑂𝑀 – bisectoarea unghiului ∢𝐴𝑂𝐵:  ∢𝐴𝑂𝑀 = ∢𝑀𝑂𝐵 =
∢𝐴𝑂𝐵

2
= 𝑎   

 𝑂𝑁 – bisectoarea unghiului  ∢𝐶𝑂𝐷 ∶   ∢𝐶𝑂𝑁 = ∢𝑁𝑂𝐷 =
∢𝐶𝑂𝐷

2
= 𝑏 

 ∢𝑀𝑂𝑁 =  ∢𝑀𝑂𝐴 + ∢𝐴𝑂𝐶 + ∢𝐶𝑂𝑁 = 𝑎 + 90∘ + 𝑏 = 180∘ →  

∢𝑀𝑂𝑁 – alungit → punctele 𝑀, 𝑂, 𝑁 sunt coliniare 

 

1p 

 

2p 

 

2p 

2p 

2p 

2p 

  

b)   𝑂𝑃 – bisectoarea unghiului ∢𝐵𝑂𝐶 : ∢𝐵𝑂𝑃 = ∢𝑃𝑂𝐶 =
∢𝐵𝑂𝐶

2
= 𝑥   

∢𝑁𝑂𝑃 = ∢𝑁𝑂𝐶 + ∢𝐶𝑂𝑃 = 𝑏 + 𝑥 

∢𝐵𝑂𝑃 = ∢𝑃𝑂𝐴 + ∢𝐴𝑂𝐵 = ∢𝑃𝑂𝐴 + 2𝑎 = 𝑥 

∢𝑃𝑂𝐴 = ∢𝐶𝑂𝐴 − ∢𝐶𝑂𝑃 = 90∘ − 𝑥 → 𝑥 = 90∘ − 𝑥 + 2𝑎 → 2𝑥 = 90∘ + 2𝑎 

→ 𝑥 = 45∘ + 𝑎 

→ ∢𝑁𝑂𝑃 = 𝑏 + 𝑥 = 𝑏 + 45∘ + 𝑎 = 90∘ + 45∘ = 135∘ 

 

 

2p 

 

2p 

 

2p 

 

 

 

2p 

 

 

2p 

 

 
 
 
 
 
   

 
 
 

 


