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Subiectul	1	(21	puncte)	
Să	se	rezolve	ecuația	!𝑥 + $

%
& + [𝑥]% = [2𝑥] + 2,	unde	[𝑥]	reprezintă	partea	întreagă	a	

numărului	real	𝑥.	

Subiectul	2	(21	puncte)	

Fie	𝑎, 𝑏, 𝑐	numere	reale	pozitive	astfel	încât	𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 2026.	Să	se	arate	că		

√2026𝑎 + 𝑏𝑐 + √2026𝑏 + 𝑎𝑐 + √2026𝑐 + 𝑎𝑏 ≤ 4052.		Pentru	ce	valori	ale	
numerelor	𝑎, 𝑏, 𝑐	are	loc	egalitatea?	

	
Subiectul	3	(21	puncte)	

a)	Arătați	că	pentru	orice	𝑛 ∈ ℕ,	numărul		9:;√%$
%

<
=
+ 9:>√%$

%
<
=
este	natural.	

b)	Arătați	că	pentru	orice	𝑛 ∈ ℕ∗,	numărul	9:;√%$
%

<
%=;$

+ 9:>√%$
%

<
%=;$

este	multiplu	al	
lui	5.						

Subiectul	4		(21	puncte)	
Se	consideră	patrulaterul	𝐴𝐵𝐶𝐷	înscris	într-un	cerc	de	centru	𝑂.	Se	notează	cu	

𝐻$, 𝐻%,𝐻G, 𝐻H	ortocentrele	triunghiurilor	𝐴𝐵𝐶, 𝐵𝐶𝐷, 𝐶𝐷𝐴,	respectiv	𝐷𝐴𝐵	și	cu	𝑀,𝑁	
mijloacele	segmentelor	𝐴𝐶,	respectiv	𝐵𝐷.	

a) Arătați	că	segmentele	𝐷𝐻$, 𝐴𝐻%, 𝐵𝐻G 	și	𝐶𝐻H	au	același	mijloc.	
b) Dacă	𝑃	și	𝑄	sunt	mijloacele	segmentelor	𝐷𝐻$,	respectiv	𝑀𝑁,	arătați	că	punctele	

𝑂, 𝑃	și	𝑄	sunt	coliniare.	
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Notă:	
• Toate	subiectele	sunt	obligatorii.	
• Se	acordă	16	puncte	din	oficiu.	
• Timp	de	lucru:	3	ore.	


