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Subiectul 1 (21 puncte)
Sa se rezolve ecuatia [x + %] + [x]? = [2x] + 2, unde [x] reprezint3 partea intreaga a

numarului real x.
Subiectul 2 (21 puncte)

Fie a, b, c numere reale pozitive astfel incat a + b + ¢ = 2026. Sa se arate ca

V2026a + bc +v2026b + ac +V2026¢ + ab < 4052. Pentru ce valori ale
numerelor a, b, ¢ are loc egalitatea?

Subiectul 3 (21 puncte)

5—\2/2_1)" + (5+\/2_1

n
a) Aratati ca pentru orice n € N, numarul ( ) este natural.

2n—1 2n—1

este multiplu al

b) Aratati ca pentru orice n € N*, numarul (5"\2/2_1) + (5+\/2_1)

lui 5.

Subiectul 4 (21 puncte)
Se considera patrulaterul ABCD inscris intr-un cerc de centru 0. Se noteaza cu
Hy, H,, H;, H, ortocentrele triunghiurilor ABC, BCD,CDA, respectiv DAB si cu M, N
mijloacele segmentelor AC, respectiv BD.
a) Aratati ca segmentele DH,, AH,, BH; si CH, au acelasi mijloc.
b) Daca P si Q sunt mijloacele segmentelor DH,, respectiv MN, aratati ca punctele
0, P si Q sunt coliniare.
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Nota:
e Toate subiectele sunt obligatorii.
e Seacordd 16 puncte din oficiu.
e Timp de lucru: 3 ore.



