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CLASA A VI-A - Barem de corectare

Subiectul 1.
(a,b) | [a,b]

Fie a gi b doud numere naturale nenule gi S = —— +

, unde [a, b] este cel mai mic multiplu

comun al numerelor a si b iar (a,b) este cel mai mare divizor comun al numerelor a si b. Aratati
cd S € N dacd gi numai dacd S = 2.

b
Solutie. "=>" Deoarece (a,b)la = 0 < (a,5) <1 ...5P
a
dar [“[’)b] eN* ...5P
@b ol s @Y L —a 5P
a a
[a, b]

= alb deci [a,b]:b:TzldeciS:2 ...5P
"e="S§=2=5¢e¢N ...25P

Subiectul 2.

Aflati numerele naturale A si B stiind cd sunt multipli consecutivi ai numarului 41 i A+ B are
exact 3 divizori.

Solutie. A=41n, B=41(n+1) ...3P
A+B=(2n+1)-41........ 3P
41 este prim.

A+ B are ca divizori 1 g 41............ 4P

Dacd A 4+ B mai are alt divizor prim p diferit de 41 atunci A + B are minim 4 divizori
1,p,41,41p ...4P

Deci unica varianti ca A + B si aiba 3 divizori este ca A+ B = 412....... 2.5P

Subiectul 3.

Unghiurile ZAOB, /BOC, Z/COD, /DOE, ZEOA sunt in jurul unui punct O si
ZAOB < 90°, /BOC = ZDOE = 90°, LAOE > 90°.
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Dacid OM gi ON sunt bisectoarele unghiurilor AOC, respectiv AOD, si se demonstreze ci:

a) bisectoarele unghiurilor COD si EOB sunt semidrepte opuse.

b) ZBOM + /40N — 269D

=90°.

Solutie. Desen figura

a) Fie O P bisectoarea unghiului £ EFO B si OR bisectoarea unghiului £COD. Unghiurile { AOB, £ BOC, £COD

in jurul punctului O formeaza un cerc complet, deci suma lor este 360°. Avem: L AOB+4BOC+
£COD + £DOFE + £LFOA = 360°

(POB — &EQOB
LCOR = KC;OD

£LPOR = £POB + £BOC + £COR

= “EOB + £BOC + KC2OD ...... 4P
LEOB = AEOA+ £AOB
(POR — LEOA + £AOB 4 /BOC + £COD
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Stim ca: LAOB + £ABOC + £COD + £DOFE + £EOA = 360°

Deoarece L BOC = LDOFE = 90° =: LPOR = 180°. Deci bisectoarele unghiurilor LCOD si
£ EOB sunt semidrepte opuse........ 2p

b) LAON = KAZOD
LAOM = AAQOC
oM = £A9C _ 408, op

LAOD = LAOB +90° + £LCOD

AC2OD _ £LAOB + 9(2) +£COD n £AOB ;— £AOC CAOB — £COD

=90°.....5.5P

£BOM + £LAON —

Subiectul 4.

Aflati numerele naturale = cu proprietatea ca 35 | 3 + 6 si 223 + 12 | 280.

Solutie. 23 4+ 6 = 35d ........ 4P

20% +12=70d .......... 3P

70d|280 = d|4....... 3P

Deci d € {1,2,4}....... 3P

Pentru d = 1 obtinem 23 = 29 nu avem solutie naturali......3P
Pentru d = 2 obtinem 3 = 64 deci z = 4......... 3P

Pentru d = 4 obtinem 23 = 276 nu avem solutie naturali....... 3P
Unica solutie este x = 4............. 0.5P

OBSERVATIE: Orice altd solutie corectd va fi punctatd corespunzitor.



