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CLASA A V-A - Barem de corectare

Subiectul 1.
a) Determinati toate perechile de numere naturale (n,p) care verifica egalitatea

(n+1)(n+2p)=1+2+3+4

b) Determinati cate perechi de numere naturale (n,p) verifica egalitatea

(n+1)(n+2p) =1+2+3+ ...+ 2026

Solutie. a) Avem (n + 1)(n + 2p) = 10, deci n + 1 e divizor al lui 10.
4.5 puncte

Daca n+ 1 = 1, atunci n 4+ 2p = 10 si n = 0, deci p = 5 si obtinem perechea (0,5). Daca
n+1=2 atuncin+2p =5gin =1, de unde p = 2 si a doua pereche e (1,2). Daca n+1 =5,
atunci n + 2p = 2 gi n = 4, nu se poate, si dacan + 1 =10 atunci n+2p =1 si n =9, din nou
nu se poate. Deci singurele perechi sunt (0,5) si (1, 2).

6.5 puncte

2026 - 2027
b) Avem (n+1)(n+2p) = — = 1013 - 2027, deci n + 1 si n + 2p sunt divizori ai

numarului 1013 - 2027
3.5 puncte

Numerele n+ 1 si n+ 2p sunt de paritati diferite. Deci unul trebuie sa fie par, iar celdlalt impar.
Dar numarul 1013 - 20274 este impar.

7 puncte
Deci nu exista perechi de numere (n,p) ca in enunt.

1 punct

Subiectul 2.

Determinati ultimele patru cifre ale numarului a = 22026 — 22020 _ 92019

Solutie. Avem a = 22019. (27 — 2 — 1) = 22019 125,
7.5 puncte
Dar 125 = 52 i atunci a = 22016.23 . 53 = 22016 11000, deci ultimele trei cifre ale lui a sunt 000.

7.5 puncte
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Cum 2016 e multiplu de 4, rezulta ci ultima cifra a lui 22016 este 6. Deci ultimele cifre ale lui a
sunt 6000.

7.5 puncte

Subiectul 3.

Aflati toate numerele naturale de trei cifre care impartite la rasturnatul lor dau catul 3 si restul
175

Solutie. Fie abc numarul cautat. Atunci avem abc = 3 - cba + 175 si 175 < cba.
2.5 puncte

Din abc = 100a + 10b + ¢ si cba = 100c + 10b + a obtinem 97a = 20b + 299¢ + 175.
2.5 puncte

Avem a < 9, de unde 299¢ 4 175 < 201&2990 4+ 175 =97a < 97 -9 = 873, deci 299¢ < 698 deci
¢ < 2. Cifra ¢ nu poate fi 0 pentru ca cab > 175.

5 puncte

Dacéd ¢ = 1, obtinem 97a = 20b + 474, de unde rezulti ci a e par. Din 1ba > 175 rezultd ci
b > 7 g atunci 97a = 200 + 474 > 20 - 7+ 474 = 614, de unde a > 6. Singurul numar par mai
mare strict decat 6 este 8, care duce la 20b = 302, fals.

6 puncte

Daca ¢ = 2, atunci obtinem 97a = 20b + 773. Avem b > 0, de unde 97a = 20b + 773 > 773 de
unde a > 7. Daca a = 8, atunci 20b = 3, nu se poate. Daca a = 9, atunci 20b = 100, de unde
b=5.

5 puncte
Deci numarul cautat este 952.

1.5 punct

Subiectul 4.

Aflati numerele naturale p, ¢, r, stindcaq—p=r—q=2gi2"=2P+1-2.... . ¢

Solutie. Avem g=p+2sir=q+2=p+4siatunci 2?™ =2P +1-2....- (p+2).
4.5 puncte

Obtinem 2P*4 — 2P =1.2. ... (p+2) < 2P -15=1-2-...- (p+2)

4.5 punct

In 2715, numirul 3 apare la puterea intai, deci p + 2 nu poate fi mai mare sau egal ca 6 (altfel,
inl-2-...-(p+2)numarul 3 ar aparea la puterea cel putin 2), iar 5 apare in 2P - 15 la puterea
1,decip+2>5(dacap+2<5,atunciin 1-2-...- (p+ 2) nu ar aparea 5).

11.5 puncte
Decip+2=05,deunde p=3,qg=4,r =6.
2 puncte

OBSERVATIE: Orice alta solutie corecta va fi punctata corespunzator.



