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SUBIECTUL 1 (30 puncte)

L < 2a-3 -2 a+4
a) Determinati numarul natural a pentru care: aT € (aT ; %)
. < . A 1 .1 1
b) Fie x un numdr real pozitiv astfel incat x + == 23. Calculati ST

Supliment G.M. Nr.10/2025

Solutie:

) T<B04a-8<6a-901<20S A> s 5p
< 0 14a-21<4a+ 16 © 102 <37 € @ <=2 5p
R 0 1 SRR 5p

b (x+2) =x2+2+ 2= (x+2) =25 5

)(X ;) =X =z (X ;) /2 T PP PPT p
|x+l|=5§ix>0=x+l=5=>x—5=—l=>i=—x ................................... 5p

X X X X=5

11 1 1

Atunci ;_E_;_(_X)_X-}_;_S ........................................................................ op
SUBIECTUL 2 (20 puncte)
a) Demonstrati ca 3a2—2a+32§,0ricare arfi a € R.
b) Determinati numerele reale x si y cu proprietatea :
x2—x+1)(By?—2y+3)—2=0.

Solutie:

8) 302 —2a+3 22332 =22+ 3 2 0o 4p
082 — Ba 4 1 = 0uurniiii e 3p
(3a— 1)% = 0 ceea ce este adevarat pentru orice @ € R.......vuivnivnivnivniininninninnins 3p

b) x2 +1—( 1)2+3>3 4

) k2= x4 15(x =) T2 D p
3y2—2y+32§:>(x2—x+1)(3y2—2y+3)2%'§=2,VX,yE]R{ .................. 3p

1\2 . 1, 1
(x—z) =O$1(3y—1)2=0=x=;$1y=5 ....................................................... 3p



SUBIECTUL 3 (20 puncte)
Fie cubul ABCDA'B'C' D'cu lungimea muchiei de a cm, iar punctele M, N, P mijloacele
segmentelor CC", A'D’, respectivC'D".

a) Aflati cosinusul unghiului format de dreptele BM si NP;

b) Aflati aria triunghiului D"AM.

Solutie:

a) Fie {0} = AC n BD si Q mijlocul lui D'D = AQ||BM si NP||AC = «(BM,NP) =
L(AQ,AC) = ZCAQ ettt e e e e 4p
AQDA = AQDC = QA= QC = AQACSOSCEl ...vvvniiiii e 2p
QA = % ................................................................................................. 2p

_ A0 _ V10

cos X<CAQ = AQ B T 2p

D) D ATAVZ CIN ot e e e s 2p
DIM=E ClM 0 2D

AMSEZ2 CIM o 2D

_ 3 2

SUBIECTUL 4 (20 puncte)
Se considera tetraedrul ABCD 1n care E, F, G mijloacele segmentelor AC, BE, respectiv ED, BC n
AF = {M}, AGNn DC = {N}.
a) Aratati ca MN || (BAD) ;
b) Daca P si Q sunt simetricele punctelor A fata de B, respectiv D aratati ca dreptele MP, NQ
si AC sunt concurente.

Solutie:
a) Fie EH || AM = EH linie mijlocie in triunghiul AMC = H mijlocul lui MC
FM || EH si F mijlocul lui BE = FM linie mijlocie in triunghiul BHE...................4p

. CM . CN
Deci B = 251 analogﬁ— /P o

Rezulta MN || BD = MN || (BAD)....cu it it e e e e e e e 2p
b) BE linie mijlocie in triunghiul APC = BE || PC....cooiiiiiieeee e 2p

F mijlocul lui BE = R mijlocul lui PC, unde {R}=AMNPC =

M centru greutate Tn triunghiul APC = P, M, E coliniare..................oooei i, 4p

Analog se demonstreaza cd Q, N, E coliniare................cooooiiiiiiiiiiiiiii e, 2p

PMNQNNAC={E}, deci dreptele PM, QN, AC CONCUIENte..........ccererrrrrierrenieaeenenns 2p

Nota:
Se acorda 10 puncte din oficiu.
Orice rezolvare diferita de cea din barem se va nota corespunzitor .



