
 
 

OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 
Etapa locală – Constanța, 7.02.2026 

Clasa a V-a 
BAREM DE CORECTARE ȘI NOTARE 

 
 
 
 
SUBIECTUL 1 (30 puncte) 
Fie numerele 062 202681:27

3

+=a , ( ) 21021020...321 2:232 ⋅+= ++++b  și ( ) 202610485 132:22 −⋅=c . 
a) Arătați că bac +=2 . 
b) Se consideră numărul 13...333 2026432 ++++++= cn . Aflați restul împărțirii numărului 12 +n la 10 . 
 

Soluție 

a)  ( ) ( ) 213:313:3 24246483 =+=+=a .............................................................................................4p 

( ) ( ) ( ) 42:242:2322:232 2102102102102102102102:)2120( =⋅=⋅+=⋅+= ⋅b ..............................................4p 

( ) ( ) 31212:212:2 25052105413 =−=−=−=c ....................................................................................4p 

Cum 62 =c  și 6=+ ba , se obține că bac +=2 ............................................................................3p 

b)  Se arată că numărul n  este egal cu 202632 3...3331 +++++=n = ( ) 2:132027 −  ………….…..5p 

( ) 20272027 312:13212 =+−⋅=+n ………………………………………………………………….5p 

Ultima cifră a lui 20273 este 7 , deci restul împărțirii numărului 12 +n  la 10  este 7 ……………..5p 

 

 
SUBIECTUL 2 (20 puncte) 
Numărul n  se numește generos dacă suma cifrelor lui este mai mare decât suma cifrelor lui 2+n . Aflați 
suma tuturor numerelor generoase de două cifre. 

Soluție 
Fie abn = , număr generos.  
Dacă 8an =  , atunci ( )012 +=+ an ,  și   801 +<++ aa , convine. ……………………………….4p 
Dacă 9an = , atunci ( )112 +=+ an , și 911 +<++ aa , convine. ......................................................4p 
Deci numerele de forma 8a  sau 9a  sunt generoase. ..........................................................................2p 
Dacă abn =  cu 8<b , avem ( )22 +=+ ban  și baba +>++ 2 , ceea ce nu convine. ……………2p 
Suma căutată este ( ) ( ) 105399...39291998...382818 =+++++++++ . .........................................8p 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
SUBIECTUL 3 (20 puncte) 
Maria are o anumită sumă de bani și se pregătește pentru un concurs de matematică, dar și pentru 
aniversarea Ioanei. Dacă ar câștiga premiul de 50 de lei la concurs și n-ar merge la aniversare, noua sumă 
ar fi cubul unui număr natural. Dacă n-ar câștiga nimic la concurs și ar cheltui pentru cadou 50 de lei, 
noua sumă ar fi pătratul aceluiași număr natural. Ce sumă are Maria? 

Soluție 
 
Fie x  suma de bani pe care o are Maria. 

350 nx =+ , n  număr natural …………………………………………………………………………..4p 
250 nx =− …………………………………………………………………………….………………...4p 

23100 nn −= , )1(100 2 −= nn ……………………………………………………………………….….4p 
Cum 22 25100 ⋅= , vom avea posibilitățile: 

• ⇒=1n 001100 =⋅= , fals  
• ⇒= 2n 414100 =⋅= , fals 
• 4251005 ⋅=⇒=n , adevărat 
• 900910010010 =⋅=⇒=n , fals. ……………………………………………………………...4p 

Prin urmare, 5=n și 755025 =+=x lei are Maria. ……………………………………………………4p 
 
 
SUBIECTUL 4 (20 puncte) 
Se consideră șirul ,...8,1,7,4,3,1 , unde orice termen, începând cu al treilea, este egal cu ultima cifră a sumei 
ultimilor doi termeni precedenți. Notăm  cu nS  suma primilor n  termeni ai șirului. 

a) Arătați că 25S  este pătrat perfect. 
b) Determinați n  astfel încât 2026=nS . 
c) Arătați că nS  nu poate avea ultimele patru cifre 2025 , oricare  ar fi numărul natural nenul n . 

G.M. nr.10/2025 

Soluție 

 a) Scriem mai mulți termeni ai șirului și observăm că se repetă din 12  în 12 .……………………….....2p 

Calculăm 6029367981743112 =+++++++++++=S . …………………………………………..2p 
2

1225 11121160212 ==+⋅=+⋅= SS , pătrat perfect. ……………………………………………….……3p 
 b) Notăm cu  120, <≤ rsr , următoarele sume: 

58,...,46,...,16,157431,8431,431,1,0 119543210 ====+++==++==+=== ssssssss ................2p 
Atunci rkn +⋅=12  și rn skS +⋅= 60 , k număr natural. ..........................................................................2p 
Avem 4633602026 +⋅= . ..........................................................................................................................2p 
Rezultă 46,33 9 === ssk r , deci 9=r . Prin urmare 40593312 =+⋅=n ................................................1p 
 c)  Presupunem că există nS  cu ultimele patru cifre 2025 . 
Atunci 202510000 +⋅= pSn , p număr natural. .......................................................................................2p 
Cum rn skS += 60 , deducem că ultima cifră a lui rs  este 5 , deci 154 == ssr , singura  
posibilitate. .................................................................................................................................................2p 
Atunci 1560202510000 +=+ kp , de unde kp 60201010000 =+ . ..........................................................1p 
Se împarte egalitatea la 10  și se obține kp 62011000 =+ , fals, deoarece membrii egalității au parități 
diferite. Deci, nS  nu poate avea ultimele patru cifre 2025 .  ......................................................................1p 
Notă: 
Se acordă 10 puncte din oficiu. 
Orice rezolvare diferită de cea din barem se va nota corespunzător .   


