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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA

ETAPA LOCALA — 07 FEBRUARIE 2026

Clasa a V-a

Problema 1.

Suma a trei numere naturale este 2026. Determina cele trei numere, stiind cd primul numar este cu
67 mai mic decat un sfert din al doilea, iar al treilea este cu 90 mai mare decat diferenta dintre
primele doua numere.

Problema 2.

Se da sirul de numere naturale: 26, 51, 76, 101, 126, 151,..., 2026.

a) Arata ca suma primilor cinci termeni ai sirului este multiplu al lui 19.

b) Arata ca suma oricdror trei termeni consecutivi ai sirului nu este patrat perfect.
c) Afla numarul termenilor sirului.

d) Afla numarul patratelor perfecte din sir.

Problema 3.

Doua numere naturale de doua cifre, ab si cd se numesc »legate” , daca intre cifrele lor are loc
urmatoarea egalitate: a—c=b—-d =5.

a) Aratati ca doud numere ,,legate” nu pot fi simultan prime

b) Determinati numerele ,,legate” ab si cd , stiind ci prin impartirea lui ab la cd se obtine
catul 2 si restul 13.

Problema 4.

La un concurs de cultura generala, Ana s-a plasat pe primul loc, iar Bogdan, pe locul al doilea.
Concursul a constat dintr-un set de intrebari; pentru fiecare raspuns corect s-au acordat 5 puncte,
iar pentru fiecare raspuns gresit s-au scazut doud puncte. Regulamentul cerea ca sa se raspunda la
toate intrebdrile. Ana a raspuns corect la 19 intrebari, iar Bogdan a obtinut 84 de puncte. Aflati
cate raspunsuri corecte a dat Bogdan si cate puncte a obtinut Ana.

SUCCES!
Problema 1. Problema 2. Problema 3. Problema 4. Oficiu
25p a)bp; b)5p | a)10p b)10p 20p 10p
c) 5p; d)10p
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Pb.1) | Fie a,b,c cele trei numere.
25p a=x_67 10p
b =4x 2026 implica 8x+90=2026 sau 8x =1936, de unde x =242.
¢ =3x+67+90 15p
a=242-67=175b=4-242=968,c =242-3+67+90=883
Pb.2) | a) s=26+51+76+101+126 =380=19-20 = s este multiplu al lui 19 5p
25p | b) Suma oricaror trei termeni consecutivi are ultima cifrd egald cu u (6 +1+ 6) =3 saucu 5p
u(1+6+1)=8; cum orice numdr natural cu ultima cifrd 2, 3, 7 sau 8 nu este patrat perfect =
suma oricaror trei termeni consecutivi ai sirului nu este patrat perfect
c¢) Observam ca fiecare termen al sirului este cu 25 mai mare decat precedentul
t =26=25-1+1 5p
t,=51=25-2+1
t,=76=25-3+1
t, =2026 =25-81+1 = n=81=sirul are 81 de termeni
d) Termenii sirului au ultima cifra 1 $i 6 = u (kz) =1sau u (kz) =6, k numir natural, 10
p
26 <k® <2026
u(k*)=1=u(k)=1sau u(k)=9
u(k*)=6=u(k)=4sau u(k)=6
Patratele perfecte cuprinse intre 26 si 2026 cu ultima cifra 1 sau 6 sunt:
11> =121, 21° = 441, 31* =961, 41> =1681,
14% =196, 24> =576, 34° =1156, 44° =1936,
6% =36, 16” = 256, 26° = 676, 36" =1296,
9? =81, 19° =361, 29° =841, 39° =1521.
Dintre acestea, cele de forma 25- p+1, p—numar natural, 1< p <81 sunt 576 si 676, deci
sunt doua patrate perfecte in sir.
Pb.3) | a) Dacid cd este prim, atunci d este impar, rezulti cd b=5+d va fi par, deci ab nu poate fi
20p | prim. 10p
b) ab=2-cd+13< 10a+b=2-cd +13<
10(5+¢)+5+d=2-cd +13 5p
50+10c+5+d =2-cd +13<> 55+cd =2-cd +13
Rezultd cd =42 si ab=2-42+13=97. 5p
Pb.4) | Deoarece Ana s-a plasat pe primul loc, iar Bogdan, pe locul al doilea, iar Ana a raspuns
20p o5p

corect la 19 intrebari = Bogdan a raspuns corect la mai putin de 19 intrebari.

Daca Bogdan a raspuns corect la 18 intrebari, punctajul obtinut pentru acestea este 5-18 =90;

90 -84 =6 puncte scazute de la raspunsurile gresite, deci a gresit 6: 2 =3raspunsuri

5p
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Deoarece pentru fiecare raspuns corect s-au acordat 5 puncte, iar pentru fiecare raspuns gresit
s-au scazut doud puncte, iar punctajul obtinut de Bogdan este par = numarul raspunsurilor
corecte este par

Testul are 18+3= 21 intrebari

Punctajul Anei este 5-19-2-2=95-4=91 puncte

5p

5p

Orice solutie corecta, diferitd de cele din barem, se puncteaza corespunzator.




