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OLIMPIADA NAŢIONALĂ DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ, 5 FEBRUARIE 2026 

CLASA A IX-A, SOLUŢII ŞI BAREME ORIENTATIVE 

 

• Se acordă 16 p din oficiu. 

• Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă 

punctajul corespunzător. 

• Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru 

rezolvări parţiale, în limitele punctajului indicat în barem. 
 

1. (21p) a) Arătaţi că 4 32 8 16 0x x x− − +  , oricare ar fi numărul real x . Când are loc 

egalitatea ?  

b) Determinați numere reale 1 2 2026, ,...,x x x  care verifică simultan condiţiile: 

( )1 2 2026i) 8 ... 32415x x x+ + + = ; ( )4 4 4 3 3 3

1 2 2026 1 2 2026ii) ... 2 ... 1x x x x x x+ + + = + + + − .
 

Carmen şi Viorel Botea, Brăila 

Soluție: 

 

( ) ( ) ( )( ) ( )( )( )3 3 2a) 2 8 2 0 2 8 0 2 2 2 4 0x x x x x x x x x− − −   − −   − − + +    

( ) ( )
2 2

2 1 3 0x x  − + + 
 

………………………………………………………………..7p 

Egalitatea are loc pentru 2x = ………………………………………………………..…….2p 

mb Scădem relaţia i) din ii  ş ) i obţine)  

( ) ( )4 4 4 3 3 3

1 2 2026 1 2 2026 1 2 2026 ... 8 ... 2 ... 32416x x x x x x x x x+ + + − + + + = + + + − …………….….…..5p

( ) ( ) ( )4 3 4 3 4 3

1 1 1 2 2 2 2026 2026 20262 8 16 2 8 16 .... 2 8 16 0x x x x x x x x x− − + + − − + + + − − + = …..……5p 

Din a) obținem 1 2 2026... 2x x x= = = = ……………………………………………..…….2p 

 

2. (21p) În triunghiul ABC  ascuţitunghic, H  este ortocentrul și 1 1 1, ,A B C  simetricele lui H

faţă de mijloacele laturilor    ,BC AC , respectiv  AB . Arătaţi că, dacă triunghiurile 1 1 1A B C  

şi ABC  au acelaşi centru de greutate, atunci triunghiul ABC  este echilateral.  

Carmen şi Viorel Botea, Brăila 

Soluție: 



 
              INSPECTORATUL ŞCOLAR JUDEŢEAN BRĂILA  

               

 
              

              SOCIETATEA DE ŞTIINŢE MATEMATICE DIN ROMÂNIA, FILIALA BRĂILA 

 

____________________________________________________________________________________ 
                          

 

 

 

Considerăm A  mijlocul laturii  BC .  

1, 2OH OA OB OC OA OH OA= + + = + ……………………………………………7p 

1 2OA OA OH OB OC OA OB OC OA AO= − = + − − − = − = ………………….………..6p 

1 1 1 3 3OA OB OC OG AO BO CO OG+ + =  + + = ……………………………………..3p 

3 3 3OA OB OC OG OG OG+ + =  = − ……………………………………………..3p 

0OG O G=  =   triunghiul ABC este echilateral……………………………………...2p 

 

3. (21p) Rezolvați în mulțimea numerelor reale ecuația 
6 7 3 11 1

.
10 5 5

+ + +   
− =  

   

x x x

 

(S-a notat cu [x] partea întreagă a lui x și cu  x  partea fracționară a lui x, x ) 

Nicolae Stănică, Brăila 

Soluție: 

3 11 3 1 3 1 6 2 6 2 6 2
2

5 5 5 10 10 10

+ + + + + +         
= + = = = −         

         

x x x x x x
………………………5p 

Ecuația devine 
6 2 6 2 1 4 2

10 10 2 5

+ + +   
+ + =   

   

x x x
………………………………………….5p 

Utilizând identitatea Hermite obținem 
6 2 4 2 6 2 4 2

2
10 5 5 5

+ + + +   
 =  =   

   

x x x x
……….6p 

 

Soluțiile ecuației sunt 
3

4
 și 2……………………………………………………………….5p 

4. (21p) Fie , ,a b c  numere reale strict pozitive. Demonstraţi că: 

 

( ) ( ) ( )
3 16 3 16 3 16 1 8

.
9 9 9 2

a b c

b c a c a b a b c

+ + +
+ +  +

+ + + + +
 
 

 

Carmen şi Viorel Botea, Brăila 

Soluție: 

( )
22 2 2

2 2 2

a b ca b c a b c

b c a c a b ab ac ab bc ac bc ab ac bc

+ +
+ + = + + 

+ + + + + + + +
……………………5p 

( )
( ) ( ) ( )

2

2 2 23
0

2 2 2 2

a b c
a b b c b c

ab ac bc

+ +
  − + − + − 

+ +
………………………………....5p 
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( ) ( ) ( )

( )
3 3 3 3 3 1

1
9 9 9 9 2 2

a b c

b c a c a b
+ +   =

+ + +
…………………………………………..…4p 

( ) ( ) ( )

( )

( ) ( )
( )

2 24 4 416 16 16 12 8
2

9 9 9 9 2 18b c a c a b a b c a b c a b c

+ +
+ +  = =

+ + +   + + + + + +
………….5p 

Din ( )1  și ( )2  obținem inegalitatea……………………………………………………….2p 


