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Clasa a IX-a

Subiectul |

a) Se considera numerele 4,=2026" — 1si B,,=2026™ — 2025n—1,n € N.

Aratati ca A,, este divizibil cu 2025 si B,, este divizibil cu 20252,

10 puncte

b) Rezolvatiin R ecuatia |[x]| + [|x|] = 1, unde [x] reprezinta partea intreagi a

numarului x.

Subiectul Il

15 puncte

Pe latura CD a dreptunghiului ABCD se considera punctele P si Q astfel incat DP=PQ=QC.

Definim punctele R si S prin Zﬁ=3ﬁ, respectiv AS=AB + AR .

a) Demonstrati ca punctele A, C si S sunt coliniare. 15 puncte
b) Aratati ca punctul Q este centrul de greutate al triunghiului ARS. 10 puncte
Subiectul IlI
a) Arataticd (a®+b*+1)(c®+2)=>(a+b+c)% VabceR. 10 puncte
b) Fie a, b, c >0 astfel incat
LS S S
a?+b?+1  b%2+c?+1  cZ+a?+1
Arataticaab + bc + ca < 3. 10 puncte
Subiectul IV
Fie x,y, z € R*astfel incat xy, yz, zx sunt numere rationale.
a) Aratati cd numarul x? + y? + z? este rational. 10 puncte
b) Dac3, in plus, x3 + y3 + z3 este numair rational, atunci x,y,z € Q*. 10 puncte

Nota: Se acordd 10 puncte din oficiu.
Timp de lucru: 3 ore
Fiecare subiect se redacteazad pe foaie separatd.
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