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Olimpiada Națională de Matematică 
Etapa locală, 7 februarie 2026 

Clasa a IX-a 

 

Subiectul I 

a) Se consideră numerele 𝑨𝒏=𝟐𝟎𝟐𝟔𝒏 − 𝟏 și 𝑩𝒏=𝟐𝟎𝟐𝟔𝒏 − 𝟐𝟎𝟐𝟓𝐧 − 𝟏, 𝐧 ∈ ℕ . 

       Arătați că 𝑨𝒏 este divizibil cu 2025 și 𝑩𝒏 este divizibil cu 𝟐𝟎𝟐𝟓𝟐.              10 puncte 

 

b) Rezolvați în ℝ ecuația |[𝒙]| + [|𝒙|] = 𝟏, unde [𝒙] reprezintă partea întreagă a 

numărului x.                                                                                                            15 puncte                                     

Subiectul II  

Pe latura CD a dreptunghiului ABCD se consideră punctele P și Q astfel încât DP=PQ=QC. 

Definim punctele R și S prin 2𝑨𝑹⃗⃗⃗⃗⃗⃗ =3𝑨𝑷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , respectiv 𝑨𝑺⃗⃗⃗⃗  ⃗=𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗  + 𝑨𝑹⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 

a) Demonstrați că punctele A, C și S sunt coliniare.                                            15 puncte 

 

b)   Arătați că punctul Q este centrul de greutate al triunghiului ARS.             10 puncte                                                                                                                                       

Subiectul III 

a) Arătați că (𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 + 𝟏)(𝒄𝟐 + 𝟐) ≥ (𝒂 + 𝒃 + 𝒄)𝟐, ∀ 𝒂, 𝒃, 𝒄 ∈ ℝ.                10 puncte 

 

b) Fie 𝒂, 𝒃, 𝒄 >0 astfel încât  

  
𝟏

𝒂𝟐+𝒃𝟐+𝟏
 + 

𝟏

𝒃𝟐+𝒄𝟐+𝟏
 + 

𝟏

𝒄𝟐+𝒂𝟐+𝟏
 ≥ 1.   

 Arătați că 𝒂𝒃 + 𝒃𝒄 + 𝒄𝒂 ≤ 𝟑.                                                                             10 puncte 

Subiectul IV 

Fie 𝒙, 𝒚, 𝒛 ∈ ℝ∗astfel încât 𝒙𝒚, 𝒚𝒛, 𝒛𝒙  sunt numere raționale. 

a) Arătați că numărul  𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 + 𝒛𝟐 este rațional.                                             10 puncte 

 

b) Dacă, în plus, 𝒙𝟑 + 𝒚𝟑 + 𝒛𝟑 este număr rațional, atunci 𝒙, 𝒚, 𝒛 ∈ ℚ∗.        10 puncte  
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Varianta 3 

Notă: Se acordă 10 puncte din oficiu. 

Timp de lucru: 3 ore 
Fiecare subiect se redactează pe foaie separată. 
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