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CERCETARII

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala, 7 februarie 2026

Clasa a V-a

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE (Varianta 3)
Subiectul I — solutie orientativa
a) 18 si 81 sunt doud numere ,,prietene” deoarece 1+8=8+1=9 (orice alt exemplu se

noteaza corespunzator). Sp
b) Daca presupunem ab = numar prim, atunci b este cifrd impara. 4p
Considerand numarul ,,prieten” ¢d, din b+d=9=d=9- b =par=>cd este numar par, 3p
impar
deci divizibil cu 2 = cd nu este numar prim. 3p
¢) Conform teoremei Impartirii cu rest, ab=5-cd+3 (Rl) 2p
Din definirea numerelor ,,prietene ab si cd si folosind
a+c=9=>c=9-a —
= cd=100+d=10(9—a)+d=
b+d=9=d=9-b ap
=90-10a+d=90-10a+9-b=99—(10a+b)=99-ab
Asadar, ab si cd ,.prietene” implica cd=99—ab (Rz)
Din (Rl) si (Rz) :>a_b:5-(99—§))+3<:>
— — — _ — c=9-8=1 4p
ab =495 —5ab +3 & 6ab =498 |:6>ab=83={ 2 ("7,
si perechea ceruta este 83 si 16.
Subiectul IT — solutie orientativa
a) Calculeazia =1+ 3+ 5+...479 = 1p
2:-0+DH)+@2-1+DH)+@2-24+D+...4+(2-39+1)
40 paranteze
(0+39)-40
=2(0+1+2+...439) +40 =2-f+40 =39-40+40 =
2
= a.=40(39+1)=40° =pitrat perfect. P
51 _(~3)0.(~4)° 3\ . (222 34445 L (=3\* _
Calculeazd b=(2") :(2*) —(3°) :(3°) —5"**:(5°) = 3p
=20 3724 _512:52 =2°_3° _1=64-27-1=36 = b =06 este pitrat perfect
Calculeazi ¢ =(81-64+3)" +(9+1)" +1=20%+10% +1=501 si cum 2p
22% =484 <501 < 23* =529 => ¢ =501 nu este patrat perfect, fiind cuprins intre doui patrate
perfecte consecutive. 2p
b) x = a + b? —c = 402 + (62)? — 501 = 1600 + 362 — 501 = 4p
=1600+1296—-501=2896—-501= 2395 4p
Deci S(x)=2+3+9+5=19 2p
) n=(x-14+2026")" =(2395-196+1)"" =2200" =(22-10*)" = 22" -10*, deci n se va
termina cu 20 de cifre de zero. Sp
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Subiectul I1I — solutie orientativa

ayn=9. ab+ (a < b) , cu conditia impusa de teorema impartirii cu restca a+b <9. 3p
Din conditia ab =pitrat perfect si a+b<9=> abe {16; 25} . 4p
Cazul ab=16=1=9-16+(1+6)=144+7=151

— 2p
Cazul ab=25=n=9-25+(2+5)=225+7=232.
Solutiile sunt {151; 232} . 1p
b) Notdm a cincea parte din cartea citita de primul cu x, iar cu y, a saptea parte din cartea
citita de al doilea. 2p
Conform ipotezei problemei x =y +16 (Rl)
Cum cartile au acelasi numar de pagini, deducem 5x =7y (Rz) 2p
Prin inlocuirea primei relatii in cea de-a doua =5 (y + 16) =Ty < 2y =80 =y =40 de pagini. 2p
Inlocuind in (R,) obtinem x =y+16=40+16=>56 de pagini 2p
Asadar, numarul de pagini pentru fiecare carte este 5-56 =40-7 =280 de pagini.
Elevii mai au deci de citit urmatoarele numere de pagini: )
- primul 280—56 = 224 de pagini P
- al doilea 280 —40 =240 de pagini.
Subiectul IV — solutie orientativa
a) Utilizand principiul ultimei cifre, U(3* +3)=U(3**"" +3)=U(3**" +3)=6.
Solutie alternativa : 3 +3=3-3" +3=3.9"2 +3=3(10-1)"" +3=3-(M,, +1)+3= 10p
=M, +3+3=M,,+6=..6

abcd = ab - 100 + cd
b) Cum Jdar = 5p
4-ab =cd

abcd = 100 - ab + 4 - ab = abcd = 104 - ab (si cum 104=13 - 8) 3p
abcd = 13 - 8 - ab =13 si 8 sunt divizori ai numarului abed. 2p

Nota: Orice alta solutie corectad se puncteaza corespunzator
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