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e INSPECTORATEL SCOLAR
JUDETEAN AREES

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala, 7 februarie 2026

Clasa a X-a

BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Subiectul |
Fie a,be(0,1).

. . 2ab
a) Demonstrati ca <<ab.
a+b

2 2
b) Aratati ca log, ab +log, ab >2.
a+b a+b
Solutie si barem orientativ:
a) Demonstreaza inegalitatea 5p
2ab . 2ab 1
b) ——<+/ab si a,be(0,1) duce la log,——>log,~/ab ==(1+log,b). 5p
a+b a+b 2
2ab _ 1
Analog, log, ——>—(1+log, a). 5
& 108s a+b 2( B ) >
1
Se obtine ca membrul stang este mai mare sau egal cu E(Z +log_ b +log, a). 5p
Cum log_ b, log, a> 0, se obtine inegalitatea ceruta. 5p
Subiectul Il

Fie zeC, z# 1, astfel incat 2> =1.
a)Sdsearatecd 22 +z+1=0.
b) S3 se demonstreze c3 [z—1|>1.

Solutie si barem orientativ:
a) Demonstreaza egalitatea 5p

b) 22 +z+1=0 duce la 22 —1+z—1=-3 echivalenti cu

(2-1)(2+1)+2-1=-3, de unde (z—1)(z+2)=-3. >P
. -3 3

Se obtine z—1=z+—2 si |z—1|=|z+2|. 5p

Cum |z+2|<|z|+2=3, se obtine inegalitatea dorit3. 5p

Subiectul Il
x> +2
VxZ+1

a) S se arate ci f este pard si f(x)>2, VxeR.

Fie f:R—R, f(x)=

b) Sa se studieze monotonia functiei f.
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Solutie si barem orientativ:

a) Arati ca f(x)=f(-x), VxeR 5p
Demonstreaza inegalitatea. 5p
b) Pentru x<y se calculeazi f(y)—f(x), sau foloseste compunere de functii 5p
Se arata ca f este strict crescatoare pe |:0, oo) 5p
Se deduce ca f este strict descrescatoare pe (—00, 0) 5p
Subiectul IV

Determinati f, g:Q — Q cu proprietatea ca f(x + g(y)) =2g(x)+f(y)+4y, Vx,yeQ.
Solutie si barem orientativ:
Daci f(x) satisface enuntul, atunci si f(x)—f(0) satisface si este suficient s3

5
determinam f cu f(0)=0 4
Daca f(0)=0 ta ca t jectivasi g(0)=0, iar f =2 ,
(0) =0 se arati c3 g este surjectiva si g(0) iar f(x)=2g(x) 5p
VxeQ
Se obtine c3 g satisface relatia g(x—2y)=g(x)+g(-2y), Vx,yeQ 5p
Se obtine ca g satisface ecuatia functionala a lui Cauchy si se determina 5p

functiile f, g.

Nota: Orice alta solutie corecta se puncteazd corespunzator
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