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clasaa Vl-a

BAREM

1 a) Se considerd 2025 de numere naturale consecutive, primul si ultimul fiind
invers proportionale cu 0,(3) si respectiv 0,1(6). Notam cu S suma acestor 2025 de
numere. a) Aratati ca numarul divizorilor numarului S este un cub perfect.

b) Determinati numerele naturale nenule a, b, ¢ , astfel Incat : ¢ _2b _ate
a+b b+2 c+3
a) Not primul nr cu a.
(a,a+2024) — (0,(3);0,1(6))
2= “*26024 = a=2024 —— 1p
Cele 2025 de numere sunt: 2024,2025,...,4048 ..., 1p
S =2024+ 2025+ --- + 4048
§$=6147900 ;S = 22-35:-52-11-23 ., 1p
Numirul divizorilor numarului S este 216 = 63 ..., 1p
b) abEN* = a<a+bh=-<1= 22 <1=2b<b+2
a+b b+2
b<2,beN" =b=1 1p
2b _ 2 @ _2_, . a _2
b+2 3 a+b 3 a+1 3
a=2 1p
atc-1 2 1+c 2
= - — == = C = 1
c+2 3 c+2 3
a=2,b=1,c=1 1p

2. a) Aflati doua numere naturale, stiind ca au produsul 2025, iar raportul dintre
cel mai mare divizor comun si cel mai mic multiplu comun al lor este 0,(1).
b) Determinati numerele naturale nenule a sib, a < b pentru care are loc
relatia: 3 - [a, b] + 5+ (a,b) = 123, unde [a, b] = c. m.m.m.c al numerelor a
sibiar (a,b) = c.m.m.d.c.al numerelor asi b

o (a,b) _
8)arb=2025 22 =0,1)

9-(a,b) = [a,b] ;(a,b) [a,b] =a-b = 2025
9-(a,b)? =2025 ; (a,b) =15 .o, 1p
a=15x ; b=15-ysi(x,y) =1




a*b=2025 = x'y=9 1p
x=1,y=9 =>a=15,b=135
x=9,y=1= a=135,b=15
(a,b) € {(15,135),(135,15)} i 1p

b) 3:[a,b] +5-(a,b) =123

(,b)[a,b] =a-b= 5 =[a,b]

Not (a,b) =d=>d|asid|b=>3Ix€eN"ala=dxsi d|b
=>3yeN"aib=dycu(x,y)=1
3-[a,b] +5(a,b) =123 > 3"‘2"”
= 3dxy + 5d = 123
3|13dxy,3|123 =23|5d=>3|d =d=3k,undek € N*
= 9kxy + 15k =123 = k- (3xy +5) = 41

+5d =123 ... 1p

=>ke{1,41}y 1p
k =41 imposibil > k=1,d=3si3xy+5 =41
=xy=12 . 1p
x,y)=1=2>x=1,y=12;x =3,y =4;

(a,b) €{(3,36),(9,12)} 1p

3. Se dau unghiurile adiacente <xAOB si <BOC, astfel incét bisectoarele lor,
semidreptele (OM respectiv (ON formeaza un unghi cu masura de 75°si 3 -
<BOC = 2+ <AOB.
a) Determinati masurile unghiurilor xAOB s1 <AON
b) Daca (OM L (OT , astfel incat M si T sunt de aceeasi parte cu B fasa de OA,
demonstrati ca semidreapta (OT este bisectoarea unghiului<xCON.
a)
(OM bis <AOB = <AOM = <MOB = x
(ON bis ¥BOC = ¥BON = «NOC =y

x+y=75°,6y=4x .Ap
x=45 °y=30 °
<AOB = 90° ...1p
<AON =120 L. 1p
b) (OM L (OT = «<MOT =90° e 1p
INOT = «MOT — <MON =90°—-75°=15° ... 1p
ZLCON =y = 30°
ATOC = «NOC — «NOT = 30°—-15°=15° ... 1p
ATOC = «NOT = (OT este bisectoarea unghiuluixCON  ........... 1p



4. FieunghiurilexA;0A4, , %¥A,0A3,%XA30A,, ..., XAg0 A,y care au interioarele
disjuncte iar <A, 0A, este alungit. Daci <A;04, = p;,<A,0A; = p,,<A304, =
D3, ... XAg0Ag = pg, Unde py, P2, P3, ..., Pg sunt numere prime distincte de dous
cifre sipy > pg > Py > Py > P3 > De > D5 > Dy, atunci aratati ca :

a) OAs L 04,

b) (OAs este bisectoarea unghiului <4504,

A, 45 4
4, 6
A, A7
Ag
A1 Aq
0
Deoarece 11 +13+17+19+23+29+31+37=180 1p
Dy > Pg>D; > Dy >P3>Dg > Ps > Dy

=>p, =37,pg =3L,p;, =29,p, =23,p3 =19,ps = 17,ps = 13sip, = 11°. ... 1p
a) ¥A,0As =py + D, +ps+ps =37°+23°+19°+ 11° = 90° s 1p
=>As10A,. 1p
b) XA30As = ¥A30A, + <A,0A; = p3 +p, = 19°+ 11° = 30° .Ap
XA50A; = As0Ag + <Ag0A; = ps + pg = 13°+17° = 30° ..Ap
XA3;0A5 = ¥A;0A; = (0A; este bisectoarea unghiului <A;0A4, . Ap



