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clasaa Vll-a
Barem de corectare si notare

1+2+3+4+---+2025

este natural.
V1434547442025

1. a) Demonstrati cd numarul A = 2025 —

b) Fie x si y numere reale nenule astfel incat Iyl
> x y 2025
Calculati \/(x — 2025) - (y — 2025) .
Solutie:
a)1+2+3+---+2025=%=2025-1013 ................................................... Ip
1434547442025 = 10132 ..o, 1p
2025-1013
A—ZOZS—W—ZOZS—ZOZS—OEN .............................................................................. 1p
b) T+l oo L oy =2025(x+y) = xy — 2025(x +y) = 0 2
YT 0 Y 5y T 20 Xy = x+y Xy x+y)=0....oo p

(x —2025)(y — 2025) = xy — 2025(x + y) + 20252 = 2025%=
=5/ (% = 2025) * (¥ = 2025) = 2025 eerreermseremsesessssssssssssssssssssessssssssssssssssssssssse s s sessesssssssssseees 2p

2. a) Aratati ca A = Vn?% + n?# este irational pentru orice n numar natural nenul.

b) Determinati numerele naturale n pentru care numarul a = \/ 11—+ 11 —+11 + neste

rational.

Solutie:

a) A=vVn20+n2% = \/n20(1 +n%) = n10VT + n% e, 1p
n* e patrat perfect, deci n* + 1 nu poate fi patrat perfect ( nu existd doud pitrate perfecte
consecutive, eXCeptand 0 ST 1)......o.iiiiiii e lp
Deci ,v1 + n* este irational pentru orice n € N*, si cum n'° € Q= A = n'°V1 + n* este irational
PENEIU OFICE 71 € N .o e e e e e e e, 1p

b) acQ=>v11—-VIl+n=11-a?=b€Q,0<bh<11=
=2>V11l+n=11-b2€Q, V11 <VI1+n<11=2114+n=k? k€N, 11 <k? < 11%?=
R =S T 2p
b=vV11-k€Q=>11-k=1?1€EN;0<?=11-k<11-4=7=20<1<2
a=V1l—-1=11-1l=m? ) meN;11>m?=11-1>9=>m = 3= = 2>

Sk =T DN =72 =11 = 38 e 2P



3. Fie ABCD un patrat. Notam cu M simetricul lui B fatd de C. Pe semidreapta [CA se considera
punctul N astfel incait ANMB = 30°. Dreapta MN intersecteaza AD si BD in punctele P,

respectiv Q. Aratati ca BP = BQ.
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Solutie: M
D S C
o)
P
A B
N
Fie MN n DC = {S};
ABCD pitrat=>AD//BC=>DP//MC=ADPS = 4SMC = 30° (alterne interne )............cccccoevevevrnee. 1p
In ASCM dreptunghic cu £SMC = 30° avem ci SC = MTS SMS = 25C oo 1p
Analog in APDS dreptunghic avem ca DS = ? ,adicd PS = 2DS oo 1p
MP = MS + PS = 25C + 2DS = 2(SC + DS) = 2CD = 2BC = BM .....ccooeevveeiiveeeeceeie e 1p
Deci, AMBP e isoscel cu AMBP = AMPB = (180° — 30°):2 = 75°% (1)ieoioioiiiicciceecccee, 1p
4DSP = AMSC = 60° (opuse la varf ), 4SDQ = £CDB = 45°; in ADQS ,
£DQS = 180° — 45° — 60° = 75%; £PQB = £DQS = 75° (opuse la VArf) (2)...coooevvrerrrrrrrrennee. 1p

In concluzie, din (1) si (2) rezulti ci 4QPB = £PQB = 75°=APQB e isoscel, deci BP = BQ.......1p



4. Fie ABCD paralelogram, punctul E mijlocul laturii AD si punctul F pe segmentul EC astfel
incat AF = AB. Demonstrati ci BFLEC.

Solutie:
C
A B
Fie G mijlocul lui BC=EA = CG dar EA//CG = AECG e paralelogram= AG//EC..........cccccc...... 2p
Fie {H}=AG N BF= HG//CF si cum G e mijlocul lui BC= HG e linie mijlocie in ABFC............... 1p
H e mijlocul lui BF=AH e mediana in AABF. Cum AABF e isoscel= AH este si inaltime.............. 2p

AHLBF = BFLAG, dar AG//EC= BF-LEC ...t 2p



