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Clasa a VIII-a 
Barem de corectare și notare 

 
 
1. Fie numerele reale pozitive , ,a b c astfel încât 1abc  . 

a) Demonstrați că      2 2 2

1 1 1 3

21 1 1ab c bc a ac b
  

  
; 

b) Calculați valoarea expresiei 
1 1 1

a b c
E

ab a bc b ac c
  

     
. 

 
Soluție: 
 

a)      2 2 2

1 1 1

1 1 1ab c bc a ac b
  

  
 

      2 2 22 2 2 1 1 11 1 1

abc abc abc c a b

c a bab c bc a ac b
    

    
 .............................................. 1p 

Din inegalitatea mediilor 
2

1

1 2

a

a



, 

2

1

1 2

b

b



 și 

2

1

1 2

c

c



 .............................................. 1p 

Finalizare      2 2 2

1 1 1 3

21 1 1ab c bc a ac b
  

  
 ............................................................. 1p 

b) 
1 1 1

1 1 1

a b c
E

ab a abc bc b abc ac c abc b bc c ac a ab
     

           
 .............. 1p 

1 1 1

abc abc abc ac ab bc
E

b abc bc c abc ac a abc ab ac c ab a bc b
     

           
 .............. 1p 

1 1 1
3

1 1 1

c ac a ab b bc
E

ac c ab a bc b

     
  

     
 ................................................................................. 1p 

3 3 1E E    ...................................................................................................................... 1p 
 

2. Arătați că 
6 12

24 2 35x y
x y

       
  

 pentru orice numere reale  2,3x  și  3, 4y .  
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Soluție: 
 

6 6
2 2 6x x

x x
     
 

 .................................................................................................................. 1p 

12 12
2 2 12 4 3y y

y y

 
     

 
 ................................................................................................... 1p 



6 12
8 18 24 2x y

x y

       
  

...................................................................................................... 1p 

   2 2 36 5 6
5 5

x xx x
x

x x x

  
      ....................................................................................... 1p 

  2 3 412 7 12
7 7

y yy y
y

y y y

  
      .................................................................................. 1p 

      6
2,3 2 3 0 5x x x x

x
         ....................................................................................... 1p 

     12 6 12
3,4 3 4 0 7 35y y y y x y

y x y

               
  

 ............................................ 1p 

 
3. În vârful 𝐷 al dreptunghiului 𝐴𝐵𝐶𝐷 se ridică perpendiculara 𝑉𝐷 pe planul dreptunghiului. 

Bisectoarea ∢𝐴𝐷𝐶 intersectează bisectoarea ∢𝐷𝐶𝐵 în 𝑄. Fie 𝑇 şi 𝑃 respectiv mijloacele 
segmentelor 𝐶𝑉 şi 𝐵𝑉, iar 𝑀 şi 𝑁 centrele de greutate ale triunghiurilor 𝑉𝐴𝐷, respectiv 𝐴𝐷𝑄. 
Arătați că: 
a) 𝑉𝐴 ∥ (𝑇𝐵𝐷); 
b) Triunghiul 𝑃𝐷𝐶 este isoscel; 
c) 𝑀𝑁 ⊥ 𝐶𝑄. 

 
Soluție: 
 

a) Notăm 𝐴𝐶 ∩ 𝐵𝐷 = {𝑂}. 
𝑇𝑂 este linie mijlocie în ∆𝐴𝐶𝑉 ..............................................................................................  1p 
𝑇𝑂 ∥ 𝑉𝐴, 𝑇𝑂 ⊂ (𝑇𝐷𝐵) ⟹  𝑉𝐴 ∥ (𝑇𝐵𝐷) ...........................................................................  1p 

b)  𝑉𝐷 ⊥ (𝐴𝐵𝐶) ⇒ ∆𝑉𝐷𝐵 − 𝑑𝑟𝑒𝑝𝑡𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑐,  𝐷𝑃 este mediană ⟹ 𝐷𝑃 =
ଵ

ଶ
𝑉𝐵 .......................  1p 

𝑉𝐷 ⊥ (𝐴𝐵𝐶), 𝐷𝐶 ⊥ 𝐵𝐶, 𝐷𝐶, 𝐵𝐶 ⊂ (𝐴𝐵𝐶), 𝑐𝑜𝑛𝑓𝑜𝑟𝑚 𝑇3 ⊥⇒ 𝐶𝑉 ⊥ 𝐶𝐵 ⇒ ∆𝑉𝐵𝐶 −

𝑑𝑟𝑒𝑝𝑡𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑐, 𝐶𝑃 este mediană în ∆𝑉𝐵𝐶  ⟹ 𝐶𝑃 =
ଵ

ଶ
𝑉𝐵. Deci, 𝐶𝑃 ≡ 𝐷𝑃 ⇒

∆𝑃𝐷𝐶 𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑖𝑠𝑜𝑠𝑐𝑒𝑙. ..............................................................................................................  1p  
 
  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
c)  𝑉𝐷 ⊥ (𝐴𝐵𝐶), 𝐷𝑄 ⊥ 𝑄𝐶, 𝐷𝑄, 𝑄𝐶 ⊂ (𝐴𝐵𝐶), 𝑐𝑜𝑛𝑓𝑜𝑟𝑚 𝑇3 ⊥⇒ 𝑄𝑉 ⊥ 𝐶𝑄 .......................  1p 

Notăm 𝑅 mijlocul segmentului 𝐴𝐷. 

a); b) c) 



În ∆𝑉𝐴𝐷 𝑎𝑣𝑒𝑚 
ோெ

ோ௏
=

ଵ

ଷ
, î𝑛 ∆𝐴𝐷𝑄 𝑎𝑣𝑒𝑚

ோே

ோொ
=

ଵ

ଷ 
⇒

ோெ

ோ௏
=

ோே

ோொ
. ............................................. 1p 

Aplic T. reciprocă Thales în ∆𝑅𝑉𝑄 ⇒ 𝑀𝑁 ∥ 𝑉𝑄 şi cum 𝑄𝑉 ⊥ 𝐶𝑄  ⇒ 𝑀𝑁 ⊥ 𝐶𝑄  ............... 1p 
 

4. Se consideră tetraedrul VABC  și punctele M , N și P  mijloacele muchiilor VA , VB , respectiv 
VC . 
a) Arătați că planele  MNP  și  ABC  sunt paralele. 

b) Dacă S  este piciorul perpendicularei din V  pe bisectoarea unghiului VAB , demonstrați că 
punctele , ,M N P  și S sunt coplanare. 

 
Soluție: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
a) MN linie mijlocie în VAB  ⟹ MN AB , dar  AB ABC  ⟹  MN ABC  ....................... 1p 

NP linie mijlocie în VBC  ⟹ NP BC , dar  BC ABC  ⟹  NP ABC  ........................ 1p 

Cum  MN ABC ,  NP ABC ,  ,MN NP MNP ,  MN NP N    

⟹    MNP ABC  .................................................................................................................... 1p 

b) Cum VS AS ⟹ VSA  dreptunghic, 90VSA   , dar SM  mediană ⟹ 
2

VA
SM   .............. 1p 

SM MA  ⟹ MSA  isoscel ⟹ MSA MAS  , MAS SAB   ⟹ MSA SAB   ........ 1p 
,MSA SAB   unghiuri alterne interne congruente ⟹  MS AB  ............................................... 1p 

Cum MS AB  și MN AB  ⟹ S MN  ⟹  S MNP  ⟹ punctele , ,M N P  și S  sunt 

coplanare ..................................................................................................................................... 1p 
 


