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Clasa a X-a
Barem de notare si evaluare

Problemal
Fie x, a, b, c > 1. Stiind ca numerele log. x,log,. x,log,, x sunt in progresie

aritmetic, si se arate ¢ numerele (log, a)?, (log, b)?, (log, ¢)? sunt in progresie

aritmetica.
Barem.
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Egaland produsele pe diagonald, dupa reduceri rezulta relatia..............cccocveneenen. 2p
Problema 2

Fie A ={x € C| x?°?°> = i} si B = {x € C| x*" = —i}
a) Daci x € B, si se calculeze x2021,
b) Sa se determine A N B.

Barem
a) %2021 = (Xx47)%3 = (—0)®3 = e 2p
b) Dacd x2925 = isi x202' = jrezultix* = 1six € {1, —1,i,—i} ccooerrrnne.. 3p
Dar x = 1,x = —1,x = —i nu verificd ambele egalitati, iar i le verifica.
Y a2 U ST 2p
Problema 3

Se consideri functia f :(0,00) &> R cu proprietatea ci
f(Xi%,) = T(X)+ f(X,), VX, X, € (0,%0) .
a) Aratatica (1) =0;
b) Aratati ca, daca 1 este singura solutie a ecuatiei f(x) =0, atunci functia f
este injectiva.
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Barem
a) pentru X, =X, =1=>fQ)=FfTQ+fQ)=TD)=0 . 2p
b) O=f(1)=f(x-)1(j=f(x)+f(ij:f(i}z—f(X),VXe(o,w) ............ 2p
Fie X, X, €(0,00) astfelincat f(X,)= F(X,) e, 1p
f[le:fLXI'1j:f(xl)+f(lj:f(xl)_f(XZ):O ................................ lp
XZ XZ XZ

Cum 1 este singura solutie a ecuatiei f(x)=0= 4 =1=>x =x,= f este injectiva ... 1p

2

Problema 4
Sa se rezolve in C ecuatia:
lz| +|z—1|+|z— 2| + -+ |z —2025| = 10132.

Barem
|z| + |z — 2025| = |z| + 12025 — z| = |z + 2025 — z| = 2025, cu egalitate atunci cand
M(z) € [AgA,0z5]), unde A; are afixul i, i € {0,1,2,3,...,2025} . ..o, 2p
Analog, |z — 1| + |z —2024| = |z — 1| + |2024 — z| = |z — 1 + 2024 — z| = 2023,
cuegalitate pentru z € R,z € [1,2024] ... ..o Ip
Succesiv, |z — 2| + |z — 2023| = 2021, cu egalitate pentru z € R,z € [2,2023]........... Ip
|z—1012| + |z — 1013]| = 1, cu egalitate pentru z € R,z € [1012,1013].................. Ip
Adunand aceste inegalitati, obtinem
lz| +|z—1|+|z— 2| + -+ |z—2025| > 2025+ 2023 +---+3 +1=10132......... Ip
Egalitatea are loc in toate cele 1013 cazuri; Prin intersectie: z € R,z € [1012,1013]....... 1p
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