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Clasa a Xll-a
Problema 1
Fie grupul (G, *),unde G = (0,1) si legea de compozitie
X*y= ﬁ definita pe multimea G.

a) Sa se determine a € (0, o) astfel incat functia f: G — (0, ),
flx) = % sa fie izomorfism de la grupul (G,*) la grupul (R}, ) .
11 11

b) S Se arate Ci - %~k % .k —— = .
2 3 4 2025 2024!1+1
Problema 2
1 0 0 0 1 1
Se considera matricele : I3 = (0 1 O) siYy = (O 0 1).
0 0 1 0 0 O

a) Sidse calculeze Y2, Y3 siY*;

b) Se considerd multimea M = {A|A=I;+a Y+ b-Y? a,b €R}.
Sa se arate ca Inmultirea matricelor este o lege de compozitie pe M si ca
fata de aceasta lege de compozitie M este grup comutativ.

Problema 3
Fie f:(0,00) - R, f(x) =
a) Si se arate ci flzf(x)dx < %an

b) Si se calculeze a,, = flnf(x)dx, n € N*si lima,.
n—-oo
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Problema 4.
Fie f:[0,0) = R, f(x) = x — arctgx.
a) Sa se arate cd f este strict crescitoare si f(x) = 0, pentru orice x € [0, o).

b) Sa se arate cd lim ——— = /2.
x—00 /f;‘f(t)dt

Nota:timp de lucru-3ore.

Fiecare subiect este notat cu 7 puncte.
Nu se acorda puncte din oficiu.

Toate subiectele sunt obligatorii.
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