
 

 

 

 

OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ  - 09 februarie 2025 

Clasa a IX-a 

 

 

Problema 1 

 Fie 𝑥, 𝑦, 𝑧 ∈ (0,∞) care verifică relația 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 = 𝑎. Să se arate că  

√𝑥𝑦 + 𝑥𝑧 + √𝑥𝑦 + 𝑦𝑧 + √𝑥𝑧 + 𝑦𝑧 <
3𝑎

2
 . 

     

Problema 2 

 Să se rezolve în 𝑅 ecuația  

[2𝑥] − [𝑥] = 2𝑥 

unde [𝑥] este partea întreagă a numărului real 𝑥. 

 

Problema 3 

 Se consideră o mulțime M de numere reale care are următoarele două proprietăți: 

(1) 1 ∈ 𝑀 

(2) Dacă 𝑥 ∈ 𝑀 și (𝑥 + 2𝑦) ∈ 𝑀, atunci 𝑦 ∈ 𝑀 

Arătați că: 

a) 
1

4
∈ 𝑀 

b) 
1

2𝑛 ∈ 𝑀 pentru orice număr natural 𝑛. 

 

Problema 4. 

Fie  𝐴𝐵𝐶 un triunghi și 𝑀 un punct în interiorul triunghiului, iar 𝐺𝐴, 𝐺𝐵, 𝐺𝐶 centrele  

de greutate ale triunghiurilor 𝑀𝐵𝐶,𝑀𝐴𝐶, respectiv  𝑀𝐴𝐵. 

a) Arătați că  𝐺𝐴𝐺𝐵
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  =

1

3
𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ , 𝐺𝐵𝐺𝐶

⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  =
1

3
𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ,𝐺𝐶𝐺𝐴

⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ =
1

3
𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

b) Arătați că    𝐴𝐺𝐴
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐺𝐵

⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  +𝐶𝐺𝐶
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 0⃗   dacă și numai dacă 𝑀 este centrul de greutate al 

triunghiului 𝐴𝐵𝐶. 

 

 

 

 

 

 

Notă:timp de lucru-3ore. 

Fiecare subiect este notat cu 7 puncte. 

Nu se acordă puncte din oficiu. 

Toate subiectele sunt obligatorii. 
 


