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Clasa a XlI-a
Barem de notare si evaluare

Problema 1
FieAde M,(R) ,A = (Z Z) astfelincitdet A=a+d=1.

Sa se determine numarul elementelor multimii {A™|n € N*}.

Barem
Pentru b = 0 nu se verifica ipoteza .

a b
Pentru b #0, det A=trd=1 :>A=< a?-a+1 > ..................... 2p

a—1 b

Avem A? = _a*-a+1 e 1p
b

A3 ==, A = —A A% = —A2 A% =1, . 2p

Prin inductie rezultd ci {A"|n € N*} = {+1,, +4, +A%}.

Elementele fiind distincte, cardinalul multimiieste 6. ........................ooees. 2p

Problema 2

Fie A = (? Z),a,b c.d € Rastfel incita + d = 3, ad — bc = 2.

a) Sisearatecd A3 =7A — 6l,.
b) Si se calculeze det(4? + 21,).

Barem
a.) A2—3A+212=02 ........................................................................ 2p

A? = 3A — 2I,, inmultind cu 4,

A3=342—-24=3BA—-20,) —2A=TA—=6ly ..., 1p
b) Din relatia de la a), det(A? + 2I,) = det(34) = 3%detA =18 ...................... 4p

Problema 3
2
Se considera sirul (a,),»1 definitprin a; =1, a,1 = 1+Z” ,n =1

a) Sdsearateca lima, =0.
n—->oo

9 . aytazte+a
b) Si se calculeze lim +—2——=
n—oo Inn
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Barem
. e . 5
a) Primii patrutermenia; =1,a, =2,a3 = > G4 = % SUNE < 3 i, 1p
2
Presupunem a,, < 3. Atunci a,,,; = Han” D <3, pentru n > 4, deci sirul este
n
MATrINIt SUPETIOT A€ 3 ..oiiiiiiiiiiiii ittt e e e snnee e 2p
Putem scrie 0 < a, < % pentrun > 4,deunde lim a, =0 ...ccoevvvvreieiennnn 1p
- n—->0oo
b) Folosind teorema Stolz-Cesaro,
lim ay+az++an _ . Ant1 — T Ane1  _ s 1+ay,? - lim 1+ay,? _
n—oo Inn n-o In(n+1)-Inn  p-ooln( 1+%) n—oo nln( 1+%) n-oo ln(1+%)n
.................................................................................................................................... 3p
Problema 4.
Fie f: R — R care verificd relatia |f(x) — xsinx| < |x3|, pentru orice x € R.
Sa se determine lim Lf) :
x-0 X
Barem
—|x3| < f(x) — xsinx < |x3| sau xsinx — |x3] < f(x) < xsinx + [x3] cooveenenn. 3p
Impartind prin x?, relatia devine % — x| < % < % + |x|, pentru x € R*........... 2p
Deoarece lim (ﬂ - le) = lim (m + le) =1, rezulta lim 22 =1 ... 2p
x—0 x x—0 X x-0 X
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