OLIMPIADA NA’[IONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA,
SUCEAVA, 15 februarie 2025
CLASA a V-a

1. (7p) S-a amestecat o cantitate de banane de calitatea I, cu pretul de 12 lei kilogramul, cu o alta
cantitate de banane de calitatea a 11-a, cu pretul de 7 lei kilogramul. Pentru a obtine aceeasi suma din
vanzarea bananelor, cantitatea obtinuta s-a vandut cu 9 lei kilogramul. Ce cantitate s-a amestecat din

fiecare calitate, daca bananele de calitatea I au fost mai putine cu 38 kg decét cele de calitatea a I1-a?

2. a) (4p) Suma a noua numere naturale consecutive este 2x072. Aflati cele noud numere.

b) (3p) Calculati ultima cifrd a numarului natural n =1 + 2 + 22 + 2% + . + 220%,

3. Fie numarul a;a,a; ... a;,_1a,, Cu 2n cifre nenule. Se stie cd orice cifrd a numarului situatad pe
pozitie pard este de patru ori mai mare decat cifra precedentd de pe pozitia impard (adica au
proprietatea ca a,, = 4 - a,,_q, oricare ar fi k € {1, 2,3, ..., n}).

a) (3p) Aratati ca nu exista astfel de numere cu suma cifrelor 2024;

b) (4p) Determinati cel mai mic si cel mai mare astfel de numar cu suma cifrelor 2025.

4. a) (4p) Verificati egalitatile:
2024 = 12 + 22 + 5% 4+ 252 + 377
2024% = 1% 4+ 2% 4+ 3% + 2292 + 20117 .
b) (3p) Aratati ca numarul 2024" se poate scrie ca suma de cinci patrate perfecte nenule distincte,

pentru orice numar natural nenul n.

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza dela 0 1a 7.

3. Timp de lucru: 3 ore.



