Barem de corectare OLM 2025 Clasa a I X-a

P1
Inductie. P(0) adevarata 2p
P(k+1) 2p
Demonstrare P(k) implica P(k+1) 3p
P2 autor Marius Burtea
Presupunem prin absurd ca existd x > 0 cu proprietatea din enunt. 1p
Avem [n([x]+{x})] impar (V)neN" < n[x]+[n{x}] impar (v)neN’ 2p
= 2n[x]+[2n{x} | impar (V)ne N" =[2n{x}] impar (V)ne N’ 2p
Rezultd 2{x} €[1,2),4{x} €[3,4),6{x} €[5,6)..... Deducem: 2n{x} €[2n—1,2n),(V)ne N 1p
1
Deci 2n{x}>2n-1 (V)neN"=n<————— (V)neN", fals. 1p
2(1-{x})
P3 autor Célin Popa
Notiml-a=x,1-b=y,1-c=z1+a=2—-x=y+z, 1+b=x+2z, 1+c=x+Yy 2p
Inegalitatea devine: (x+ y)(y +z)(z +x) > 8xyz 3p
inegalitate adevarata, intrucat: Xx+y> 2\/@ Jy+z2 2& L2+ x> 24/2x 2p
P4 autor Petre Simion
a) Notam BA"_ k.Avem AA' =M si analoagele 2p
A'C k+1
. (ﬁ+ﬁ+@)+k(ﬁ+ﬁ+@) -
AA'+ BB +CC'= =0 1P
k+1
b) BA = cB = BC = AC = A'C=B'A Analog A'C=C'B 1p
A'C B'A AC B'A
Rezulti AABB'=ABCC'=ACAA'(LUL)= AAC"B'=ABA"C'=ACB"A'(ULU) 1p
Notam K: psi fie G centrul de greutate al triunghiului ABC 1p
GA"+GB"+GC"=GC'+C'A"+GA'+ A'B"+GB'+B'C"=
GC+CC'+ pC'C+GA+AA+ pA'A+GB +BB'+ pB'B=GA+GB=GC +(1- p)(m+§+§)=6 1p

Deci G este centrul de greutate al triunghiului A"B"C"




