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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
Etapa locala - SALAJ -08.02.2025

BAREM DE NOTARE
Clasa a Vll-a

Subiectul 1
1. (4p) a)Se considera numerele: a=(2 -1)(1 +\/2)2. Aratati ca a=\2+1.
(3p) b)Fie numarul natural a=5""144""1+12°"-25"" unde ne N*. Ardtati ca numdrul

Va este numdr par, VneN".

) A=(N2-1)(LH2V242) ..o 1p
AT (V2-1) (BH2V2) oL 1p
AT3V2+4-3-2V2. e DD
BT V2L ettt 1p

D) @=52M 1222 41220 5202 et 1p
A=A32:52M 1220, et 1p
Va=13-5" 12" -numr Par, V NEN . 1p

Subiectul 2

(5p) a) Determinati valorile reale ale lui x pentru care x* = a,unde a =+/18 — 82 +
18 + 8v2.

(2p)b) Demonstrati ca pentru orice numar natural n, urmatoarele numere sunt irationale:

i) V5n+3; i) véenr + 7.

(5p) a) /18 — 8v2 = V18 — V128 = \/18;“—\/18;“ =VI6-VZ=4—=VZ ... 1p
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C=V182 =128 = V106 = 14 .. oot Ip
\/18+8\/§=\/18+\/128=\/18:14+\/18;14=\/E+\/§=4+\/§ ........................ Ip
A =4 = V2 A V228 1p
X2 =8 = X = 2V 2 Ip
(2p)b)

i)U(5n) € {0;5}; Vvn € N, U(5n+3) € {3;8}; VnEN=>5n+3#p?=>+V5n + 3¢ Q........1p

iU(6™) € {1;6}; Yn € N,U(6"+7) € {8;3}; YNEN= 6"+7% p2=>V6"+7 & Q........ 1p

Subiectul 3
Fie ABCD un paralelogram, MEAC, astfel incat AC=3 AM.

2p a) Aratati ca M este centrul de greutate al triunghiului ABD.
S5pb) lo)gcd AC N BD={0}, DM N BC={N}si AB N NO={P}, aflati valoarea raportului
N
a)
Din AC=3 AM obtinem AM=2AC,

O este punctul de intersectie al diagonalelor paralelogramului, AO mediana si

AOZZAC et Ip

AM== A0, fINALIZATE. ..ottt ettt et e st e et e e steeebe e saeeaseeseeesseensaeenseenseeenseenseas lp

b)

Fie {Q}=DM N AB, Q mijlocul segmentului AB............cccoiiiiiiiiii e Ip

AAQDZ ABQN(U.L.UL), ettt ettt sttt sttt st e bt et e eneenaeenee Ip

AD=BN, de unde BC=BN........c.ccoittiiieieeiieieeet ettt ettt ettt staeebeesseeenbeensaeenseas Ip

in AACN-AB si NO mediane, concurente in punctul P,

P centru de greutate al triunghiului ACN, ... ..o Ip
or = e lp
PN 2
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Subiectul 4

In triunghiul ABC ducem indaltimea AD, D € BC si notam cu M si N mijloacele laturilor AB
respectiv AC.Stiind ca punctele A,M,D,N sunt situate pe un cerc,aflati masura unghiului < BAC.

(G.M 10/2024)

DM mediana in triunghiul dreptunghic ABD = DM = A7B = AM = triunghiul AMD este isoscel
CUXMAD = XADM ...ttt e e e e e e e e e e e e e e s e e s s e aassaaaaaseeaeaaens 1P
Analog, DN mediana in triunghiul dreptunghic ACD = DM = A7B = AM = triunghiul AND este
ISOSCEI CU ANAD = XADN ...ttt e e e e e e e e ettt e e e e e et e e e e e e earaeee e e e ennnees 1P
Cum A,M,D,N conciclice, AMDN este patrulater inscriptibil ........ccceeveiiiieneireccereieees v 2p
IMAN F IMDN = 180, ettt e et e e et e e et e e e e taeeeebaeeeeabaeeeensaeeeesseeennes 1p
IMAD = XADM, INAD = TADN ..ottt eta e e e e e etae e e e saree e eaaeeeens 1p
25 ZUBACTO0 .ottt ettt ettt ettt et e et e et et ettt eeee et eeaeeeeeeenreeenen 1p
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