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Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Locala — Ilfov
Clasaa VIII - a
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Nu se acorda puncte din oficiu.
Pentru orice solutie corecta, diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.
Fiecare exercitiu este punctat de la 0 la 7.

1.(7p) Daca x € [-4;5] si xt4-9y =0 sa se verifice daca expresia E=/(x + 4)? — y?
+\/(x —5)2 — (y —1)? este constanta.

x+4=9y = (x+4)* =81y*

XE[45]= 4<x<5=0<xt4 <9=0<9y < I9=0<y < 1= |y|=y .......2p
X=9Y - 4= X-5=0y-9 = X-5=0(Y-1) rriiii e, Ip
XE[-45]= 4<x<5=9<9y- 1) <0=>-1<y-1<0= |y —1|=l-y ......1lp
E=/81y2 —y2+/81(y — 1)2 = (y — 1)2 =45 |y| +4V5 |y = 1]................. 1p
E= 45y +4v/5 (1-y) =45 = CONStANA ... oeivveees oeeeiee e, 2p

2. Determinati cifrele a ,b, x, astfel incat ab®> = xxb si ba®= bxx
G.M.NR. 11/2023

A, D CIfTe; @, X, D O Ip
ab? = xxb = ultima cifrd a lui b este egala cu ultima cifra a lui b> = be{1;5;6} ...... Ip
ab? = 10%% +b } dupd eliminarea lui ¥ = ab? = 10 (ba? -100 b)+b......... 1p
ba%=100b + xx

= 102220ab-111b> +111b=0. ... ..ottt Ip
b=1 =872 =X=4 (CONVINE) .. ...\ttt ettt e et e e e e eeeireeeiaee e lp
b=5 = nu existd numar natural @..............oooiiiiiiii s lp
b=6 = nuexistinumarnatural a...................ccoiiiiiii el LD

3.(7p) Fie paralelogramul ABCD cu & A=60°, AD= 6 cm, DB L AD si M mijlocul laturii
AB. In punctul P , DB N CM ={P} , se ridicd perpendiculard PQ pe planul
paralelogramului ABCD , astfel incdt PO= 2\/6 cm.

a)(3p) Aflati aria paralelogramului ABCD

b)(4p) Calculati distanta de la punctul Q la dreapta BC.

a) AADB, <B=60", <ADB=90" cos 60° =2 =~ = = =AB=12cem ..........Ip
AaBcp=AD-AB-sin60°=36v3 M ..., 2p
b) AACMB = M = AALCD = 9\/? sz ............................................. lp
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MB-BP-sin30° n PB-BC

= BP=2v3 cm....Ip

Axcms = Anmpp + Apppc = V3 =
CP*=B(? +PB? = CP=4+/3 cm

QP L (ABC)
T31

PB 1 BC = QB LBC=d(Q; BC)=0QB........cevvvrieeeinnnnn, Ip

PB ; BC c (ABC)

QB? =QP? +PB2 = QB=6 CIM ... .o eeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeeeeeeeeeen e 1D

4. (7p). In varful A al pétratului ABCD se ridicd perpendiculara AA’ pe planul sdu. Dacd
M este piciorul perpendicularei din B pe A’C si AA" =AB= a. Sa se determine:

a) (4p) masura unghiului format de dreapta BM cu planul (A’OM), unde O este centrul
patratului ABCD.

G.M. NR.2/2024
AA’ 1 (ABC)
AB1 BC T% A'B L BC = AA'BC dreptunghic in B...................1p
AB ; BC c (ABC)

BD LAC

BD L AA' =BD 1 (AA'C) = pram (ABC)=OM..........cco.. 1p
AA'NAC ={A}

L(BM,( AA'C))==(BM,OM)=IOMB........cciiiiiiiiiiiiiiiieieieeeee e LD
AMBO , sin #OMB =22 = Y3 =5 SOMB=60° ............cvveeerrerererreeeron e P

b)distanta dintre dreptele A’C si BD
cf.a) BO L (AA'C) = BO L CA”

dar MB 1 CA® = CA" L (BOM)= CA" LOM...1p
MB NBO ={B}
CA' 1OM
OM 1 DB =5 A(A'C $i BD) =OM ... .. coseoeooeoeeoeeeeeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee oo Ip
TP
AMBO = OM= 2%
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