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BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

e Nu se acorda puncte din oficiu.
e Pentru orice solutie corecta, diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.
o Fiecare exercitiu este punctat de la 0 la 7.

Problema nr. 1

Fie a € (1;+) si numerele x=4"‘\1/(\/5-4/5-...~2x"/5)2 siy=" +\/\/— Ya-...""VYa ,ne N". Arétati cd x> y.

Rezolvare:
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Problema nr. 2

Sa se determine relatia dintre a, b € Z pentru care functia f: R = R, f(x) = x + a[x] + b[2x] este bijectiva si
f=f"".Sanotat [x] partea intreagd a numarului x.

Rezolvare:

(for ) @)= (" (x)=s(f(x)=x

S(f ()= (x)+al f(x)]+b[ 21 (x)]=

x+a[ ]+b[2x +a[x+a[ ]+b 2x:|+b[ (x+a[x]+b[2x])]:

x+[x](a+a+a +2ab)+[2x](b+ab+b+2b") = x+[x](a’ +2ab+2a)+[2x](26” +ab+2b)
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*+2ab+2a=0 2p
a R 4 a <a=0,b=0sau a+2b+2=0sau a=0,b=-1sau b=0,a=-2.
2b"+ab+2b=0

Problema nr. 3

Punctele D, E, F' impart laturile 4B, BC respectiv CA ale unui triunghi 1n acelasi raport & . Punctele M, N, P
impart segmentele [ AD],[ BE] respectiv [CF] in acelasi raport /. Sa se arate ca triunghiurile ABC si MNP au

acelasi centru de greutate.

Rezolvare:
Fie A(a),B(b) si C(c) 1p
2
BD:CE:AF:k:D(b+kcj’E(c+kaj’F(a+ka 2p
DC EA FB 1+k 1+ 1+
AM _BN _CP _, a(Lk)+ib+kie) (b(L+k)+lctkla) c(l+k)+la+klb 3p
MD NE PF (1+k)(1+1) ) (1+k)(1+0) ) (1+k)(1+1)
z,+zy+z, a+b+c 1p
Sz =H——F= = Zusc
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Problema nr. 4
Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia a*®* + %" = g™~ 4 g"°¢> unde a,b>1.
G.M. -B 1/2024
Rezolvare:
CE: x>0 1p
x#1
D xe(0;1)=log, x<0 si log, b<0 & " +a"" = g0 4 g?l8b < g a4 ghoed 2p
deci nu sunt solutii pt x  (0;1)
2) log, x log,. b 2 ln
x € (l;40) = a4 glet > (a a ) > g'tlosr 4 gltleert

2
Py aloghx +alogxb >9 /aloghxﬂogxb >9 [aZ«Hogbx-logxb =2a

1p
Deci avem solutie unica x =b 1p



