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e Nu se acorda puncte din oficiu.

e Pentru orice solutie corecta, diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

o Fiecare exercitiu este punctat de la 0 la 7.

Subiectul 1. Se considera numerele naturale nenule a, b, ¢ astfel incat

a’+ b +c? =2025

a) Dacib=2-asic=2b, determinati numerele a, b si c, care verifici egalitatea dati si

calculati (c -b - 4a)?%%
b) Scrieti numérul 2025%°% ca 0 suma de trei patrate perfecte.

a) Daca b=4a si c=8a, atunci egalitatea data devine
81a2=2025 1p
Se obtine a=5, b=20, c=40 1p
(c-b-4a)%%5 =0 1p
b) 2025%925=2025 -2025%024 =(52 4 -20% +40%)- 20252% 2p
=52.2025"1224202 - 20251122 1402 - 20250122 1p
=(5-2025%12)2+(20 - 2025%%12)2 + (40 - 2025012)2 1p

Subiectul 2.

Intr-o trupa sunt 61 de dansatori. Ardtati ca cel putin sase sunt ndscuti in aceeasi luna si cel

putin doi se sarbatoresc 1n aceeasi sdptamana.

putin doi s-ar aniversa intr-o aceeasi saptdmana cu un alt
coleg.

Se aplica principiul cutiei si, cum 61: 12=5 rest 1, 2p
obtinem ca daca ar fi, in cazul cel mai nefavorabil, cite 5

aniversari intr-o luna, rimane o persoana care ar fi a sasea

nascutd in aceeasi luna cu alti 5. 2p
Daca ar fi cate un singur dansator sarbatorit Intr-o saptamana

din cele 52 ale unui an, ar rdmane 9 dansatori si astfel, cel 3p
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Subiectul 3.

Unghiurile MON si  NOP sunt adiacente suplementare, semidreapta OT este bisectoarea
unghiului MON si OV este perpendiculard pe OT. Stiind cd@ mésura unghiului TON este egala

cu % din masura unghiului POM, demonstrati ca (OV este bisectoarea unghiului NOP si
determinati masura unghiului format de (ON cu semidreapta opusa lui (OT.
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LMON + «<NOP = 180° 1p

OT bisectoarea <MON = <TOM = <NOT 1p
OV.1OT= « VOT=90° 1p
Din conditia data se calculeaza
«TON = 40°, de unde se obtine « MON=80° 1p
% VON=50°= &« VOP=50°, de unde rezulta ca (OV, 1p
interioard unghiului NOP, este bisectoarea acestuia
Fie (OS semidreapta opusa lui (OT, cu « SOT=180° 1p
Se deduce ca « SON=140° 1p

Subiectul 4.

Impartind numerele 131, 248 si 92 la acelasi numar natural n> 1, se obtine de fiecare data
acelasi rest, numar natural impar. Aflati suma cifrelor numarului n.

( Gazeta matematica, 2024)

131=n-cy +r, rimpar,r<n (1) 2p
248=n-c; +r (2)

92=n-c3 +r (3)
131 si rimpare = n-c; este numar par, deci cel putin 1p
unul dintre numerele n sau c; este par
Daca n ar fi par, atunci ar rezulta din relatiile (2), (3) car 1p
ar fi par ( contradictie cu ipoteza). Deci, n este impar, n>1
Pentru r=1 se obtin relatiile 1p
130=n-c; ;247=n-c; ,91=n-c3, cu (130,247,91)=13
Deducem ca n=13 1p
Pentru r>1, se obtin relatii contradictorii. Deci ramane 1p
solutia n=13




