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Problema 1  
 

Arătați că fracția 
𝑎𝑏4̅̅ ̅̅ ̅̅ +𝑎𝑏𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ +𝑎1𝑏̅̅ ̅̅ ̅̅

1+2+22+⋯+262 se simplifică cu 7. 

Problema 2 
 

a) Câte numere naturale de forma 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅, scrise în baza zece, îndeplinesc condiția 𝑎 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐 = 30? 

Justificați răspunsul. 

b) Care dintre numerele de mai sus sunt prime? Justificați răspunsul. 

 

Problema 3 
 

Semidreptele [𝑂𝐶 și [𝑂𝐷 sunt situate în interiorul unghiului 𝐴𝑂𝐵̂ astfel încât 𝐴𝑂𝐶 ̂ = 90° și 

𝐷𝑂𝐶 ̂ = 20° . Dacă [𝑂𝑀 și [𝑂𝑁 sunt bisectoarele unghiurilor 𝐴𝑂𝐷̂, respectiv 𝐶𝑂𝐵̂, iar 𝑀𝑂𝑁 ̂ =

70° , calculați 𝐴𝑂𝐵̂. 

 

Problema 4. 
 

Un antreprenor împarte o sumă de bani 𝑆 angajaților săi 𝐴1, 𝐴2, … , 𝐴𝑛 în părți invers proporționale 

cu numerele 2,6,12, … , 𝑛 ∙ (𝑛 + 1), unde 𝑛 ∈ ℕ, 𝑛 ≥ 3. Angajatul 𝐴3 constată că el primește de 
225

8
 ori mai mult decât ar fi primit dacă aceeași sumă 𝑆 ar fi distribuită angajaților 𝐴1, 𝐴2, … , 𝐴𝑛 în 

părți direct proporționale cu numerele 2,4,6, … ,2 ∙ 𝑛. 

a) Folosind eventual relația 
1

𝑘∙(𝑘+1)
=

1

𝑘
−

1

𝑘+1
, arătați că:  

1

2
+

1

6
+

1

12
+ ⋯ +

1

𝑛∙(𝑛+1)
=

𝑛

𝑛+1
. 

b) Determinați-l pe 𝑛 – numărul de angajați. 

 

 

 
Timp de lucru – 3 ore 

Fiecare problemă este notată cu 7 puncte 

 


