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Clasa a Xl-a

Problema 1.

Fie sirul (a,) , definit astfel: a, =1 si a,,, ~1+ oricarear fi n>1.
N a

n

a) Aritati cd 0<a, —+/n <1, oricare ar fi n>1.

I
... [a
b) Calculati lim| =2 )
) Caleis 3

Problema 2.

Fie X o matrice de ordinul doi, cu elemente numere reale, care satisface ecuatia X*+ X =21,.
a) Demonstrati ca, daca toate elementele matricei X sunt numere naturale, atunci X =1,.

b) Demonstrati ca exista o infinitate de matrice X, care au toate elementele numere intregi si care
satisfac ecuatia considerata.

Problema 3.

Se considera sirul (x,) , definit prin relatiile x, =2 si x,, =2x; -1, oricare ar fi n>1.
a) Demonstrati cd sirul (x,) , este strict crescator.

b) Calculati limx,.

n—o0o
c) Demonstrati cad x* =1+3-2°"?x2x;---x?,, oricare ar fi n>2.

d) Calculati lim—— 0

n

n—o 2 X1X2 e Xn—l ’
Problema 4.

Fie A o matrice de ordin trei cu elemente numere intregi.

a) Dacd matricea A este inversabild si A" are toate elementele numere intregi, aritati ca
det(A) e{-1,1}.

b) Demonstrati ca, daca A are toate elementele numere impare, atunci det(2A) se divide cu 32.

c) Demonstrati ca det(4A+3A‘) se divide cu 7.

Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare problema este notati cu 7 puncte.
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