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Barem de notare
Nr. Nr. Solutie , rezolvare Punctaj Punctaj
item | item partial
Rezolvati sistemul {Zx +lyI=53 unde [a] reprezinta partea intreaga a numarului real a
s 4y =42 ° P P g :
1. [x]+[yl+{y}=4,2 = {y}=0,2 si [x]+[y]=4 . lp
2[x]+2{x}+[y]=5,3 = 4+[x]+2{x}=5,3 . 1p
[x]+2x-2[x]=1,3 =[x]= 2x-1,3=k , kE Z = x=2 1p
7
KSx<k+1 =k ck+1 1p P
—-07<k<13=k=0saul 1p
1) K=0= x=0,65 si y=4,2 1p
2)k=1 = x=1,15 si y=3,2 1p
Consideram paralelogramul ABCD cu AB=a, BC=c, BD=b si fie M€ (BC() astfel incat 2CM + BM = 0 . Daci
G este centrul de greutate al triunghiului ABD , | este centrul cercului Tnscris in triunghiul BCD , iar punctele
G,|, M sunt coliniare , aratati ca 4a=2b+5c.
2. - 1 . ., 1p
MG =3 (MA+ MB + MD)
SeajungeIaM_G)=—§ﬁ—§E. 2p
Mi=—— (b-MC+a-MB +c-MD) lp 7
a+b+c bpas P
. v _ =2a+Cc /R _ c —_
Se ajunge la MI = 3@rbie) a+b+CAB 2p
Cum MG si MI sunt coliniari se obtine 4a=2b+5c 1p
Determinati numerele reale strict pozitive a,b,c cu proprietatea ca a+b+c=1 si ab+bc+ca=v3abc .
3. ab+bc+ca=v3abc 1> = a?b%+b%c?+a’c? =abc |- 2 2p
2a%b?+2b%c*+2a%c*=2abc(a+b+c) 2p 7p
(ab-bc)?+(bc-ac)?+(ac-ab)?’=0 = ab=bc, bc=ac, ac=ab . 2p
a=b=c=1/3 1p

, H2, Hz ortocentrele triunghiurilor D’EF , E’'FD respectiv F'DE . Aratati ca :

Fie triunghiul ABC, | centrul cercului sau inscris si D, E, F punctele de contact ale acestuia cu laturile BC,
CA, AB . Notam cu D’, E’, F’ intersectiile semidreptelor (DI, (EI, (FI cu cercul inscris in triunghiul ABC si cu H;
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4. a) D'F+ED+FE=0 daci si numai daca triunghiul ABC este echilateral ;
b) triunghiurile H;H,Hs si DEF au acelasi centru de greutate .

4a | =>DF+ED+FE=0 =D1+IF+E1+ID+FI1+IE=0
—=ID+IF+IE=0=D1+IF+IE=0=D'F =El =
= F'D = El = IDF'Eromb = FD' = D'E = EF' = F'D = DE=EF 1
=>m(A) zwzwc’,analog m(B) = m(f) =60"= P
AABC echilateral 1p
& A = B = (=60° se obtine DF'ED’FE’ hexagon regulat=ﬁ+ﬁ+ 1p
FE=DF+FI+FE=DI1+FE=D1+DI=0. lp
4.b | Fie G centrul de greutate al A HiH,Hs= GH; + GH, + GHj =0=
3Gl +1H, +1H, +TH; =0=3GI +IF +ID'+IE +IE' + IF + ID + lp
IFF+ID+IE=0=3GI+IF+ID+IE=0 = ip
GF + GD + GE = 0 = G centrul de greutate al ADEF . P
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