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Barem de notare

SUBIECTUL I:

Se consideri multimea M =(—o0,1). Pentru fiecare pereche (X,y)e M x M notim

a) Aratati ca functia (X, y) — X* Y defineste o lege de compozitie pe M.

b) Demonstrati ca legea este comutativa si asociativa, dar nu are element neutru.
a)

XA Y K2 2025 ettt ettt et e bente e e ntentenaen
2024 — xy
2025—-x-y

este adevadrata pentru X,y € (—oo,l) ...............................................................................

<1< 2024 -xy <2025-x—y < xy—x—y+1>0< (x-1)(y-1)>0, care

b)

COMUEALIVITATE . . . . e e ettt ettt ettt e e e e e e e e e e et e e e e e e,

ASOCTALIVIEALE . . . e et

Presupunem prin reducere la absurd ci existd € € (—o,1) element neutru atunci 0-e =0

= M =0 2024 = 0 contradiCli ....cceeveevieereeieeie ettt st
2025-0-¢
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SUBIECTUL II:

2. Se consideri functiile f,F:(0,7) >R

sin 7x
sin x

siFoo:x+sM2x+%sM4x+%sM6x.Aﬁmgcéjf(xﬁx=F(@+ﬂa

f(x)=

Ian?x Imn?x sin5x IgnSX

sin X sin X sin X
sin5x sin5x —sin 3x sin3x

SIS g [SINSXMNIX gy | SN sttt
sin X sin X sin X
sin 3x sin3x—sin x sin X

I - dx=I - dx+I_ 0 ) QO
sin X sin X sin x
sin 7x mn?x sm5x sin5x —sin 3x sin3x—sin X sin X

j — " Tdx _j j dx+j _ dx+j_ dx =
sin X sin X sin X sin X sin X

—IZSIH XCOSGX J-Zsm ?(0054de+[25'” ?(Coszxdx+_"1dx=ch056xdx+2J'cos4xdx+2j.c052xdx+ X+

sin x Sin X
Flnahzare ...............................................................................................................

SUBIECTUL IlII:
a) Sia se demonstreze ci (R, +) = ((0, ), )

b) Si se demonstreze ci (R,+)%(R’, -)

a)
fR—> (O, oo), f (X) =e" este un exemplu de iZomorfism...........c.ccccoeverereieierererinennan, 2p
b)
Presupunem prin reducere la absurd ci existd f :R —R" un izomorfism
Atunci existd X € R astfel incat f (X) = L e
2p
f2x)=f(x+x)=f(x)- f(x)=1 1p
F(0) =120 2X =020 X =0 ettt 1p
Dar f(0) =—1 CONratiCliC. . ccueireererririeeirierieeeetrie e see st eee et esaesae e sae e ssesaesessanens 1p
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SUBIECTUL IV:

Fie f:(Lo) >R, f(y):jy;dx.

. 1o
Calculati L f(y)dy.

Y 1 o 1 1p
f(y)_j0 —(X_1)2+y_1dy jo (X_1)2+(\/ﬁ)2dx ..................................................
1 1 1p
f(y)—ﬁ{arctgw/y—l+arctgﬁJ ................................................................
__1 .z 3p
f(y)_m -
1 2p

10 10
L f(y)oly:nj2 zmdyzm/y-lzﬂ(s-l)zzz ...............................................
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