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SUBIECTUL I

FiesumaS=1+2:-3+4:-5-6+7:-8:-9-10+...+46-47-...-54 - 55+...

a) Aflati al saselea termen al sumei.
b) Aflati restul impartirii lui S la 24.

T1 are 1 factor, Tz are 2 factori, ..., Ts are 6 factori 1p

2) T14+T2+..4+Ts au impreund 14+2+43+...4+5=15 factori 1p
Deci T are 6 factori, iar primul factor este 16 1p
Obtinem Tg = 16-17-18-19-20-21
T3=4-5-6=24-5
T,=7-8-9-10 =24-210 1p
Ts =11-12-13-14-15 = 24-15015

D) | Tncepand cu al treilea termen, toti termenii T3, T4, T, ...se impart exact la 24
S=T1+T2+T3+Ta+Ts+..=1+6+24-54+24-2104+24-15015+..=14+6+424-(5+210+15015+...) | 1p
Notdm 5+2104+15015+..=k
S=T1+T2+T3+Ta+Ts+..=1+6+24- K, deci S=24-k+7, cu 7<24, deci restul este 7 2p

SUBIECTUL II:

a) Si se determine ultimele patru cifre ale numarului A = 22025 — 22019 _ 22018
b) Scrieti numirul 90%°%5 ca o suma de cinci pitrate perfecte.

A = 22018. (27 _ 21 _ 20) _ 22018 . 125 1p

a) | A=22015.23.125 =22015. 1000 1p
u(22015) = y(24503+3) = y(2%) = 8, deci ultimele patru cifre sunt 8- 1000 =8000 1p
90 = 22 + 3% + 4% + 5% + 62 2p
902925 = 90 - 902024 = (22 4 32 4+ 42 4 52 4 62) - 902024 =

b) | 22-902024 4 32.9(2024 4 42.9(2024 4 52.9(2024 4 2 .9Q(2024— 2

(2 . 901012)2 + (3 . 901012)2 + (4_ . 901012)2 + (5 . 901012)2 + (6 . 901012)2’
Deci 90%°%%> = a% + b% + ¢? + d? + e?
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SUBIECTUL III:

Fie numarul x = abb + baa + 37 - (a — 2 - b), unde abb si baa sunt numere naturale de trei cifre
scrise in baza zece. Sa se determine a si b stiind ca x este un patrat perfect.

abb=100-a+10-b+b
baa=100-b+10-a +a, cu a,b cifre nenule 2p
x=100-a+10-b+b+100-b+10-a+a+37-a—74-b

x=148-a+37b

1
x=37-(4-a+b) p
X este patrat perfect=>4-a+b = 37 1p
Cu a si b sunt cifre nenule obtinem a=9 si b=1 sau a=8 si b=5 sau a=7 si b=9 3p

SUBIECTUL IV
a) La un concurs de matematica, la care participa 50 de elevi, se ofera spre rezolvare 3 probleme.
Stiind ca fiecare elev a rezolvat cel putin o problema si ca numadrul solutiilor corecte ale tuturor
concurentilor este 100, aratati ca numarul celor care au rezolvat corect toate problemele este cel mult
25.
b) Stiind ci abcd + abc - d=3035, demonstrati cd numirul abcd este pitrat perfect (abcd si

abc sunt numere naturale scrise in baza zece).

Fie

x-numarul de elevi care a rezolvat o problema
y-numarul de elevi care a rezolvat doua probleme 1p
a) z-numarul de elevi care a rezolvat trei probleme
Atuncix+y+z=50six+2-y+3-z=100

Scadem cele doua relatii si obtinemy + 2 -z = 50

Din 2 -z < 50 vom obtine z < 25 2p
@-10+d+m-d=3035 Ip
abc-(10+d) +d = 3035,

b) |abc= (3035 - &(10 + d), cu abc natural si d cifra 2
Obtinem d=5 si abc = 202
abcd=2025=452, patrat perfect 1p
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