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75. Orszagos Matematikaolimpia

Korzeti szakasz, 2025. februar 15.

XII. osztaly
1. feladat. Adott az M = (—o0,1) halmaz, és minden (z,y) € M x M esetén

2024 — xy
TRy = ——"—.
2025 —z —vy
a) Igazold, hogy az M halmaz zért a ,*” miiveletre nézve!
b) Igazold, hogy a ,,x” miivelet kommutativ, asszociativ, de nincs semleges elemel!

2. feladat. Szamitsd ki a kovetkezo hatarozatlan integralokat:

a)
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3. feladat. Adott a (G, -) véges csoport és g € G 1gy, hogy ord(g) = 6. Igazold, hogy létezik
egyetlen olyan a,b € G, amelyre ord(a) =2, ord(b) =3 ésa-b=0b-a=g.

(ord(z)-szel az x elem rendjét jeloltiik.)

4. feladat. Hatdrozd meg azt az f : (0,+00) — R fliggvényt, amelynek egy primitivje az
F :(0,400) — R fliggvény, és amelyre teljesiilnek az aldbbi feltételek:

(1) 223F(2) + 22f(x) = * - (422 — 1), Yz € (0, +00);
(2) f(1)=e—2.

Minden feladatot részletesen oldj meg, indokold meqg vdlaszaidat!
Munkaido 3 ora.

Minden feladatot 0-tol 7-ig pontozunk.



