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75. Orszagos Matematikaolimpia
Korzeti szakasz, 2025. februar 15.

X. osztaly

1. feladat. Igazold, hogy az f: [4,400) — [2,4+00), f(x) = V& + V2?2 — 16 fliggvény

bijektiv, és hatarozd meg az f inverz fiiggvényét!

2. feladat. Igazold, hogy barmely olyan z € C esetén, amelyre |z| = 1, és barmely n € N*
esetén teljesiil a kovetkezo egyenlétlenség:

nel+z]+[1+2% + 1 +2% +. + |1+ 22" > 2n.

3. feladat. Igazold, hogy (log,; S+ 1) - (log,, S — 1) = —1, ahol:

_Zk\/WJr k+1)Vk

4. feladat. Igazold, hogy fennall a kévetkez6 egyenlotlenség:

9
4 < logs b +log; 11 4 log,; 27 < 3

Minden feladatot részletesen oldj meg, indokold meqg vdlaszaidat!
Munkaido 3 ora.
Minden feladatot 0-tol 7-ig pontozunk



