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SUBIECTUL I (7 puncte) 

Fie �, �, � ∈ (1, ∞). Să se arate că: 
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Soluție: 

 
Oficiu .......................................................................................................................................................1p 

Deoarece �, �, � ∈ (1, ∞)⇒ log� � , log� � , log� � sunt numere pozitive......................1p 

Aplicăm inegalitatea Titu Andreescu: 
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Apoi din inegalitatea mediilor: 
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Deoarece dacă schimbăm baza: log� � ∙ log� � ∙ log� � =
���

���
⋅

���

���
⋅

���

���
= 1  .............1p 

 

SUBIECTUL II (7 puncte) 

 

Arătați că: 
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Soluție: 

 
Oficiu .......................................................................................................................................................1p 

Aplicăm inegalitatea �� + �� + �� ≤ �� + �� + �� ...................................................1p 
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= �, atunci membrul I al inegalității devine: 
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> 1, pentru că numerele a,b,c  sunt distincte …………………………….2p 

 

Analog se procedează cu membrul drept al inegalității: 
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= �, atunci membrul I al inegalității devine: 
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< 1, pentru că numerele x,y,z  sunt distincte.  ……………………………2p 

Finalizare ………………………………………………………………………...…..1p 

 
SUBIECTUL III (7 puncte) 

Fie � ∈ ℂ astfel încât | � | = 1 și  �� + � = �. Calculați ����� +
�

�����. 

 
Soluție: 

Oficiu .......................................................................................................................................................1p 

Fie �=a+ib, a,b ∈ ℝ, din �� + � = � ⇒ a-ib+a+ib=1 ⇒ � =
�

�
.........................................1p 

Din | � | = 1 ⇒ �� + �� = 1 ⇒ � = ±
√�

�
 ....................................................................1p 

Deci z==
�

�
± �

√�

�
 ⇒ �� = −1 ⇒ ����� = (��)��� = −1 ...........................................3p 

Finalizare, valoarea expresiei este -2 ............................................................................1p 
 
 

SUBIECTUL IV (7 puncte) 
 
Demonstrați că nu există funcții injective �: ℝ → ℝ, cu proprietatea: 
 
 

�(2023�) +  �(2025�) = 2024, (∀)� ∈ ℝ 

(Supliment Gazeta Matematică) 
 

Soluție: 
Oficiu .......................................................................................................................................................1p 
Presupunem, prin reducere la absurd că ar exista o asemenea funcție, pentru x=1 ⇒ 

�(2023 ) + �(2025 ) = 2024  iar pentru � = log���� 2025 ⇒  

�(2023������� ����) + �(2025������� ����) = 2024..................................1p 
 
⇒ �(2025 ) + �(2025������� ����) = 2024..............................................................1p 
 

⇒ �(2023 ) =  �(2025������� ����),  
deoarece f injectivă ⇒ 2023 = 2025������� ���� .........................................................2p 
 
Logaritmăm ambii membri ⇒ log���� 2023 = log���� 2025������� ���� ....................1p 
1=(log���� 2025)�, fals, deci nu există o asemenea funcție ........................................1p 
 
 


