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OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 
ETAPA LOCALĂ – 15.02.2025 

CLASA a IX-a 
BAREM DE CORECTARE ȘI NOTARE 

 

 

SUBIECTUL I (7 puncte) 

Rezolvați în ℝ ecuația: 

�
� − 2025

� + 2026
� + �

2� + 1

� + 2026
� = 1 

Soluție: 
Oficiu ...............................................................................................................................................1p 

Știm că {x+n}={x}  (∀) � ∈ ℤ ⇒ �
������

������
� = �

������

������
+ 1� = �

����

������
� .............3p 

 

Ecuația devine:   �
����

������
� + �

����

������
� = 1 ⇒

����

������
= 1......................................2p 

 
Finalizare x=2025....................................................................................................1p 
 
SUBIECTUL II (7 puncte) 

 

Dacă  �, �, � ∈ (0, ∞) demonstrați inegalitatea: 
�
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+
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� + 2025�
+

�

� + 2025�
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3
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. 

 
Soluție: 

Oficiu ...............................................................................................................................................1p 
3(�� + �� + ��) ≤ (� + � + �)� =......................................................................1p 
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� ∙ ��(� + 2025�) + �(� + 2025�) + �(� + 2025�)� = 

 

= �
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�������
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�

�������
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� ∙ (2026(�� + �� + ��)) ................................2p+2p 

Finalizare: împărțim ambii membri prin 2026(ab+bc+ac) și se obține inegalitatea 
cerută. ........................................................................................................................1p 
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SUBIECTUL III (7 puncte) 

 În planul triunghiului ΔABC se iau punctele D și M astfel încât: 

26��������⃗ + 24��������⃗ + 3��������⃗ = 0�⃗     și    �������⃗ =
��

��
�������⃗ . 

Arătați că punctele C, M, D sunt coliniare. 
 

Soluție: 
Oficiu ......................................................................................................................................................1p 
 

Exprimăm vectorii  ��������⃗  și �������⃗  după 2 direcții necoliniare: �������⃗ , �������⃗  

26(��������⃗ + �������⃗ ) + 24(��������⃗ + �������⃗ ) + 3��������⃗ = 0�⃗  ...........................................................................1p 

53��������⃗ + 26�������⃗ + 24�������⃗ = 0�⃗  ⇒ ��������⃗ =
��

��
�������⃗ +

��

��
24�������⃗  .....................................................2p 

 

 �������⃗ =
��

��
�������⃗  ⇒ �������⃗ + �������⃗ =

��

��
��������⃗ + �������⃗ � ⇒ �������⃗ = −

��

��
�������⃗ −

��

��
�������⃗ ) .....................2p 

Finalizare: vectorii  ��������⃗  și �������⃗  sunt coliniari, deci punctele C, M, D sunt coliniare....1p 

 
 
SUBIECTUL IV (7 puncte) 
 

Fie a,b,c ∈ℚ astfel încât �√2 + �√3 + c√5 = 0. Arătați că a=b=c=0. 
 

(Supliment Gazeta Matematică) 

 
Soluție: 

Oficiu ......................................................................................................................................................1p 

 

�√2 + �√3 = −c√5  /2 

⇒  (�√2 + �√3)� = �−c√5�
�

⇒  2�� + 3�� + 2��√6 = 5��.................................1p 

Deoarece a,b,c∈ℚ și √6 ∉  ℚ ⇒ a=0 sau b=0 ........................................................................2p 

Dacă a=0, înlocuind în relația dată ⇒ �√3 + c√5 = 0, iar dacă b≠ 0, atunci: 

�√3 = −c√5 ⇒ �
�

�
= −

�

�
∈ℚ, fals. Deci b=0 ⇒ c = 0.........................................................2p 

Analog cazul b=0................................................................................................................................1p 


