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Clasaa Vlll-a
Barem de corectare si notare

Subiectul |
a) Demonstrati ca (x + y) G + i) > 4, pentru orice x,y € R,. 4p

- . . 1 (1,1 < <
b) Dacd x si y sunt numere reale pozitive care satisfac relatia S (; + ;) = x + y, sa se arate ca 3p

Z+i412x42y
y X

Solutie:
) OF I UL .t 1p
1 1 x .y
(x+y)(;+;)24<=)1+;+;+124<:> .......................................................... 1p
X,y
<:>;+;ZZ¢> ........................................................................................ lp
@5-xy+%-xy22xy<:>(x—y)220 ........................................................ 1p
b) %-G+%)=x+y—>(x+y)(xyz—1)=O,darx,y>0—>xyz—1=0—>x=y—12 1p
Vomavea:§+§+12x+2y<:>y—13+y3+12y—12+2y<=>y6+y3+12y+2y4<:> 1p
O+ DO -D*GP+y*+1) 20 lp
Subiectul 11
Fie E(x;y) = 2(9;12) oricare ar fi X si y numere naturale. Aratati ca daca E (x; y) = E(y; x), atunci /P
X =y.
Solutie:
O I CIU. o 1p
+1 y+1 1p
E(x;y) = E(y; =
@Y =EGix) = oy T i+ 2
2+ 2)(x+1D) =2y +2)(y+1) > x*+3x+2=y?+3y+2 2p
x2—y2+3x—-3y=0->(x+y)x—y)+3(x—-y)=0 1p
x—y)x+y+3)=0,darx,ye N>x+y+3+#0 1p
x—y=0—>x=y 1p

Subiectul 111

Pe planul rombului ABCD, cu AB = a si  especti AC = aV 3 se ridica perpendiculara DV = a.
Dacéa M si N sunt mijloacele laturilor VD, espective VB, sa se afle:

a) Distanta de la V la BC; 4p
b) Masura unghiului diedru dintre planele (AMN) si (ABCD). 3p
Solutie:
) OFTCIUL Lttt 1p
Calculeaza OBC = 60°. Fie E piciorul perpendicularei din D pe BC. Cum ABDC echilateral,
atunci DE = aTﬁ ................................................................................................. 1p
Conform teoremei celor trei perpendiculare VE L BC, deci distanta de la V la BC este VE......... 1p
Calculeaza VE = aTﬁ ........................................................................................... 1p
b) NO linie mijlocie in AVBD — NO||VD deci NO L (ABC) 1p
Fie d||DB - 0OA L d, Conform teoremei celor 3 perpendiculare AN L d, deci
<((AMN); (ABC)) = «NAO 1p
Afla <NAO = 30°. 1p
Subiectul 1V
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a) Demonstrati ca planele (AB'F) si (AA'C) sunt perpendiculare. 3p
b) Stiind cia AB = AA = a,a > 0, calculati tangenta unghiului dintre planele (AB'F ) si
. 4p
(BB'F).
Solutie:
N o @) OFICIU ..o, 1p
. , s ABC = 120°

Triunghiul BAC isoscel de bazi AC— BAC = 30° —»

CAF =90° - AF 1 AC

A 5 AA iniltime— AA 1 (ABC),AC « (ABC) —» AA 1 AC lp
: e © Avem AF 1 (AA'C),AF « (AB'F) > (AB'F) L (4Ac) 1P

E D

b) (ABF)n(BBF)=BF
Fie O mijlocul BF si M € BF,N € AF astfel incit MO L BF si NO L BF

Deci %((AB'F); (BB'F)) = <MON. 1p
Calculeaza B'F = 2a cu Pitagora, demonstreazi c AFOM~AFBB' — OM = 22, MF = 22 ,
Fie PE B'E astfel incat AP 1L B'E'.
P2 = 7a? _
=
B'P||AF - AB'SP~ AFSA BS _Ps_1 B'S 2a SF ta ps =2 ! AS av7
- ~ —_S — === = — = — = = —
SF —AS 2 3’ 3’ 6 3
av'7 4q 1p
AOFN = AFSA— ON = ——,NF = —
AMNF- cos F MF? + NF? — MN? YN 2a
N = - o pp—
€08 2MN - NF 3
Cu teorema reciproca a lui Pitagora, demonstreaza ca triunghiul OMN este dreptunghic in M—
tgaMON =22 1p



