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Problema 1
a) Cel mai mic numar de 4 cifre cu proprietatea data este 47-21+13=1000 ..........ccocerirrrmrrrerieeircrieree e 2p
Cel mai mare numar de 4 cifre cu proprietatea data este 47-212+13=9977 .......cccccervirieriiririieiiiesre e, 2p

b) Suma numerelor este :

(47-21+13)+(47-22+13)+...+(47-212+13) =47 -(21+22+...+ 212) +13-192 =1053792 ......coocorerrrrrrrrrne. 3p
Problema 2

a) a =2, 2 nu este pitrat perfect, 59 este impar, deci @ nu este PArat PErfeCt............covvrrrrrererevererensrsereenennns 2p
b=3%= (320 )2 , 0ECT 1) STE PALTAL PEITECL. ... ..ottt et sna e neeens 2p
B) @=2% <2% =(27)7 <(3)7 239 2D ot e 3p
Problema 3

Adunand cele dou relatii obtinem : (i) 2-ab=11(m+n),(2,11)=1=ab11=5a=D ccceeeeeeereseserrrrsrrrrrrrcrrreren 1p
Scazand cele doua relatii obtinem : (ii) 2-C= 9(m—n), (2, 9) =1=c:9 ccifra=>ce {0, 9} .............................. 2p
Daci c=0=>ab=mn=aa=>a=b=m=n siavem solutiile :11,22,33,...,99 .....o..ceorrrrrrrrrirrrrrrrrrrrrrrerrrcerrrrreres 1p
Daci c=9=din(ii)18=9(m—n)=>m=n+2,m cifra=1<n<7 ,iardin (i)a=n+1 ...ccccoeiiirrirurrrrurrrres 1p
de unde se obtin solutiile (22,31),(33, 42),(44, 53),(55, 64),(66, 75),(77,86),(88, 97) ....................................... 2p
Problema 4

a) Deoarece suma oricaror doua numere aldturate este parda = toate numerele au aceeasi paritate..............c.cc.o.... 1p

Daca toate nr sunt pare, ele dau rest par la impartirea cu 12 si pot fi de forma 12k; +r,r € {O, 2,4, 6.8.10}

Daca toate nr sunt impare, ele dau rest impar la impartirea cu 12 si pot fi de forma 12k, +r,r € {1, 35,7, 9,11}

In fiecare caz in parte sunt 6 resturi posibile, deci 6 forme posibile ale numerelor si se aleg 7 numere. Din
principiul cutiei = vor fi doud numere care dau acelasi rest la impartirea cu 12, deci diferenta lor va fi :12........ 3p

b) Pt ca nr sunt nenule , cea mai mica suma se obtine pentru primele 2024 de numere impare consecutive :
143+5+... 44047 =2024% <2+ 4+ ... 48048 = 2024 -2025 ......cocoooooeeeeeeeeeeeeeeee et ee e ettt 3p
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