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Clasa a 12-a 

Barem de corectare și notare 

 

1. Fie  1,1
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GG  şi operaţiile "",""  definite astfel: 
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a) Arătaţi că  ,
1

G  şi  ,
2

G  sunt grupuri abeliene; 

b) Stabiliţi un izomorfism ȋntre grupurile considerate mai sus. 

Soluţie:  

a) Demonstrează că  ,
1

G  este grup................................................................................................2p 

    Demonstrează că  ,
2

G  este grup................................................................................................2p 

b) Găseşte funcţia care realizează izomorfismul.................................................................................1p 

     Demonstrează că funcţia este izomorfism......................................................................................2p 

            

2. Se consideră funcţia  
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. Demonstraţi că funcţia f  admite 

primitive pe R . 

Soluţie:  

Consideră funcţia  
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Demonstrează că funcţia h este primitivabilă pe R ........................................................................2p 

Consideră funcţia  
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Cum     0
1

sin10 
x

egxg x
, rezultă că funcţia g este continuă ȋn 0.........................1p 

Dar funcţia g este continuă pe 
R  ( operaţii cu restricţii de funcţii elementare)............................1p 

Atunci funcţia g este primitivabilă pe R ........................................................................................1p 

Obţine că funcţia hgf  este primitivabilă pe R .....................................................................2p 



3. Se consideră funcţia   Rm
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a) Aflaţi valorile parametrului real m  pentru care funcţia f  admite primitive pe R ; 

b) Calculaţi      ,3, xdxxf  

Soluţie:  

a) Obţine  
3

33


 ml
s

.............................................................................................1p 

    Obţine  
3

3



d

l ...............................................................................................................1p 

    Obţine 3m ...........................................................................................................................1p 

 

b) Obţine o primitivă de forma 
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Obţine primitiva...................................................................................................................................1p
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Verifică condiţiile din definiţia primitivei...........................................................................................1p 

4.    Fie  ,S  un semigrup cu proprietatea că xx 3
şi 

2222 xyyx   pentru orice Syx , . 

Arătaţi că semigrupul S  este comutativ.  

( Se numeşte semigrup o pereche  ,S  cu S  nevidă şi legea de compoziţie ""  asociativă). 

          ( G.M. nr 10/2022) 

Soluţie:  

      Notează cu Syxyxbxya  ,,, . 

Atunci:  

 xyyxxyyxxyyyxxyxxy 222233  2
abababaa  .......................................1p

 yxxyyxxyyxxxyyxyyx 222233

 babb  2
baba  .......................................1p 

Acum  



      22222223 aabaaaabaababaababaab  .................................................1p 

      222222223 bbabbbabbababbababba  ...................................................1p 

 bbaaabbaababbaabba 222222  ..........................................................................1p 

  bbbabab  32

  aaababa  32
......................................................................................................................1p 

22 babaab   

Dar babababbba  33322
..............................................................................1p 

 

 


