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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
Etapa locali , SALAJ , 11.02.2023

Clasa a Vll-a

Subiectul 1

o k 1 1
(2p) a) Demonstrati ca B n n_-l-k'v n,k € N.
1,2 3 4 5 6 7.
(5p) b) Se dau numerele a = =it teot oo T on T 5 O

b=3+8+13+--+10018.

Calculati partea intreagd a numarului 115 a+ ﬁ :

Subiectul 2

(3p) a)Calculati media geometrica a numerelor:

a =7 —3|+525+125ib =2 - V5| -7z +13

(4p) b)Folosind inegalitatea dintre media aritmetica si media geometrica, demonstrati ca

V2 V6 V12 V4046 - 4047
—+—+— ——— <

3 5 = + -+ 8093 2023.

Subiectul 3

Fie ABCD paralelogram, M € (4B), N € (cD) atfel incat [AM] = [NC] si 0 centrul paralelogramului.

(3p) a) Demonstrati ca punctele M, 0, N sunt coliniare.
(4p) b) Daca aria paralelogramului ABCD este 24 cm? si i—ﬂ; = % , aflati atria triunghiului NOC.

Subiectul 4

Consideram un triunghi ABC cu <ACB = 1009, «CAB = 507 si punctul D din interiorul triunghiului
cu proprietatea DA = DB si <DBC = 20°. Aritati ca punctul D este simetricul centrului cercului

circumscris AABC fatd de AB si determinati masura unghiului <DCB.

Timp de lucru:3 ore.

Fiecare subiect este notat cu 7 puncte.
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