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OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ  

Etapa locală, SĂLAJ , 11.02.2023 

Clasa a XII-a  

 

Subiectul 1 

Fie legea de compoziție     x ◦ y = xy + 4(𝑥 + 𝑦)+12 , unde x, y ∈ℝ. 

Dacă 𝑛 ∈ ℕ, , aflați ultimele două cifre ale numărului   1 2 3 ... n  . 

 

Subiectul 2 

Se consideră mulțimea , 6
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(5p) a) Arătați că ( , )G   este grup abelian de ordin patru, în care fiecare element al grupului coincide cu 

inversul său. 

(2p) b) Determinați subgrupurile lui ( , )G  . 

 

Subiectul 3 

(4p) a)  Fie 𝑓: 𝐼 → ℝ+, 𝐼 ⊂ ℝ, I interval de numere reale, o funcție derivabilă cu derivata continuă pe I. 

Calculați ∫
𝑓(𝑥)+𝑓′(𝑥)

𝑓(𝑥)+𝑒−𝑥
𝑑𝑥. 

(3p) b) Calculați ∫
𝑠𝑖𝑛𝑥

𝑠𝑖𝑛𝑥−𝑐𝑜𝑠𝑥+𝑒−𝑥 𝑑𝑥,   𝑥 ∈ (
𝜋

4
,
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2
). 

 

Subiectul 4 

Arătați că funcția 𝑓:[ 0,
π

2
 ]→ℝ,  

f(x)={
   0,                               𝑥 = 0              
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, 𝑥 ∈ (0,
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]

 admite primitive pe[0,
𝜋

2
]  și determinați o primitivă a sa. 

 

Timp de lucru: 3 ore. 

Fiecare subiect este notat cu 7 puncte. 
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