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Etapa locali - SALAJ -11.02.2023

BAREM DE NOTARE

Clasa a X-a
Subiectul 1
Daci a,b,c e (1, oo), si se arate ci
b+c a+c a+b
log, —-lo -lo >1.
ga 2 gb 2 gc 2
Solutie.
b+c 1 1 Inb+Inc Jinb-Inc
log, — = Ioga\/bc =—log,bc==- > e 3p
2 2 2 Ina Ina
a+c_ +Ina-Inc
Analog obtinem log, > ettt et bbbt ettt ettt 1p
2 Inb
a+b _ +Ina-Inb
log, > e et r et bt r e st sttt e 1p
2 Inc
Prin inmultirea relatiilor obtinem inegalitatea CErtta...........ucoiiriiriiiiiiie e e 2p
Subiectul 2

a) Se considerd in plan punctele A, B, C de afixe 24 = 1,25 = £, Zc = €2, unde £ + £+ 1 = 0. Si se arate
ca triunghiul ABC este echilateral.

b) Fie in plan punctele A(z, ), B(z,), C(z3), unde z,, Z,, Z3 sunt numere complexe de acelasi modul si

zy + 2z, + 29 = 0. Arétati ca triunghiul ABC este echilateral.

Solutie.

o ridicind a ecuatiei €2+ £+ 1 =0, cue® = 1.

a) Fiee = —

AB =|zp—z4| =|e -1 =+3, AC =12 - 1| =3,BC = |2 —¢| =3
Rezultda ca AB = AC = BC, deci triunghiul este echilateral...............coooiieiiiniinieieice e 3p

b) Fie O originea sistemului de coordonate.
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Avem 0A = |z,|, OB = |z,|, OC = |z5|. Fie R = |z;| = |z,| = | 23], unde R este raza cercului circumscris
TFIUNGRIUTUT ABC....... ettt ettt b ettt h et e h e st b e s et eb e e 1p

Centrul cercului circumscris este originea O de afix z, = 0.

. s . 0
Centrul de greutate G al triunghiului ABC are afixul z; = Zlﬁéﬁ =3= O 1p

Ortocentrul H al triunghiului ABC are afixul zg = 2y + 23 + 23 = O 1p
Avemca: zyp = z; = zy,deci O = G = H.

Deci in triunghiul ABC centrul cercului circumscris, ortocentrul si centrul de greutate coincid, rezulta ca

triuNghiul €Ste ECNITALEIAL..........c.iiiei e e e 1p

Subiectul 3

1

1 1 . .

Se considera functiile f 2(0,1) - (2,00), f(X)=x+=5si @ Z(O,l) —(4,0),9(X) = x+=+2* . Admitem
X X

ca functia g este bijectiva.

a) Sase arate ca functia f este bijectiva.

b) Sisecalculeze g (3—34)

Solutie.
a) injectivitate: f(x)= f(x,),%,X, €(0,1) conduce la (x, — xz)(l—i) =0=> X, = Xy evrrerrrrrennnns 2p
XlXZ
. . y— y2 -4
surjectivitate: ecuatia f (X) =y (2, oo) conduce lax=—-"——¢ (0,1) ....................................... 2p
b) Avem g(x)=3—4 cu xe(0,1)si g(l):g—4 .................................................................................... 2p
3 3 3
34, 1
ALUNCE G 7 (50) = 2 et e 1
9 (5)=3 P

Subiectul 4
n k? + 2k
Calculati suma log, ——— .
; g% k?+2k +1

Solutie.

Zaldu, strada Simion Oros, nr. 2, Judetul Sdlaj, Telefon: 0260661391, Fax: 0260619190, E-mail: secretariat@isjsalaj.ro, www. isjsalaj.ro



MINISTERUL EDUCATIEI !
E-mail:secretariat@isjsalaj.ro

INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN SALAJ
Loc. Zalau, str. Simion Oros, nr. 2, Cod 450059
Tel: 0260661391, Fax: 0260619190,

G J)

nok(k +2)
). .3
38 ooy P
2(n+1
= 092% ..................................................................................................... 4p
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