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OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ  

Etapa locală, SĂLAJ , 11.02.2023 

 XII osztály  

 

1 Feladat 

Adott az  x ◦ y = xy + 4(𝑥 + 𝑦)+12  művelet, ahol x, y ∈ℝ. 

Ha 𝑛 ∈ ℕ, , határozzátok meg az  1 2 3 ... n  szám utolsó két számjegyét. 

 

2 Feladat 

Adott a , 6
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 halmaz. 

(5p) a) Igazoljátok, hogy ( , )G  egy olyan negyedrendű Ábel-féle csoport, ahol minden elem megegyezik 

az inverzével. 

(2p) b) Határozzátok meg a ( , )G  részcsoportjait. 

 

3 Feladat 

(4p) a)  Adott az 𝑓: 𝐼 → ℝ+, 𝐼 ⊂ ℝ, egy folytonos függvény I-n, melynek a deriváltja is folytonos . 

Számítsátok ki ∫
𝑓(𝑥)+𝑓′(𝑥)

𝑓(𝑥)+𝑒−𝑥
𝑑𝑥. 

(3p) b) Számítsátok ki ∫
𝑠𝑖𝑛𝑥

𝑠𝑖𝑛𝑥−𝑐𝑜𝑠𝑥+𝑒−𝑥 𝑑𝑥,   𝑥 ∈ (
𝜋

4
,

𝜋

2
). 

 

4 Feladat 

Igazoljátok, hogy az 𝑓:[ 0,
π

2
 ]→ℝ,   

f(x)={
   0,                               𝑥 = 0              

1

𝑠𝑖𝑛2𝑥
−
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3
, 𝑥 ∈ (0,

𝜋

2
]

 függvénynek van primitiv függvénye a [0,
𝜋

2
] intervallumon, 

majd határozzatok meg egy ilyen primitiv függvényt. 

Munkaidő: 3 óra. 

Minden feladat 7 pontot ér. 
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