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BAREM DE EVALUARE $1 NOTARE

e Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.
e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem .

i atica 4 2 T oA

Subiectul 1: Aratati ca: 7z + NG + NeT + -+ 7600 > 48.

Solutie:

Pentru doud numere a, b strict pozitive si diferite avem: mg< Ma ... (1p)

Aceasta este echivalentd cu va - a+b o % >2 . (2p)

Aplicam aceasta inegalitate si ob‘;lnem:
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Ad nand toate relatiile obtinute mai sus vom avea:

3,5 , 7
7z T+F+ +\/?>2+2+2+ 2 (1p)

3 5 ; 49 de 24 de ori
\/—_ \/—_ Iz + e+ 7600 > 48 (1p)

Subiectul 2: Numerele intregi a si b verlfca egalitatea: - \F b\r =6—+/3.

ORIy . 5a
Aratati ca numdrul p = m este natural.
Solutie:
Relatia dati este echivalenti cu: 2a +2b —6 =(b—a—1V3 ......ccocooiiiiiiiiiiiiinn, (2p)
Cum a i b sunt intregi vom avea ca si 2a+2b-6 va fi un numar intreg .....................o.ee.e. (1p)
Rezulti (b — a — 1)V3 este NUMAr INreg .........ocovvuiiniiiiei et (1p)
. 2a+2b—-6=0
Celede mai susne conduc la 1= = T T e 1
_ {b—a—1=0 (Ip)

DG A= 1 DT e e (1p)
ObtinemM P = 1 € N e (1p)
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Subiectul 3: Fie ABCDA'B'C'D' un paralelipiped dreptunghic cu AB = v2cm si BC = \/3cm. Stiind
cd o furnica merge pe suprafata exterioard a paralelipipedului din punctul B pdna in

punctul D', pe un drum de lungime minima egalid cu+/ 11 + 2+/6 cm, aflati indltimea
paralelipipedului.

Solutie:

Lungimea minima este diagonala BD’ a dreptunghiului obtinut prin desfasurarea laterala

a paralelipipedulul ..o (2p)
Dreptunghiul va avea dimensiunile BD = (v/3 +v2)cmsi DD' = h ........... (2p)
Diagonala BD' = v 11+ 2V6 CMm ......oooiiiiiiii i (2p)

Aplicand teorema lui Pitagora in triunghiul BDD' vom obtine h = v/6cm ...... (1p)

Subiectul 4: Se considera tetraedrul regulat ABCD si M € (AC).

a) Daca M este mijlocul lui AC atunci calculati cos(<(BM,CD)).

cos(x(BM,CD))

b) Aratati ca raportul sin(x(ABM))

are aceeasi valoare pentru orice M € (AC).
(GM 11/2022)

Solutie:
a) Consideram N mijlocul Tui AD .........ccooiiiiiiiiiiiiee, (1p)
Z(BM, CD) = «<(BM,MN) = <(BMN) ......eeoeeeeeeeeeee, (1p)
cos(«(BM, CD)) = \/g. ................................................... (1p)

b) Construim MP || CD = «(BM,CD) = «(BM,MP) = «(BMP)....(1p)

mp
coS(A(BMP)) ==~ (1p)
SIN(XABM)) = 203 e (1p)
cos(x(BMP)) _ V3 )
—sin(q(ABM)) BT RS ERITERIIRNIEPT I NLIOES (1p)
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