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1. Rezolvați ecuația  
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, 

 unde  a   reprezintă partea întreagă a numărului real a . 
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2. Fie , , 0x y z   cu proprietatea 2 2 2 3x y z+ +  . Arătați că 
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3. Demonstrați că nu există  𝑎, 𝑏 ∈ ℝ astfel încât ecuațiile 
2 0x ax b+ + =  și ( )22 1 3 0x b x a+ + + − =  

    să aibă simultan soluții întregi. 

 

 

4. Fie triunghiul ascuțitunghic 𝐴𝐵𝐶 cu ortocentrul 𝐻. Notăm cu 𝑆 și 𝑇 punctele de intersecție 

dintre semidreptele (𝐵𝐻, respectiv (𝐶𝐻, cu cercul circumscris triunghiului 𝐴𝐵𝐶.  

Dacă 𝐴𝑆⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐴𝑇⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , arătați că triunghiul 𝐴𝐵𝐶 este echilateral. 
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Notă:  

Toate subiectele sunt obligatorii. 

Fiecare problemă se notează de la 0 la 7 puncte. 

Timp de lucru - 3 ore 

 


