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Barem de notare si evaluare

Jlo5-9) -3p5-g-(5)

a) Determinati multimea A=xeZ
‘ 4x+1

Problema 1.

b) Daca x si y sunt numere reale, x < y <0, calculati x—y + |x| - |y| + |—x + y| —||x| - |y|| .

Solutie: 2) 445 <9 = /(45 -9) =45 -9|=9-415

3x/§<8:>‘3\/§—8‘=8—3\/§ .............................................................................................................. 1p
./(4\/5—9)2_3\3\6—8\—(\/5)3=—15 ......................................................................... 1p
-15

4x+1€Z:>(4x+1)€D715 .......................................................................................... 1p
A={=4,710,1} L o, 1p
b)|x|=—x, |y|=—y, —x+y|=y—x ................................................................................ 1p
x<y<0:>|x|>|y|:>||x|—|y||=|x|—|y| ........................................................................... 1p
Finalizare x —y— X4+ y+ y—X4+X = =0 oot 1p

Problema 2. Se considerda numerele 4= l+ 2+2+...+& - l+l+...+L si
7 \14 21 441 2 3 63

1 1 1 1
B=—+—+ +..t
1.6 2.9 3-12 99-300

. 1 <
. Demonstrati cd 4-B + 100 este numar natural.

Supliment Gazeta Matematica nr.9/2022

Solutie:

Obtine 4= l+ 21 + 101 +..+
7 14 2 21 3

Obtine B=l- L+L+...+; ............................................................................. 1p
3\1-2 2.3 99-100

Dar B:l-(l—l+l—l+...+i—Lj:£ .................................................................. 2p

38 2 2 3 99 100,/ 100
Finalizare A-B+L:3 33 ! =1 E N 1p

._+_
100 100 100
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Problema 3. Fie ABC un triunghi avand AB < AC, iar punctul G centrul sdu de greutate. Se considerd E simetricul
punctului G fatd de latura BC, F simetricul punctului G fatd de mijlocul M al segmentului BC, {D} =GENBC, iar

H este mijlocul segmentului AE.
a) Aratati ca patrulaterul GHDM este paralelogram.
b) Demonstrati ca patrulaterul BEFC este trapez isoscel.

¢) Cunoscand ca diferenta dintre ariile patrulaterelor BEFC si GHDM este egald cu 10cm®, calculati aria

triunghiului ABC.
Solutie:
S, . EF
a) GH este linie mijlocie in AAEF', deci GH ||EF ,GH IR T 1p
S, . EF
DM este linie mijlocie in AGEF , deci DM ||EF ,DM I 1p
Cum GH ||DM si GH = DM = GHDM este paralelogramm ............coceeuerieiienineniiniinee et 1p
b) GM =MF si BM=MC rezulta BGCF paralelogram, deci BG=CF .........cccccecoervervirieiesenieeerinseniesieensensensennes 1p
Se arata ca triunghiul GBE este isoscel, de unde rezultd cd BG=BE si cum avem evident faptul ca EF ||BC ,
BEFC €Ste tIAPEZ 1SOSCEL. 1.uvicvieuieiiieieieiieieste et etteie e eteste et etesteeteeteesaeste et eseestantesaestesaeesaensessesnseseessenseeseeseensenss 1p
o 4 _(EF+BC)-DE_EF-DE+BC-DE
BEFC 2 2 2
EF EF-DE .
Ay =GD-DM =GD s, deCl Agpre = Acpppr T Agci «oveeeereereeereeerineeee e 1p

A pe = A g T30CM oo e 1p

N

W | —

Ay =10cm’ =

Problema 4. Fie ABCD un trapez isoscel cu AB"CD, AB>CDsi ACNBD= {O} . Se stie ca punctele M, N, P sunt
mijloacele segmentelor OC, OB, respectiv AD, iar MN = MP .

a) Aratati cd masura unghiului <40D este egald cu 120°.
b) Calculati masura unghiului <PMN .

Solutie:
e, BC
a) MN este linie mijlocie In ABOC = MN = T 1p
. BC 4D . A 0
Si cum MP=MN= MP = BN deci cum MP este mediand in ADMA = <DMA=90"............cc....... 1p
DM este naltime si mediand In ADOC , deci ADOC este isoscel cu DO=DC ...........cccccevuvverenevierencruennnnee 1p

Dar trapezul ABCD este isoscel, asa cd DO=O0C. Prin urmare, ADOC este echilateral = <40D =120".....1p
b) «<PMN =<PMA+<AMN . Cum MN|BC = XAMN =<XACB =<ADB ..........ccccoommvrrrciimirmrrreriiiirsrerernes 1p

MP = PA=> <PMA = <PAM . In AAOD,<PAM + <ADB = 60°, intrucat <40D =120°.
I CONCIUZIE, CPMN =60 .......oooooeeeeeeeeeee e eeeeeee e 2p
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