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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA

-faza locala-

11 februarie 2023
CLASA a VI-A
SUBIECTUL I (7 p)
X
Aflati x astfel incét: 5 = —x—, unde n =2024-- 2024 - 2023.

2

SUBIECTUL 11 (7 p)

Determina toate numerele de forma abba, a#b, scrise in baza 10, stiind ca are loc egalitatea:
- ab
ab + ba =22 -—
a

Gazeta matematicd nr.3/2010.

SUBIECTUL al Ill-lea ( 7 p)

Unghiurile adiacente <AOB si «BOC au bisectoarele [OM si [ON incluse in drepte
perpendiculare. In acelasi semiplan cu [OM si [ON se construieste semidreapta [OP astfel
incat m(xBON) si m(xBOM) sunt invers proportionale cu 2 si 3 iar m(XxBON) si m(XPON)
sunt direct proportionale cu 2 si 3. Aflati masura (XPOM).

SUBIECTUL al IV-lea (7 p)

Pe o dreapta se iau, in ordine, punctele Ao, A1, A2, As, ..., Azozs, astfel Tncat: AcA1 =3 cm,
A1Az2 =7 cm, A2As = 11 cm, AsAs =15 cm si asa mai departe.

a) Aflati lungimea segmentului [AoA2023].

b) Daca M este mijlocul segmentului AoAuo, aflati i € N* pentru care M € [A;, Aj44]-

Nota:
Toate subiectele sunt obligatorii

Timp de lucru: 2,5 ore

Fiecare problema este notatd cu 7 puncte. Nu se acorda punctaj din oficiu.
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SOLUTII

SUBIECTUL |

............................................................................................................. 1p
N=20232.....ceceeeee ettt a bbbt b ettt s ettt 2p
nlocuirea lui n in relatia data si obtinerea % L LY. S 2p
AEtErMINAIEA TUI XT4 ...t 2p.
SUBIECTUL al ll-lea

Se poate scrie 11(a+b)= 22 -

. 20a+2b
Obtinem a+h ===

Cum 20(10b + a) : (10b + a), atunci inlocuim 20a + 2b = 20(10b + a) — 198b
Deci a_'_b=20(10b+a)—198b

....... 1p
b
=20 - =2
10b+a ba
. 198b
Cum a+b€ N atunci = €N

Deoarece ba nu divide b rezulta 198 : ba, ba € {11,18,22,99}....c..ccccvveviieeereereerenns
Dar a#b , rezulta ba = 18,abba = 8118

SUBIECTUL al lll-lea

m (¥MON) = 90°, atunci <AOB si «BOC adiacente suplementare
2m(xNOB) = 3(¥MOB) =

mM(XNOB) = 54°, m(«MOB) = 36°

1p
................................................................................. 2p
M(ZNOB) = 2k, M(ZNOP) = 3K coooeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee e teeee e eeee e s s s et aneee e 1p
MUINOP) = 81 oottt e ettt n sttt n s 1p
m(xMOP) = 9°
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SUBIECTUL al 1V-lea

a) AoA2023= AcA1t+ A1A2+ A2As+.... +A2022A2023=3+7+11+15+
AoA1=3

..... + A2022A2023
A1A=3+4 -1

A2A3=3+4 -2

AzA4=3+4 3.

A2022A2023=3+4 -2022..........

AcA2023=4-(14+ 2+ -4+ 2022) + 3-2023 = 8187081 cm

LAp
Ap

B) AcA10=4 (142434 +9)+3-10 =210 CMuvvrvreeeeeee e, 1p
AM = MAL =221 = 105 cm ... .1p
M € [Ap Aisi] 2@ AgA; S AGM S AgAip1 e ee e e e, 1p
2i-(i— 1) +3i<105<2i(i+1)+3@(+1)

(- (204 1) <105 < (4 1) (204 3) ciiiiiii e, 1p

Pentrui =7= Agd;, = AM=>M = A,
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