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Olimpiada Naţională de Matematică 

Etapa locală 

25 februarie 2023 

Clasa a X-a 

Subiecte: 

1. a) Să se determine partea întreagă a numărului  𝒍𝒐𝒈𝟐𝟑 + 𝒍𝒐𝒈𝟑2 . 

b) Să se compare numerele √𝟐
𝟑

+√𝟓
𝟑

 și √𝟑
𝟑

+ √𝟒
𝟑

 . 

2. a) Să se determine 𝒙 > 𝟎 dacă 𝒙√𝒙≤(√𝒙)
𝒙

. 

b) Să se determine 𝒙 > 𝟎 dacă 𝒙𝒍𝒈𝟓 + 𝟏𝟐𝒍𝒈𝒙 = 𝟏𝟑𝒍𝒈𝒙. 

      3. Se consideră funcția 𝒇: ℝ → ℝ, 𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙 − 𝟐−𝒙. 

               a) Să se arate că 𝒇 este inversabilă și să se determine inversa acesteia. 

               b) Să se determine 𝒙 natural dacă 𝟐𝒙 − 𝟐−𝒙 = 𝒍𝒐𝒈𝟐 (
𝒙+√𝒙𝟐+𝟒

𝟐
). 

     4. Fie mulțimea 𝑨 = {𝒛 ∈ ℂ/|𝒛| ≤ 𝟏}. 

             a) Arătați că dacă 𝒛 ∈ 𝑨 atunci 
𝟐𝒛−𝒊

𝟐+𝒊𝒛
∈ 𝑨. 

             b) Arătați că dacă 𝟏 + 𝒛 ∈ 𝑨 și 𝟏 + 𝒛𝟐 ∈ 𝑨, atunci 𝒛 ∈ 𝑨. 

Notă: Fiecare subiect este notat cu 7p 

          Timp de lucru 3 ore. 
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