
                                      
 

OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ GIURGIU – 11 februarie 2023 

CLASA a VII-a  

 

1. a) Demonstrați că: 
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, pentru orice număr natural nenul k. 

     b) Fie 
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2. Se consideră 2 1 3 2 4 3 1... ,
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unde 𝑛𝑛 este număr natural nenul. 

a) Arătaţi că pentru orice 𝑛𝑛 număr natural nenul 1 1 1 ;
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b) Aflați câte numere naturale nenule 𝑛𝑛 ≤ 2023  există, astfel încât  𝑥𝑥𝑛𝑛 să fie număr raţional. 

 

3. În pătratul ABCD cu latura de lungime a, a >0, M și N sunt mijloacele laturilor AB și BC. 

    a) Calculați aria triunghiului DMN în funcție de a. 

    b) Dacă  𝐷𝐷𝐷𝐷 ∩ 𝐴𝐴𝐴𝐴 = {𝑃𝑃} ,   exprimați aria triunghiului DCP în funcție de a. 

 

4. În paralelogramul 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴  se dă 𝐸𝐸 ∈ (𝐵𝐵𝐵𝐵), astfel încât 𝐸𝐸𝐸𝐸 = 2𝐸𝐸𝐸𝐸 . 

    a) Arătați că 𝐸𝐸 este centrul de greutate al triunghiului 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 . 

    b) Dacă 𝐴𝐴𝐴𝐴 ∩ 𝐵𝐵𝐵𝐵 = {𝑂𝑂},  𝐴𝐴𝐴𝐴 ∩ 𝐵𝐵𝐵𝐵 = {𝐹𝐹} și 𝐷𝐷𝐷𝐷 ∩ 𝑂𝑂𝑂𝑂 = {𝐺𝐺},  

         aflați valoarea raportulului OG
OF

. 

          Timp de lucru 3 ore. 

         Fiecare problema este notata cu 7 puncte 


