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CLASA aVll-a
PROBLEMA 1

n?-4n+8
n—4

Fie multimile A = {n e N[22} p={neN
Sa se determine: AU B; AN B.

€ N};

SOLUTIE:
Dupa ce se aduce la acelasi numitor comun se obtine:
16 <2n+2(21<=14<2n{19; 7< n(%;n eN=ne{7,89}, asadar A={7,89}......ccccc.... 3p
n*—4n+8 nn-4)+8
= =n+ ENen—-4€eDg ={1248}=
n—4 n—4 n-—
Ne{5,;6;8,12} =B ={56,89} ..ccccccrriiiriiiiiiiiiiiii 3p
= ANB={8], AUB={56,7;8912} ..oocesrrrrrrrrrrirrririnneiieneisnssessesssessssss s 1p
PROBLEMA 2

Comparati numerele reale x si y, stiind ca:

x = VBB — 452022 — 4-500=__—4-5—4— |(2—v7) — V7 - 3|si

_WV2-1 N \/§—\/§+ x/Z—\/§+ +\/2023—\/2022
Y=z 23 V34 1 20222023
SOLUTIE:
x = /59925 — 4 (52022 + 5202115+ 1) — |2 = V7| = V7 = 3| e 1p

Calculim S = 52022 4 520214 454 1. Inmultim relatia cu 5 si avem:

5§ = 52023 4 520224 452 4+ 5 Prin scidere avem 4S5 = 52923 — 1............... 1p

x =4/52023 — (52023 — 1) — (V7 -2) = (3=V7)=1-V7+2-3+V7=0...1p
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_ V2 1 n V3. V2 n YL n n V2023 42022 1
Y=z 2 V2+/3 V2+/3 V32 3Wa  V2022+/2023  +2022+/2023 1T P
1 1 1 1 1 1 1
y—l——2+—2——3+—3—ﬁ+...+m—m ................................................. 1p
1
y=1- BB 1p
X S Y o et e e 1p
PROBLEMA 3

Se considera triunghiul echilateral ABC si punctele D, E pe laturile BC, respectiv
AB si F pe semidreapta BA cu punctul A intre B si F astfel incat CD = BE = AF. Daca
M este mijlocul lui DE si N simetricul lui C fata de M, aratati ca triunghiul FNC este
echiateral.

SOLUTIE:

M mijlocul lui DE si al lui CN = CDNE paralelogram = CD = NE siCD || NE .. .. 1p
CD = NE si CD = BE = AF = NE = AF (1)

CD || NE, BE secantai= «<CBE = <BEN = 60° = «NEF = 120° = «FAC(2)..... 1p
EF =EA+AF =EA+BE =AB = AC = EF = AC (3) « seseeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeees e 1p
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Cum AENF = AAFC = FN = CF = AFNC isoscel de baza CN (4). . . . ccoeverinennnn. 1p

AENF = AAFC = XEFN = <ACF = XCFN = «CFE + <EFN = «CFE + <ACF =

= 180° — ACAF = 180° — 120° = 60° (5) errierrerriierieiin ittt 1p
Din relatiile (4) si (5) = AFNC este echilateral . . .......cccccovviiiiiiii e 1p
PROBLEMA 4

Se considera paralelogramul ABCD, AC n BD = {0}. Fie M simetricul lui A fata de B,
OM n BC = {N}si AN n CM = {P}.

a) Aratati ca OPBA este paralelogram.
b) Dacid Ayyp = 25 cm?, calculati aria lui ABCD.

A B M
‘ ‘
_—
P
D C
SOLUTIE:
a) In AACM avem MO mediana, CB mediani si MO N CB = {N} = N centru de
greutate al triungiulUl ACM ........ccoooieiieiie e 1p
N centru de greutate al triunghiului ACM, N € AP = AP mediana ............... 1p
O mijlocul lui AC, P mijlocul lui MC = OP linie mijlocie in AACM ............ 1p
= OP || AM i OP = % = AB = OABP paralelogram ...... .....cccceevvvvvvennnnn, 1p
b) N centru de greutate al triunghiului ACM = Aynp = Anpc = Acno =
Aona = Aang = AN = 25 CMZ oo 1p
Appe = Aapny + Aano T+ Acno = 75 CM2 oLt i 1p
Appcp = 2Aapc = 150 CM2 .o oo s 1p



