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PROBLEMA 1

a) Suma a trei numere naturale este 110. Aflati numerele, stiind ca dacd impartim al
doilea numar la primul se obtine catul 2 si restul 2, iar daca impartim al treilea
numar la al doilea obtinem catul 3 si restul 3.

b) Doi frati au varstele exprimate prin numere naturale impare consecutive. Daca
suma varstelor celor doi frati este egala cu predecesorul patratului lui 5, aflati varsta
fratelui mai mic.

Solutie:

a) atb+c=110

b=2a+2
C=3b+3=3:(2a+2)+3 = 68+9.....cciiiii i 2p
%9a+11=110 = a=11

b=2-11+2=24

Cm3-244 3775, s 2p

D) 2a+1+28+3 = 25-1=24 oo 1p

Aa=207870 oo 1p
20+1700 e e 1p
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PROBLEMA 2

Calculati 4a+9b+5c stiind ca a+b = 53- 52 si b+c = 43 + 42,

Solutie:

AtD = 125 — 2520100 oo 1p
DHC = 64+16 = 80 .oovieeeie e 1p
4a+9b+5C = 4a+4D+5D+5C ..o s 2p
A4 HADZAD0D oo et 1p
5D+ 5C Z= 400 i e e 1p
43+9b+5C = 400+400 = 800 ..veiviiiieeeiire e e 1p

PROBLEMA 3

Numim numadr ,,preferat” orice numar natural de patru cifre nenule diferite, care are
proprietatea ca produsul cifrelor sale este patrat perfect.

a) Scrieti doud numere ,,preferate” care au ultima cifra 2.
b) Cate numere ,,preferate” exista?
c) Stabiliti daca suma tuturor numerelor ,,preferate” este patrat perfect?

Solutie:

a) 1362 si 3612 sunt numere ,,preferate” pentru ci 1-2-3-6 = 36= 6% ....... 2p
b) Cu cifrele 1;2;3 si 6 sunt 24 de numere ,,preferate”

1236, 1263, 1326, 1362, 1623, 1632 — 6 numere

2136, 2163, 2316, 2361, 2613, 2631 — 6 numere

3126, 3162, 3216, 3261, 3612, 3621 — 6 numere

6123, 6132, 6213, 6231, 6312, 6321 — 6 numere

Cu cifrele 1;2;4;8 sunt 24 de numere ,,preferate”
Cu cifrele 1;2;8;9 sunt 24 de numere ,,preferate”
Cu cifrele 1;3;6;8 sunt 24 de numere ,,preferate”
Cu cifrele 2;4;8;9 sunt 24 de numere ,,preferate”
Cu cifrele 2;3;6;9 sunt 24 de numere ,,preferate”
24-6=144 numere ,,preferate” ... 3p
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¢) Calculand ultima cifra a sumei observam ca:
U[6(1+2+3+6)] =2
U[6(1+2+4+8)] =0
U[6(1+2+8+9)] =0
U[6(1+3+6+8)] =8
U[6(2+4+8+9)] =8
U[6(2+3+6+9)] =0

Deci ultima cifrd a sumei este 8§ = suma nu este patrat perfect. .......... 2p
PROBLEMA 4
Consideriam x = 3101.3102, 3103, . ... .3200 S‘l y = 1+ 31 + 32 + e + 315049

Comparati x si 2y + 1.

(G.M)
Solutie:
x = BLOTHI0ZHd200 s 1p
g = ZLH2HH200) = (LH24100) vt s 1p
x = 3(200201):2-(100-101):2 _ 3100-201-50-101 _ 320100-5050 _ 315050 1p
By = 3432433 4 £ 313049 1 315050 e, 1p
y=1+3+3%+ + 315049

)

2y = 315050 e 2p
27+ 1 =3%050 — 5 =29+ 1 i, 1p



