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Subiectul |

Se considera numerele a = 2n + 1,b = 3n + 2 si ¢ = 4n + 3, unde n este numar natural.

1 [a,b]+[b,c]

Demonstrati ca numaru este un patrat perfect mai mare sau egal cu 4, unde prin [x , y]se intelege cel mai

mic multiplu comun al numerelor x si y.

Barem:
Demonstreaza ca (a,b)=1 $i (b,C)=1...c.ccoverrririiiiiinerrenersee s 2p
[A, D] = @ D SI[D,C] =D Courerereeeeeeeee e 1p
N=@ @—(3n+2)2 AECT PPt 3p
Dinn >0, rezultd (3n 4+ 2)? = 22 = 4uooooceeeeeeeeeeeeeee e 1p
Subiectul 11
Determinati numerele x, y, z stiind ca 3y2f7z 2:372 = sz_zgy si 7x + 2y + 3z = 965.
Barem:
S Ip
2x = 3y;r7z, 3y = zx;ﬂz, 7z = @ .................................... Ip
2X = 3 = 7 Z = b i s 2p
TE+ S+ =965, t =210 oo 2p
X=105y=70,Z=30 ..ottt Ip
Subiectul 111
Pe dreapta d se considera punctele A, By, By, Bs........... B,, in aceasta ordine astfel incdt AB; = 1,B;B, = 2,B,B; =
4..........,B,By.1 = 2™, unde n este numar natural mai mare sau egal cu 4.

a) Calculati lungimea segmentului care uneste A cu mijlocul lui [B;B,]

Str. Oituz, nr. 24, Bacdu
600266, Bacau

Tel: +40 (0)754033700
Fax: +40 (0)234 571038
office@e-isjbacau.ro
www.isjbacau.ro



/77 | INSPECTORATUL

S7!scoL AR
//f(/ JUDETEAN

B A C A U

MINISTERUL EDUCATIEI

b) Aritati cd pentru orice numar natural nenul k < n — 2, lungimea segmentului care uneste mijlocul lui [Bj_;B;] cu
mijlocul lui [By1By42] este un numar natural divizibil cu 9.

Barem:

1. a)B;B, = 8, iar mijlocul il imparte in doud segmente de lungime 4 ............ Ip

Lungimea cautata este 1+2+4+4=11. ....cccccciriiiiiiiiiieieeee e 1p

b) Segmentele consecutive au lungimile By,_; By = 271, By Brs1 = 2% §i Brs1Braz = 25 e, 1p
Segmentul care uneste mijlocul primului cu mijlocul celui de-al treilea are lungimea 2%~1:2 + 2k + 2k+1:2. ... 2p
=2K"2 4 2K 1 2K = 2K72.9 1 9 e 2p

Subiectul 1V

. In jurul unui punct O se considera unghiurile A;04,, A;04s............ A,_104,, A,,0A;, unde n este numar natural nenul.

a) Dacan=4 si A,0A; =2+ A,04,, iar A;0A, =3- 4,04, = A,0A;, calculati masura unghiului dintre bisectoarea
unghiului A; OA, si semidreapta opusa semidreptei (OA,.

b) Daca n este par i masurile unghiurilor A;0A,, A, 045, ... ... A,_10A4,, A,,0A; sunt exprimate prin numere naturale
consecutive, aflati n si m(4,04,).

Barem:
a) Daca m(4,0A4,)=X, atunci m(4,043)=2x, m(A304,)=m(A,0A;)=3x
Facand suma masurilor unghiurilor 1n jurul unui punct se obtine 9x=360°, deci X=40°...........ccccverrerrrrrrrererreeene. 1p

Cum m(A,0A1)=120°, unghiul format de semidreapta opusa lui (OA, si (OA, este de 20°, iar unghiul cerut este de

OO OSSP PRSPRN 2p

b) Notand cu a masura lui A; 04,, celelalte unghiuri au masurile a +1, a +2.......... , @ +(n-1), suma lor fiind na + 1 +
2+..+(n—1)=w ................................................................................................................................... 1p
Cum aceastd sumd este 360, rezultd cAin(2a +n — 1) = 720 = 2% - 32 - 5o 1p
Cum n este par si 2a + n — 1 este numar impar, mai mare sau egal decat n+1, rezulta ca n=16 si a=15........... 2p

(2a + n — 1 este unul dintre divizorii impari ai lui 720, adica ai lui 45, dar mai mare decét n, singura variant posibila
de scriere a lui 720 Tn acest mod fiind 45-16)
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