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Subiectul I:  Aflați cele mai mici patru numere naturale nenule, știind că suma lor este un 

pătrat perfect și scăzând pe rând din primul număr 3, adunând la al doilea număr 3, înmulțind al 

treilea număr cu 3 și împărțind al patrulea număr la 3 se obțin rezultate egale. 

Fie 𝑎, 𝑏, 𝑐 și 𝑑 cele mai mici numere naturale cu proprietățile date. 

𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑 = 𝑝. 𝑝. (pătrat perfect) 

𝑎 − 3 = 𝑏 + 3 = 𝑐 ∙ 3 = 𝑑: 3……………………………………………………………………………………….1p 

𝑐 ∙ 3 = 𝑑: 3 ⇒ 9𝑐 = 𝑑………………………..………………………………………………………………..............1p 

𝑎 − 3 = 3 ∙ 𝑐 ⇒ 𝑎 = 3 ∙ 𝑐 + 3………………………………….…………………………………………....1p 

𝑏 + 3 = 3 ∙ 𝑐 ⇒ 𝑏 = 3 ∙ c – 3 ………………………………………………………………………………..1p 

3 ∙ 𝑐 + 3 + 3 ∙ 𝑐 − 3 + 𝑐 + 9 ∙ 𝑐 =  𝑝. 𝑝  16 ∙ 𝑐 = 𝑝. 𝑝. ⇒ 𝑐 = 1, 4, 9, …  ................................................... 1p 

Dacă 𝑐 = 1 ⇒ 𝑎 = 6, 𝑏 = 0, 𝑑 = 9 ( nu convine)……………………………………………….………….1p 

Dacă 𝑐 = 4 ⇒ 𝑎 = 15, 𝑏 = 9, 𝑑 = 36 ( cele mai mici numere care respectă condițiile date)……………...1p 

 

Subiectul II: Aflaţi toate numerele naturale de forma  𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅  care împărţite la (𝑎𝑏̅̅ ̅ + 𝑎𝑐̅̅ ̅) dau câtul 

egal cu 5 şi restul egal cu 3. 

𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 5 ∙ (𝑎𝑏̅̅ ̅ + 𝑎𝑐̅̅ ̅) + 3  …………………………….……………………………………..   1p 

Descompunerea numerelor în baza 10  …………………………………………….……………..   1p 

Calcul, până la forma simplă: 5∙b = 4∙c + 3 ……………………………………………………………  1p 

Ultima cifră pt 5∙b este 0 sau 5  ultima cifră pentru 4∙c + 3 este 0 sau 5  

 ultima cifră pentru 4∙c este 2 sau 7, cum 4∙c este par  UC(4∙c) = 2 ……………………………  1p   

UC(4∙c) = 2  c este 3 sau 8  .......................................................................................................   1p  
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Dacă c = 3  b = 3  𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑎33̅̅ ̅̅ ̅ ∈ {133; 233; … ; 933}  ..................................................................... 1p 

Dacă c = 8  b = 7  𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ =  𝑎78̅̅ ̅̅ ̅  ∈ {178; 278; … ; 978} ..................................................................... 1p 

 

Subiectul III: Fie numerele  2 ; 3 şi  4. Andrei joacă următorul joc: la primul pas el taie cele 

trei numere şi le înlocuieşte cu suma celorlalte două numere. La paşii următori procedează în 

acelaşi mod, taie numerele şi le înlocuieşte cu suma celorlalte două. După câţi paşi suma 

numerelor obţinute este egală cu 9216? 

Suma numerelor iniţiale este S = 9 

Pasul 1: numerele vor fi înlocuite cu: 3 + 4 ; 2 + 4 şi 2 + 3  suma se dublează S1 = 2∙9 …………….. 1p 

Pasul 2: numerele vor fi înlocuite cu: (2+4+2+3) ; (3+4+2+3) şi (3+4+2+4) …………………….  1p 

Suma se dublează S2 = 2∙S1 = 22 ∙9 ………………………………………………………….…………. 1p 

La fiecare pas suma numerelor este egală cu dublul sumei de la pasul anterior  

 La pasul x vom avea suma Sx = 2∙ Sx-1 = 2x ∙ 9  ……………………………………………………… 2p 

2x ∙ 9 = 9216  2x = 1024  x = 10 ……………………………………………………………………… 2p 

 

Subiectul IV: Suma a două numere naturale de doua cifre  x şi y este 56. Scriind aceste 

numere unul lângă altul în ordinea xy  şi yx  se obţin două numere de patru cifre astfel încât unul 

din ele este cu 439 mai mare decât dublul celuilalt. Aflaţi numerele x şi y. 

Notăm 𝑥 = 𝑎𝑏̅̅ ̅, 𝑦 = 𝑐𝑑̅̅ ̅ şi se dă: 𝑎𝑏̅̅ ̅ + 𝑐𝑑̅̅ ̅ = 56, şi de exemplu 𝑎𝑏𝑐𝑑̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ = 2 ⋅ 𝑐𝑑𝑎𝑏̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ +439 (1) …………..…  1 p 

Dar 𝑎𝑏𝑐𝑑̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ + 𝑐𝑑𝑎𝑏̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ = 101 ⋅ (𝑎𝑏̅̅ ̅ + 𝑐𝑑̅̅ ̅) = 101 ⋅ 56 = 5656 (2) .................................................................. 2 p 

Se pot afla numerele x și y prin două metode (metoda figurativă sau prin înlocuirea numărului 𝑎𝑏𝑐𝑑̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ 

din relația (1) în relația (2)). .......................................................................................................................... 1 p 

Prin înlocuirea înlocuirea numărului 𝑎𝑏𝑐𝑑̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅  din relația (1) în relația (2), deducem    

 2 ⋅ 𝑐𝑑𝑎𝑏̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ + 439 + 𝑐𝑑𝑎𝑏̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ = 5656 ⇒ 3 ⋅ 𝑐𝑑𝑎𝑏̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ = 5217 ⇒ 𝑐𝑑𝑎𝑏̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ = 1739……………………………… 2 p 

x = 39 şi y = 17. ................................. ........................................................................................................... 1 p 
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