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1. | ENUNT. Aratafi ca triunghiul cu laturile de lungimi a, b, c, care verifica relatiile
2ab+c? 2bc+a’® 2ca+b’
a+b-c b+c-a c+a-b

este triunghi echilateral.

Prof. Bud Adrian, Liceul Teoretic Negresti Oas

2ab+c’® 2bc+a’ 2ca+b? (a+b+c)

= = = =a+b+c 2p
a+b-c b+c-a c+a-b a+b+c
2ab+c’=(a+b-c)@a+b+c)

1p

2c2=a2+b? (1)
2bc+a’=(b+c-a)@+b+c) 1p
2a°=b%+c? (2)
Scizand relatiile (1) si (2) obtinem 2¢® — 28 =a? —c?> < a’=c?«<>a=c¢ 1p
Tnlocuind n relatia (2) obtinem a=b 1p
Finalizare a = b = c, deci triunghiul este echilateral 1p

2. | ENUNT. Fie numerele intregi distincte a si b, astfel incat|3a—2b—6|<1sila—2b+

6 | <3. Aratati ca numerele a si b sunt consecutive.

Prof. Bud Adrian, Liceul Teoretic Negresti Oas

|3a-2b-6|<1=-1<3a-2b-6<1/+6 =5<3a-2b<7 (1) 1p
|a-2b+6 <3 = -3<a-2b+6 <3/ -6 = -9 < a-2b < -3 (2) 1p
Adunam relatiile (1) si (2): -4<4a-4b<4/:4 2p
-1<a-b<l=]abl|<l=(a-b) e{-1,0, 1}. 2p
Deoarece a=b avem (a-b)e{-1, 1}, deci a si b sunt consecutive.
1p
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3. | ENUNT. Pe planul trapezului ABCD, AB || CD, AB> CD, AD = CD = 6v2 cm §i AC = BC =
12 c¢m, se ridica perpendiculara MD astfel incat MD = 6v/3 cm.
a) Aflati distanta de la M la AB.
b) Determinati masura unghiului dintre planele (MAC) si (ABC).
Prof. Boros Adriana, Liceul Teologic Ortodox ,, Nicolae Steinhardt”

a) Folosind Reciproca teoremei lui Pitagora observam ca A ADC este dreptunghic in 1p
D, deci trapezul ABCD este dreptunghic.
Daca MD L (ABC), DAL AB, DA si AB c (ABC), obtinem din teorema celor trei 1p

perpendiculare ca MA L AB.

Aplicim teorema lui Pitagora in triunghiul dreptunghic MDA si obtinem MA = 6v/5 1p
cm.
b) (MAC) N (ABC)=AC

Ducem DT L AC si obtinem ca MT L AC. 2p

Deci «((MAC), (ABC)) = « DTM.

AD-DC
DT=——=6cm 1p
tg (¢ DTM )=+/3, deci m(«DTM) = 60° 1p

4. | ENUNT. Fie prisma triunghiulard dreapta ABCA B C’, cu ABC triunghi echilateral, AB = 6
cm, AA=9 cm, Me (BB, P (AC) astfel incat PA=PC.

o . MB .. C o .
a) Determinati valoarea raportului o5 stiind cd aria triunghiului MCA este egald cu 9\7cm?.

b) Determinati cosinusul unghiului format de dreptele BC si B P.

Prof. Turturean Ionela, Scoala Gimnaziala Culciu Mare
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a) Amca= MPZ-AC = 9v7= PM= 37 1p
Teorema lui Pitagora in AMBP: MP?= PB2+ MB?= MB?=36, MB =6 1p
MB_2 1p
BB" 3
b) BC I B'C'= cos «(BC, B'P) = cos (C'B'P) 1p
Teorema lui Pitagora in AB'BP, PB' =+/27 + 81 = 6v3 Ip
Teorema lui Pitagora Tn AC'CP, PC' =1/9 + 81 =310
in APB'C', fie PV 1 B'C’, VeB'C', B'V =x, PV =h,VC' = |6 — x| 1o
Teorema lui Pitagora in APVB' si PVC':
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x?+ h?=108
(6 — x)*+h?=90
9

36 — 12x + 108 = 9O:>x=5

~ B'V 9 3

in APB'V, cos B’ = — = —— =¥3 1p

PB'" 12v/3 4
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