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Clasa a Vll-a

BAREM DE CORECTARE

1. | ENUNT. a) Aratati ca numarul
A=VIi+VI+3+5+VIi+3+5+7+9+V1+3+5+7+9+11+13
este natural, patrat perfect.

b) Aratati ca numarul
B=vV1+V1i+3+V1+3+5+V1+3+5+7+-+V1+3+-+2021
este natural, dar nu este patrat perfect.

Prof. lonela Turturean, Scoala Gimnaziala Culciu Mare

aA=1+3+5+7 1
=16 =42 1
b) /14 3+ -+ (2k — 1) = k, pentru orice k numar natural nenul 2
B=1+2+3+..+1011=1011-1012:2=511566 2
B nu este patrat perfect (B este divizibil cu 2, dar nu este divizibil cu 4). 1

2. | ENUNT. a) Sa se rezolve in multimea numerelor intregi ecuatia 2xy — 7y = 5x + 3.

b) Fie b un numar natural si a,, = 2n + b, cu n numar natural. Sa se arate ca exista o infinitate
de valori ale lui n astfel incat:

I) an este patrat perfect;

i) an nu este patrat perfect.

Gazeta Matematica, Prof. Ovidiu Pop, CNME

a) 2x — 7)(2y — 5) = 41 1
solutiile sunt (4, 23), (3, -18), (-17, 2), (24, 3) 2
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b) Daca b este numar par, atunci pentru k € N, k > b, avem:
pentrun = 2k? + 1 —2 = a, = 4k® + 2, nu este patrat perfect
pentru n = 2k? —g = a, = 4k?, este patrat perfect

Daca b este numar impar, atunci pentru k € N*, k > b, avem:

b+1

pentru n = 2k? + 2k — % = a, = (2k+ 1)?, este pitrat perfect

pentru n = 2k? + 2k — —~ = an = 4k(k+ 1) — 1, nu este patrat perfect

3. | ENUNT. Fie ABC un triunghi ascutitunghic, iar D si E picioarele inaltimilor acestuia duse din C

cu P si N mijloacele segmentelor BC respectiv DE. Aratati ca:
a) triunghiul DEP este isoscel;
b) triunghiul NFG este isoscel;

¢) GD = FE.

respectiv B. Se noteaza cu F si G centrele de greutate ale triunghiurilor BCD respectiv BEC, iar

Prof. Adrian Bud, Liceul Teoretic Negresti Oas

1
a) DP = PE sunt mediane corespunzatoare ipotenuzei 1
b) DF = 22 Gg = 22 1
3 3
ADNF = AENG = NF=NG ?
¢) GD =FE, sunt diagonale Tn trapez isoscel 2
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4. | ENUNT. Se considera triunghiul ABC oarecare cu centrul cercului inscris notat cu I. Cercul
circumscris triunghiului ABI taie a doua oara dreapta BC in punctul D, iar cercul circumscris
triunghiului ACI taie a doua oara dreapta BC in punctul E. Demonstrati ca punctul I este centrul
cercului circumscris triunghiului ADE. Formulati si demonstrati o reciproca a afirmatiei de mai
Sus.

Prof. Petru Braica, CNME
1
AIBD — inscriptibil = «IAB = «IDB (1) 1
AICE — inscriptibil = <IAC = «IEC (2) 1
(1), (2) > <IDE = «IED = AIDE isoscel cu ID = IE (3) 1
AIBD - inscriptibil = «IBC = «IAD (4) si
XADI = «ABI (5),dar <IBC = <«IBA (6)
= IAB = «IDA = AIDA isoscel cu IA = 1D (7) 2
Din (3) si (7) rezultad concluzia problemei
Reciproca: Fie O centrul cercului circumscris triunghiului ADE. Cercurile circumscrise 1
triunghiurilor AOE, AOD taie dreapta DE in punctele B si C. Demonstrati ca punctul O
este centrul cercului Tnscris n triunghiul ABC.
Demonstratia urmeaza aceeasi cale.
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