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Clasa a- IX- a  

 
 

Problema 1.  

Rezolvați în ℝ  ecuația 

{
𝑥

2
} + {𝑥} + {2𝑥} = 𝑥 , unde {𝑥} este partea fracționară a numărului real 𝑥 

 

 

Problema  2.  

Arătați că dacă 𝑥0 < 𝑥1 < 𝑥2 < ⋯ < 𝑥𝑛  sunt numere reale unde 𝑛 ≥ 1 atunci 

2𝑥𝑛 +
1

(𝑥1 − 𝑥0)2
+

1

(𝑥2 − 𝑥1)2
+ ⋯+

1

(𝑥𝑛 − 𝑥𝑛−1)2
≥ 3𝑛 + 2𝑥0 

 

                                                

Problema  3. 

Fie ABC un triunghi, I centrul cercului înscris, G centrul de greutate și N centrul 

cercului înscris în triunghiul determinat de mijloacele laturilor triunghiului ABC. 

Demonstrați că I, G, N sunt coliniare. 

 

 

Problema4.  

Fie triunghiul ABC cu 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑢⃗  și 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑣  iar punctele D, E și F sunt mijloacele 

laturilor BC, AD, respectiv AE. 

 

a. Să se demonstreze că  𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ =
𝑣⃗ −3𝑢⃗⃗ 

4
 și 𝐹𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ =

7𝑣⃗ −𝑢⃗⃗ 

8
 

 

 

b. Să se demonstreze că  
7

2
𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ +

5

2
𝑢⃗ = 𝐹𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

 

                                                  

1. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore; 

2. Toate problemele sunt obligatorii; 

3. Fiecare problemă se notează de la 0 la 7. 

 


