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Clasa a VIII-a 

 
Soluții si barem de corectare 

 

 

 Problema 1. 

a) 21 − 4√5 = (2√5 − 1)
2
  

𝑎 = √5 + 1………………………………………………………………………………....2p 

 𝑏 = 3 − √5……………………………………..………………………………………….2p 

b) 

𝑚 = −2, 𝑛 = 1……………………………………………...……………………………..3p 

Problema 2 

 

1a).𝑛2  < 𝑛(𝑛 + 1)...................................................................................................................1p 
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...........................................................................................................................1p 
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Problema 3 



 
𝑎) ∆𝐷𝐺𝐸  este echilateral, 𝑃 este mijlocul (𝐸𝐷) ⟹ (𝐺𝑃) mediană și înălțime 

 ⟹ 𝐺𝑃 =
𝐸𝐺√3

2
= 9√6𝑐𝑚 …………………………………………………………………1p 

Fie 𝑃𝑀 ⊥ 𝐴𝐷 ⟹ ∆PMQ este dreptunghic in ∡𝑀 și 𝑃𝑄2 = 𝑃𝑀2 + 𝑀𝑄2 ⟹ 𝑃𝑄 =

9√5𝑐𝑚 …..............................................................................................................................2p 

b)𝑄𝐺 = 𝑄𝐷 = 𝑄𝑃 = 9√5 𝑐𝑚. 
……………………………………………………………….........................................….1p 

Proiecția punctului 𝑄 pe planul  (𝐺𝑃𝐷) = (𝐸𝐺𝐷) este centrul cercului circumscris ∆𝑃𝐷𝐺 

adică mijlocul lui 𝐷𝐺( 

𝐺𝐷2=𝐺𝑃2+𝑃𝐷2)……………………………………………..................……………….… 2p 

Fie 𝑇 mijlocul segmentului (𝐷𝐺) ⟹ 𝑄𝑇 ⊥ 𝑇𝐺 . 

În ∆𝑄𝑇𝐺: 𝑇𝐺 =
𝐷𝐺

2
= 9√2𝑐𝑚,   𝑄𝐺 = 9√5𝑐𝑚 ⇒ 𝑄𝑇 = 9√3𝑐𝑚  iar 𝑑(𝑄, (𝐸𝐺𝐷)) =

9√3𝑐𝑚 … … … … … … … … … ….                                       .......................................................1p 

 Problema 4 

 

  
Construim 𝑄𝑆 ∥ 𝐸𝐵,   𝑆 ∈ 𝐴𝐵. 



Conform teoremei lui Thales, rezulta că 
𝐴𝑆

𝐴𝐵
=

1

4
 . 

de unde rezulta că 𝐴𝑆 =
𝑎

4
, 𝑆𝐵 =

3𝑎

4
= 𝐷𝑁,  de unde rezultă că patrulaterul 𝐵𝑆𝐷𝑁 este 

paralelogram, deci 𝐷𝑆 ∥ 𝑁𝐵,  adică 𝐷, 𝑄, 𝑆 sunt 

coliniare………………………………….........................................................................2p 

∆𝐴𝑆𝐷 ≡ ∆𝐵𝑀𝐴 ⟹ 𝑚(∢𝐴𝐷𝑆) = 𝑚(∢𝐵𝐴𝑀) = 900 − 𝑚(∢𝐷𝐴𝑄), de unde rezultă 

ca triunghiul AQD este dreptunghic în Q, deci 𝐴𝑄 ⊥ 𝐷𝑆. 

…………………………………................................................................................….2p 

Din teorema celor trei perpendiculare rezulta că 𝑃𝑄 ⊥ 𝐷𝑆, deci 𝑚[∢((𝑃𝐷𝑄), (𝐴𝐵𝐶))] =

𝑚(∢𝑃𝑄𝐴) = 300 și deci 𝑡𝑔(∢𝑃𝑄𝐴) =
𝐴𝑃

𝐴𝑄
=

√3

3
………………………………………….............................................................…….1p 

∆𝐴𝑄𝑆~∆𝐴𝐵𝑀 ⟹
𝐴𝑄
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=
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⟹ 𝐴𝑃 = 𝐴𝑄 ∙
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3
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………………………...........................................................................................…2p 

 


