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Olimpiada de Matematica —etapa locala- Galati
17 februarie 2018

Clasa a Xl-a

Problema 1.
1

n n
a) Sa se calculeze nlim {(11+4-ﬁ ) }(114-ﬁ )", unde prin {a}s-a notat partea fractionard
—>0

a numarului real a.
b) Fie ABe My (]R) si X=A-B-—B-A Daca det(X ) =—1, si se arate ca matricea I5 - X
nu este inversabila.

Problema 2.

. . . . 1
Fie f:[1,00) > R o functie cu proprietatea ca existd a>1 astfel incat =-a* < f (x) <a*,pentrux>1

N

1
Si se studieze convergenta sirului (a,) _, datdea, =(f (1)+ f(2)+...+ f(n))n,(V)n=1.

Problema 3.

Sa se demonstreze ¢ existd o infinitate de matrice X € M, (C) care verifica simultan

proprietatile: a) X2 =1, b) X2 =1, ¢)X*=1,.

Problema 4.
a) Sa se demonstreze ca Ig3 € R-Q.

b) Si se demonstreze ci existi n € N astfel ca primele patru cifre ale numarului 3" si fie 2018.

Nota: Toate problemele sunt obligatorii
Timp efectiv de lucru 3 ore
Fiecare problema se noteaza cu puncte de la 0 la 7
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